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        Ασκήσεις στο θεώρημα Fermat 
 
1. Να δείξετε ότι η συνάρτηση f δεν έχει τοπικά ακρότατα όταν : 
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2. Η συνάρτηση f:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμη και για κάθε x∈ℜ ισχύει η  
   σχέση :   Να δείξετε ότι η f δεν  .10,1)()( ≠<+=+ αμεασυν xxf xfe
   έχει ακρότατα. 
 
3. Η συνάρτηση f:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμη και για κάθε x∈ℜ ισχύει η  
   σχέση :  Να δείξετε ότι η συνάρτηση f δεν έχει   .)(3)( 5 xexfxxf −=+συν
   ακρότατα. 
 
4. Αν για κάθε x∈ℜ ισχύει   να δείξετε ότι  α=e. 0,1 >+≥ axa x

 
5. Αν για κάθε χ∈(0,+∞) ισχύει ,10,1log ≠<−≤ αμεxxa  να δείξετε ότι  
   α=e. 
 
6. Αν για κάθε x∈ℜ ισχύει 0 , να δείξετε ότι α=e. ,1 >+≤ axaa xx

 
7. Η συνάρτηση f:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμη και για κάθε x∈ℜ ισχύει : 
     Να δείξετε ότι f(0)=1. .1)( −≤ xexxf
 
8. Η συνάρτηση f:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμη και για κάθε x∈ℜ ισχύει : 
     Αν f(0)=4, να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης 
στη Cf στο σημείο Α(0,f(0)). 
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9. Αν α>0, β>0 και για κάθε x∈ℜ ισχύει : αx+βx≥1+συν3x, να δείξετε ότι αβ=1. 
 
10. Οι συναρτήσεις f:ℜ→ℜ, g:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμες στο ℜ με f(1)=1, g(1)=2. 
      Αν για κάθε x∈ℜ ισχύει : f(x)+g(x)-3x2≤ex-1-1, να δείξετε ότι f′(1)+g′(1)=7. 
 

11. Αν  0<α<1, 0<β<1 και για κάθε x∈ℜ ισχύει : ,1
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α  να δείξετε ότι α=β. 

 
12. Αν για κάθε x∈ℜ ισχύει : ex+αx≥x4+2, 0<α≠1,  να βρείτε το α. 
 
13. Η συνάρτηση f:ℜ→ℜ είναι παραγωγίσιμη και για κάθε x∈ℜ ισχύει η σχέση : 
      ⎢f(x)⎢≤αxex-e3x+e4x. Να δείξετε ότι f΄(0)=0 και α=-1. 
       


