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1.4 Συντεταγμένες στο επίπεδο-Θεωρία και βασικά παραδείγματα 
 1.  Κάθε διάνυσμα a


 του επιπέδου γράφεται κατά μοναδικό τρόπο στη μορφή 

jyixa


  όπου x,y πραγματικοί. Οι αριθμοί x, y λέγονται συντεταγμένες του a


 ( το 

x τετμημένη και το y τεταγμένη) .Συμβολικά γράφουμε ),( yxa 


δηλαδή     

 

),( yxajyixa 


 

Παράδειγμα 1  : Να βρείτε τις συντεταγμένες των 2 3a i j   και 2i j    

 2 3 (2,3)a i j      και  2 (1, 2)i j       (δηλαδή οι συντελεστές 

των διανυσμάτων  και  i j  δίνουν τις συντεταγμένες του διανύσματος) 

Παράδειγμα 2 : Αν  για το σημείο Α(5,-2) , ποιες είναι οι συντεταγμένες του διανύσματος 

  όπου Ο(0,0);  

 (5, 2)    

******************************************************* 

 

 2. Δύο διανύσματα είναι ίσα, αν και μόνον αν οι αντίστοιχες συντεταγμένες είναι ίσες 

δηλαδή αν ),( 11 yxa 


 και ),( 22 yx


 τότε     

 

21 xxa  


 και 21 yy   

Παράδειγμα 3: Να βρεθούν οι τιμές του λ ,μ ώστε τα διανύσματα ( ,2 1)a     και 

( 1, 1)     να είναι ίσα 

 1 και  2 1 1             (τα διανύσματα έχουν την ίδια τετμημένη 

και την ίδια τεταγμένη) οπότε λύνω το σύστημα των εξισώσεων : 

1 1

2 1 1 2 2

   

   

    
 

      
 άρα με πρόσθεση κατά μέλη μ=3 και στη 

συνέχεια αντικαθιστώντας στην λ-μ=1 , έχουμε λ=4 

Παράδειγμα 4: Να βρεθούν οι τιμές του λ ώστε τα διανύσματα 
2 2( 1, 3 )a       και 

(2 ,4)  να είναι ίσα 

 
2 2+1=2  και  3 4         οπότε  

2 2-2 1 0 και  3 4 0         

  
22 -2 1 0 1 0 1 0 1               

 
2 3 4 0 1 ή 4           (από διακρίνουσα)  



ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ Β ΛΥΚΕΙΟΥ 
 

Σχολικό έτος 2020-2021 Σελίδα 2 
 

                   άρα λ=1(κοινή λύση) 

************************************** 

 

 3. Μηδενικό διάνυσμα 00  xa


και 0y  όπου ),( yxa 


 

Παράδειγμα 5: Να βρείτε τις τιμές του πραγματικού αριθμού λ ώστε το διάνυσμα  

2 2( 1,2 1)        να είναι μηδενικό διάνυσμα 

 2 20 1 0 και 2 1 0           

   2 1 0 1 1 0 1 ή 1              (διαφορά τετραγώνων) 

 
2 1

 2 1 0 1 ή 
2

           (με διακρίνουσα) 

άρα λ=-1 (κοινή λύση) 

************************************************** 

 

 

 4. Διάνυσμα παράλληλο στον x΄x      0 yxxa


 

 5. Διάνυσμα παράλληλο στον y΄y      0 xyya


 

Παράδειγμα 6 : Να βρεθούν οι τιμές του λ για τις οποίες για το διάνυσμα 
3 2( 1, 3 2)a        να ισχύουν  0 και a x x    συγχρόνως 

 
2 3 2 0 1 ή λ=2a x x           

 Για λ=1 τότε , με αντικατάσταση του λ στο διάνυσμα, (0,0)a    

 Για λ=2 τότε , με αντικατάσταση του λ στο διάνυσμα, (7,0)a   

οπότε η τιμή λ=1 απορρίπτεται (γιατί  0   ) άρα δεκτή λ=2 

**************************************** 

 6. Συντεταγμένες γραμμικού συνδυασμού-πράξεις διανυσμάτων 

o ),(),(),( 21212211 yyxxyxyxa  


 

o ),(),( 1111 yxyxa  


 όπου λ πραγματικός αριθμός 

 

Παράδειγμα 7:Δίνονται τα διανύσματα  (1, 3) και β=(-1,2)a    

α. Να βρείτε τους συντεταγμένες του διανύσματος γ=2 3βa   

β. Να γράψετε το διάνυσμα ( 3,6)v    ως γραμμικό συνδυασμό των διανυσμάτων 

 και α  
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 α. Είναι       

γ=2α-3β

γ=2(1,-3)-3(-1,2)

γ=(2,-6)+(3,-6)

γ=(5,-12)






 

 

 β. Το διάνυσμα ( 3,6)v    είναι γραμμικός συνδυασμός των  και α  όταν 

υπάρχουν πραγματικοί αριθμοί λ, μ (ή τους αλλιώς θέλετε να τους συμβολίσετε) 

ώστε   v       με  ,    δηλαδή 

( 3,6) (5, 12) (1, 3)

( 3,6) (5 , 12 ) ( , 3 )

( 3,6) (5 , 12 3 )

3 5  και 6 12 3

 

   

   

   

     

     

     

     

 

με  ,   . Με επίλυση του συστήματος (μέθοδος αντίθετων συντελεστών ή 

όποια μέθοδο θέλετε) προκύπτει  λ=-1 και μ=2 

************************************** 

 

 7.Συντεταγμένες μέσου ευθυγράμμου τμήματος : Έστω ΑΒ ένα ευθύγραμμο τμήμα με 

άκρα Α(x1,y1) και B(x2,y2) και Μ(x,y)  το μέσον του, τότε:  
2

21 xx
x


  και  

2

21 yy
y


  

Παράδειγμα 8: Δίνεται το ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ με Α(-1,2) και Β(3,4)  

α. Να βρείτε το μέσον Μ του ΑΒ 

β. Να βρείτε το σημείο Γ ώστε το Β να είναι το μέσον του ΜΓ 

 α. Είναι  Μ μέσον του ΑΒ 

άρα 
2

A B
M

x x
x


  και 

2

A B
M

y y
y


  οπότε 

1 3
1

2
Mx

 
   και 

2 4
3

2
My


    

δηλαδή Μ(1,3) 

 β. Είναι Β μέσον του ΜΓ  

άρα 
2

M
B

x x
x 

  και  
2

M
B

y y
y 

  οπότε 

 

1
 άρα  3= 6 1 5

2 2

M
B

x x x
x x x 

 

 
        

 

3
 άρα 3= 6 3 3

2 2

M
B

y y y
y y y 

 

 
       οπότε Γ(3,3) 
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********************************** 

 

 8. Συντεταγμένες διανύσματος με γνωστά άκρα:  Αν Α(x1,y1) και B(x2,y2) τότε  

),(),(),( 12121122 yyxxyxyx 


 

 

Παράδειγμα 9 : Αν Α (1,3)  και Β(-5,2) να βρείτε επίσης συντεταγμένες  του 

διανύσματος AB  καθώς επίσης και το σημείο Δ ώστε 2    

 

 ( 5,2) (1,3) ( 6, 1)AB          

 

 Είναι           

2

2( )

2 2

2

2( 5,2) (1,3)

( 11,1)

  

   

   

  

    

  

 

 

******************************************* 

 

 

 9.Μέτρο διανύσματος : Αν ),( yxa 


 τότε 22 yxa 


 

Παράδειγμα 10: Να υπολογιστεί το μέτρο του (3, 4)a    

 
2 23 ( 4) 9 16 25 5         

Παράδειγμα 11: Αν Α(-2,2) και Β(-1,4) , να υπολογιστεί το μέτρο του διανύσματος AB  

 Αρχικά, βρίσκω τις συντεταγμένες του AB  δηλαδή 

( 1,4) ( 2,2) (1,2)AB         και στη συνέχεια το μέτρο του  

2 21 2 1 4 5AB       

Παράδειγμα 12: Έστω ( , 1)AB x x   με x πραγματικό. Να βρεθούν οι τιμές του x ώστε το 

AB  να έχει μέτρο 5 

 2 2( , 1) άρα 5 ( 1) 5AB x x AB x x        όποτε  
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2 2

2 2

2

( 1) 5 ( υψώνω και τα δύο μέλη στο τετράγωνο)

( 1) 25

2 2 24 0 3 ή x=-4

x x

x x

x x x

   

   

    

 

****************************************************** 

 10.Απόσταση δύο σημείων στο επίπεδο : Έστω τα σημεία  Α(x1,y1) και B(x2,y2) τότε η 

απόστασή τους στο επίπεδο δίνεται από τον τύπο  2

12

2

12 )()()( yyxxAB   

Παράδειγμα 13 : Να βρεθεί σημείο Μ του άξονα x΄x ώστε να ισαπέχει από τα σημεία Α(1,3) 

και Β(-1,-2)  

 Έστω Μ(x,0) όπου x πραγματικός αριθμός   

Είναι (ΜΑ)=(ΜΒ) άρα 

2 2 2 2

2 2 2 2

(1 ) (3 0) ( 1 ) ( 2 0)

5
(1 ) 9 (1 ) 4 1 2 9 1 2 4

4

x x

x x x x x x x

         

              
 

άρα Μ(
5

, 0
4

) 

Παρατήρηση:  Σημείο του άξονα x΄x  είναι της μορφής Μ(x,0) ενώ του y΄y είναι της 

μορφής Μ(0,y)  

*********************************** 

 11.Ορίζουσα διανυσμάτων : αν ),( 11 yxa 


 και ),( 22 yx


 τότε 

1221

22

11
),det( yxyx

yx

yx
a 


 

 12.Συνθήκη παραλληλίας διανυσμάτων :  0),det(  


aa  

Παράδειγμα 14: Nα βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού x ώστε τα διανύσματα  

 ( , 4) και β=(x-5,-5x+16)a x   να είναι παράλληλα 

 
4

det( , ) 0 0
5 5 16

x
a a

x x
 


   

  
  

άρα  ( 5 16) ( 4)( 5) 0x x x      οπότε, εκτελώντας πράξεις, λύνουμε την εξίσωση και 

βρίσκουμε x=2 
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Παράδειγμα 14 : Να αποδείξετε ότι τα σημεία Α(3,2) ,Β (1,-4) και Γ(-2,-13) είναι 

συνευθειακά σημεία 

 Αρχικά βρίσκουμε τις συντεταγμένες δύο διανυσμάτων, έστω  και ΒΓAB  

 =ΟΒ-ΟΑ= (1, -4) - (3,2) (-2, -6)AB   

=ΟΓ-ΟΒ= ( 2, 13) (1, 4) ( 3, 9)         

και στη συνέχεια παίρνουμε την ορίζουσά τους  

2 6
det( , ) 0 0 18 18 0 0 0

3 9
AB

 
        

 
 που ισχύει  

άρα τα διανύσματα είναι συγγραμμικά (παράλληλα) άρα τα σημεία Α,Β,Γ είναι συνευθειακά 

************************************************* 

 13.Συντελεστής διεύθυνσης διανύσματος(εφόσον ορίζεται) : αν ),( yxa 


τότε 

 
x

y
 όπου 0x και ω η γωνία που σχηματίζει το διάνυσμα με τον x΄x  

 14.Συνθήκη παραλληλίας διανυσμάτων :   21  


a  όπου λ1,λ2 οι 

συντελεστές διεύθυνσης των διανυσμάτων (εφόσον ορίζεται) 

Παράδειγμα 15 : Να βρείτε το συντελεστή διεύθυνσης των διανυσμάτων  και AB   

όπου Α(2,-4) , Β(-3,6) και Γ(2,5) 

 Αρχικά βρίσκουμε τις συντεταγμένες των διανυσμάτων  και AB   

  =ΟΒ-ΟΑ= ( 3,6) - (2, 4) ( 5,10)AB      οπότε ο συντελεστής διεύθυνσης του 

είναι 
10

2
5

y

x
    


 

  =ΟΓ-ΟΑ= (2,5) - (2, 4) (0,9)A   οπότε δεν ορίζεται  συντελεστής διεύθυνσης 

διότι η τετμημένη του διανύσματος είναι μηδέν 

Παρατήρηση: Τα διανύσματα με τετμημένη μηδέν (x=0) δεν έχουν  συντελεστή διεύθυνσης 

και είναι παράλληλα στον άξονα y΄y  

********************************************************************* 
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