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ΘΓΜΑ 1. ( Μξμάδεπ 15+10 ) Να απμδείλεηε όηη ε εθαπημμέκε ημο θύθιμο 2 2 2x y    ( 0)    

ζημ ζεμείμ  1 1,x y  ηεξ πενηθένεηάξ ημο, έπεη ελίζςζε  2

1 1x x y y         

 

Β.  Να παναθηενίζεηε ηηξ πνμηάζεηξ πμο αθμιμοζμύκ, γνάθμκηαξ ζημ γναπηό ζαξ  ηεκ έκδεηλε Σςζηό ή 

Λάζμξ δίπια ζημκ ανηζμό  πμο ακηηζημηπεί ζε θάζε πνόηαζε. 

1)  Η εοζεία 2x y  δηένπεηαη από ημ ζεμείμ  2 ,1A   

2)  Ακ (2,1) θαη (2, 3)   ηόηε  0, 4     

3)  Η πνμβμιή ημο δηακύζμαημξ (2, 4)    ζημκ άλμκα x x  είκαη ημ δηάκοζμα (2,0)    

4)  H ελίζςζε  
22( ) 3 0x y x y      πανηζηάκεη θύθιμ με θέκηνμ ηεκ ανπή ηςκ αλόκςκ 

5)  Ακ ( 2,5)A   θαη (4,3)B  ημ μέζμκ ημο ημήμαημξ AB  είκαη ημ ζεμείμ (2,8)M   

  

ΘΓΜΑ 2 ξ (Μξμάδεπ 10+7+8) Δίκεηαη ε ελίζςζε:   2 2 2 1 0  (1)x y y      

α) Να δείλεηε όηη ε ελίζςζε (1)  πανηζηάκεη ηηξ  εοζείεξ 

1 : 1y x    θαη 2 : 1y x     

β) Να βνείηε ηα ζεμεία ζηα μπμία μη εοζείεξ πμο πανηζηάκεη ε (1) ηέμκμοκ ημοξ άλμκεξ. 

γ) Να βνείηε ημ εμβαδόκ ημο ηνηγώκμο πμο ζπεμαηίδμοκ μη εοζείεξ με ημκ άλμκα x΄x . 

  

ΘΓΜΑ 3. ( Μξμάδεπ 7+8+10 ) Γηα ηα δηακύζμαηα   θαη   ηζπύμοκ 

6   , 4    θαη 14     

Α) Να βνείηε ημ μέηνμ ημο    

Β) Να δείλεηε όηη, ακ δηακύζμαηα    θαη   είκαη θάζεηα, ηόηε 
11

25
    

Γ) Να απμδείλεηε όηη πνμβμιή ημο   πάκς ζημ   είκαη ημ δηάκοζμα 
7

18
 . 

 

ΘΓΜΑ 4.( Μξμάδεπ 10+5+10 ) Δίκμκηαη μη εληζώζεηξ   

 
2 2 2x y     θαη  

2 2

2

1
1

x y

  

   
     

   
  όπμο 1   

Α) Να απμδείλεηε όηη ε πνώηε πανηζηάκεη έιιεηρε ηεξ μπμίαξ κα βνείηε ηεκ εζηηαθή απόζηαζε 

     θαη ε δεύηενε θύθιμ ημο μπμίμο κα βνείηε ηεκ αθηίκα    

Β)  Ακ γηα ημοξ πναγμαηηθμύξ ανηζμμύξ ,   ηζπύμοκ,  2
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1
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2
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Τόηε κα δείλεηε όηη ημ ζεμείμ ( , )   είκαη κξιμό ζεμείμ ηεξ έιιεηρεξ θαη ημο θύθιμο. 

Γ) Έζης  ,   μη εζηίεξ ηεξ έιιεηρεξ θαη   έκα κξιμό ζεμείμ ηηξ έιιεηρεξ θαη ημο θύθιμο.  Να 

απμδείλεηε όηη ημ ηνίγςκμ πμο έπεη θμνοθέξ ηα ζεμεία   ,   θαη   είκαη μνζμγώκημ, έπεη 

πενίμεηνμ 22 2 1    θαη  εμβαδόκ   1    

 


