
ΑΝΑΛΥΣΗ 1 
 
1. Να απνδείμεηε όηη ε κνλαδηθή ζπλάξηεζε πνπ ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε 

f(x+ς)f(x-ς)=f2(x)-2f2(ς) γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό είλαη ε f(ρ)=0 
2. Να απνδείμεηε όηη δελ ππάξρεη ζπλάξηεζε f κε πεδίν νξηζκνύ ην ώζηε 

γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό λα ηζρύεη: f(1-x)-f(x)=x+2 

3. Δίλεηαη ε ζπλάξηεζε f(x)=
32
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. Να βξεζνύλ νη πξαγκαηηθνί 

αξηζκνί α, β ώζηε ε f λα έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην [-1,1) 
4. Να βξεζνύλ νη ζπλαξηήζεηο f κε πεδίν νξηζκνύ ην   ώζηε   

xf(ς)+ςf(x)=(x-ς)f(x)f(ς) γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό. 
5. Να βξεζνύλ ηα θνηλά ζεκεία ησλ ζπλαξηήζεσλ f(ρ)=2ρ+9ρ θαη g(x)=11x. 
6. Aλ f(xς)+f(ρ)+f(ς)+3=x+ς+ρς γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό η)Να 

πξνζδηνξηζηεί ε ζπλάξηεζε f ηη) λα βξεζεί ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο 

g(x)=
x3)x(f
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7. Να βξεζεί ζπλάξηεζε f πνπ γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό επαιεζεύεη ηε ζρέζε: 
f(x)+xx2

 f(x+1)-x 
8. Να βξεζνύλ ζπλαξηήζεηο f πνπ γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό επαιεζεύνπλ ηε 

ζρέζε: f(x)f(ς)+f(x)+f(ς)+1=xς 
9. Αλ f, g ζπλαξηήζεηο κε πεδίν νξηζκνύ ην   ώζηε g(0)=0 θαη          

2f(x)+f(1-ς)+g(x)-g(ς)=3(x+1)2-6ς λα απνδείμεηε όηη νη ζπλαξηήζεηο f, g 
είλαη ίζεο. 

10. Αλ f ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην   κε ηελ ηδηόηεηα (f0f)(x)=ρ-2 λα 

απνδεηρηεί όηη ε f έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην   

11. Αλ f, g ζπλαξηήζεηο κε πεδίν νξηζκνύ ην   ώζηε g(x)=(f0f)(x) γηα θάζε ρ 

πξαγκαηηθό. Αλ ππάξρεη κνλαδηθό α   ώζηε g(α)=α, λα απνδείμεηε όηη 

f(α)=α 
12. Αλ f ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην   κε ηελ ηδηόηεηα(f0f0…0f)(x)=3x-2, 

λα απνδείμεηε όηη: f(1)=1 
13. Αλ f, g ζπλαξηήζεηο κε πεδίν νξηζκνύ ην  θαη νη πξαγκαηηθνί  αξηζκνί α, 

β, γ, ζ κε α 0, (g0f)(ζ)=ζ θαη α(f0g)(x)=x2+βρ+γ λα απνδείμεηε όηη:            
(β-α)2  4γ 

14. Να βξεζνύλ νη πξαγκαηηθνί αξηζκνί α, β ώζηε ε ζπλάξηεζε f(ρ)=
12 


 λα 

έρεη ειάρηζην ην -1 θαη κέγηζην ην 4 
15. Αλ f γλεζίσο αύμνπζα ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην  θαη 0<f(ρ)<1 λα 

απνδεηρηεί όηη ε ζπλάξηεζε g(x)=
)x(f1

)x(f
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είλαη γλεζίσο αύμνπζα. 

16. Αλ f ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην   κε ηελ ηδηόηεηα 

 )(f)x(f  γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό θαη α ζεηηθό πξαγκαηηθό λα 

απνδεηρηεί όηη η) ε g(ρ)=f(x)-αρ είλαη θζίλνπζα  ηη)αλ α(0,1), ε εμίζσζε 
f(ρ)=ρ έρεη ην πνιύ κηα ξίδα. 

17. Αλ f ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην    είλαη γλεζίσο αύμνπζα θαη γηα 

θάζε ρ πξαγκαηηθό ππάξρεη λ Ν* ώζηε (f0f0…0f)(x)=ρ ( λ θνξέο ε f) λα 
απνδεηρηεί όηη f(ρ)=ρ 

18. Να βξεζνύλ όιεο νη γλεζίσο κνλόηνλεο ζπλαξηήζεηο κε ηελ ηδηόηεηα 
f[x+f(ς)]=f(x+ς)+1  γηα θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό 

19. Αλ f ζπλάξηεζε κε πεδίν νξηζκνύ ην   κε ηελ ηδηόηεηαf[f(x)+ς]=x+f(ς) γηα 

θάζε ρ, ς πξαγκαηηθό λα απνδεηρηεί: η) ε f είλαη 1 πξνο 1  θαη όηη 
ηη)f(ρ+ς)=f(ρ)+f(ς) 



20. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g  κε πεδίν νξηζκνύ ην  , ζύλνιν ηηκώλ ηεο f ην 

  θαη [f-1og](x)=[gof
-1](x). Να απνδεηρηεί όηη gof=fog. 

21. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g  κε πεδίν νξηζκνύ ην  , ζύλνιν ηηκώλ ηεο g 

ην  . Αλ ε g είλαη αληηζηξέςηκε θαη γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό ηζρύεη όηη   [f0g
-

1
of](x)=ρ, λα απνδεηρηεί όηη: η)ε f είλαη ‘1-1’   θαη όηη έρεη ζύλνιν ηηκώλ ην   

ηη)  fof=g   iii)fog=gof 
22. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g  κε πεδίν νξηζκνύ ην  , ζύλνιν ηηκώλ ηεο f ην 

 . Αλ (fof)(x)+(gof)(x)=x γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό, λα απνδεηρηεί όηη η) ε f 

αληηζηξέθεηαη ηη) ηζρύεη όηη: f-1(x)=f(x)+g(x) 
23. Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε f ηζρύεη όηη f[f(x)]+x3=0 γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό λα 

απνδεηρηεί όηη: η) ε f αληηζηξέθεηαη  ηη)ε f δελ είλαη γλεζίσο κνλόηνλε  
ηηη)f(0)=0 

24. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ‘1-1’ ζην  λα απνδεηρηεί όηη θαη ε ζπλάξηεζε 

g(x)=ef(x)+f3(x)+f(x)+1 είλαη ‘1-1’ 
25. Αλ γηα ηελ ζπλάξηεζε f ηζρύεη (f0f)(x)=f(x)+αx γηα θάζε ρ πξαγκαηηθό θαη α 

ζηαζεξό πξαγκαηηθό δηάθνξν ηνπ κεδελόο λα απνδεηρηεί όηη ε f είλαη ΄1-1’ 
θαη όηη f(0)=0 

26. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g  κε πεδίν νξηζκνύ ην  , ζύλνιν ηηκώλ ηεο f ην 

 . Αλ ε gof είλαη ‘1-1’ λα απνδεηρηεί όηη ε g είλαη ‘1-1’. 

27. Δίλνληαη νη ζπλαξηήζεηο f, g  κε πεδίν νξηζκνύ ην   θαη f(x)<g(x). Αλ ε f 

είλαη γλεζίσο θζίλνπζα λα απνδεηρηεί όηη: (fog)(x)<(gof)(x) γηα θάζε ρ 
πξαγκαηηθό 

28. Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε f ηζρύεη (x+2)f(x)+xf(x+4)=(x2+2x)f(x+3) γηα θάζε 
ρ  , λα απνδείμεηε όηη ε f δελ είλαη γλεζίσο κνλόηνλε. 

29. Αλ f(x)=αρ-ρ λα δείμεηε όηη είλαη γλεζίσο θζίλνπζα αλ 0<α<1 θαη κεηά λα 

απνδείμεηε: )2(222

   

30. Αλ f(x)=x+ln(x-3)-4 λα εμεηάζεηε ηε κνλνηνλία ηεο θαη λα ιύζεηε ηελ f(ρ)=0 
31. Αλ f(ρ) είλαη γλεζίσο θζίλνπζα λα ιύζεηε ηελ f(x2+x)>f(3-x) 
 
 


