METATOMIZH KAMNYAHZ
AZKHZEIZ ZXOAIKOY BIBAIOY

2.2 KATAKOPYO®OH - OPIZONTIA METATOMNIZH KAMNYAHZ

Aok 4 o, opdda

f(x)=2x2—4x+5=2(x2-2x+§)
=2(x2-2x+1-142)=
2(2-2x+1-2 + 2)=

2 2

2[(x-1)2+§]:2(x-1)2+3

g(x)=-2x2+8x-9=

2(x2-2:2x+4 — 4 + %) =-2(x2-2-2x+4 — g + %) =-2(x2-2-2x+4 +1)=

(-2 + J=-2(x-2P+3

Apa mipémelva petatomniotel 1 povada aplotepd Kot 3 LoV KATw
AoK 6 a, opada

Atvetonn cuvédptnon @(x) = 2x2 -1. Na Bpeite tov tomo g cuvdptnong f
NG 0Toiag M YPAPIKY TOPAoTOCN TPOKVITEL AT OVO SLod0YUKES
LETATOTICEL TNG Y POPIKNG TOPACTACTC TNG O:

1) Kot 2 povadeg mpog ta. el Kol Katd 1 povada mpog o Thve.
11) Kot 3 HovAdeC PO Tal deELE Kol KATE 2 LOVAOES TPOG TO KATM.

111) KOTA 2 HOVASESG TPOG T OPLOTEPA KOt KOTA 1 HoVAdES TPOG T TAV®

1v) Koté 3 HOVAOEG TTPOGS TOL APLOTEPE KO KOTA 2 LOVAIES TPOG T KATW®.
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)1=2(x-2)*
ii)p2=2(3-3)2-2-1=2(x-3)2-3
iii)ps=2(y+2)>2
IV)@a=2(y+3)?-2-1=2(y+3)?-3

) X kaOepid amd TS TOPOKATO TEPNTAOGCELS VO KUKAMGETE TO Ypappa A, av 0 1o(vpiopog eive
oA 01)c ko 1o ypappa ¥, av o 16uplopog givon WYevonG.

Av pia cvovaptnon f eivon yvnoiog abéovoa, toten - f eival yvnoing edivovca

A
Av pia cvvaptnon f eivar yvnoiong adéovoa, T1oTE Yo KAOE X1,X2TOV TEGIOV OPIGLOV TNG
e X1<X2 toybel f( x1)<f(x2) = —f(x,) > —f(x,) dnA. n - f eivar yvnoiog pbivovoa

Mia yvnoimg povotovn cuvaptnon £xel 1o ToAd pia pila.

AMB<g yiotin ypoaeikn g Toapdotaot Ba téuvel Tov AEova Y'Y 1o ToAD pia gopd,

Yrdpyel yvnoiong povotovn cuvaptnon mov diépyetor omd ta onueia 4 (1,2), B(2,1)
ko (3,3).

Oy yoti 1<2 ko 2>1 nA.F(1)>F(2) evod
2<3 kar 1<3 A.f(2)<f(3)

Av o cuvéaptnon f etvar yvnoiog eBivovoa kat £yet pila Tov aptBud 1, 161e Oa 1oy veL
f(0)<0.
4. Yevonc.
yoti
f elvar yvnoiong pbivovca dpa yio
0<1ef(0)>f(1)< f(0)>0

Av ma cuvdptnon f eival yvnoimg Lovotovn Kot 1 YPpoeikn TS TopdoToon O1EpYETaL

5. anotaonueia 4 (1,2)xar B (2,5),t0ten f eivar yvnoimg avEovoa.
A
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1<2 ko 2<5 & f(1)<f(2) ko apov EEpovpe 6TL T f givan yvnoimg povotovn tote
n f eivaryvnoiog avovaoa.

Av n péytotn Tiun pag cuvaptnong f etvation pe 1, téten e&iowon f(x) =2 eiva
6. advvarn.

A

H ocvvéptnon f:=[-1,2]— pe f(x) = 3x2 ivai aptio.

7. N
[Moti to medio opiopov dev Elvol GUUUETPIKO
Av o cvvdptnon etvon dptio ) Teprtt Kot £xel pila Tov apBuo p, tote Ba Exel pila
KOl TOV aptipo -p.
A
Av o ovvaptnon f eivan dptia ioyver f(p)=1(-p) (1)
8. Ko av éyet pila tov apiBuod p, tote f(p)=0 (2)
H (1) Moy g (2) yiveton f(-p) =0 dnA. n cvvdaptnon €xet pilo kot tov aptOud -p.
Avtictoyyo:
Av o ocvvaptmon f eivor mepiet woyver f(p)=-f(-p) (1)
Kat av éyet piCa tov apduo p, tote f(p)=0 (2)
H (1) Moy ™g (2) yiveton f(-p) =0 dnA. n cvvdptnon €xet pilo kot tov aptOud -p.
Av pia cuvdptnon f eivar dptia, T0tET f 0ev gival yvnoimg povotovn.
¥
9.

‘Eotm —x<x ka1 f givon aptiotote F(-xX)=f(X)
Kai éoto f yvnoing avéovoa yia —X<X oyvel f(-x)< f(x) dromo
opota av f yvnoimg ebivovoa.

Av pia cvvdptnon f etvai aptia, TOTEM -f €lvor TePLTTY.

10. ¥
Av pia cvovaptmon f eivon dptia, tote F(-X)=f(X) y1a kabe X Tov TEdiOVL OPLOUOD TNG
-f(-X)=- f(xX) = (-F)(-X)=(- F)(X) O\ - f elvar dptia

1) No emAé€ete TN 6OGTI] OTAVTNON VL0 TNV TOPUKATO cuvaption f.
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H ocuvéptnon f, g omoiag n ypagikn tapdotacn TpokOTTeEL amd 600 d1ad0yIKES LETATOTIGELS TNG
YPOPIKNG TOPACTOONG THG SLVAPTNONS O(X) = 3X* pog optlovtiag katd 1 povada Tpog ta. aptotepd
KOl LULOG KOTOKOPLONC KATA 2 LLOVAOES TPOC TOL TAV®, EYEL TOTO :

A) f(x) =3(x-1)++2 B) f(x) = 3(x-1)+-2

) f(x) =3(x+1)++2 A) f(x) =3(x+1)+-2
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