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Η ȝİγαȜοφυǸα Ĳου ǹȡχȚȝȒįȘ ȝȑıα από Ĳο πȐȞĲȡİȝα ĲȘȢ ΦυıȚțȒȢ ȝİ 
Ĳα ȝαșȘȝαĲȚțȐ 

 

΢’ αυĲσ Ĳκ ıβηİέπηα γα αθαφİλγυ ıĲκθ Ĳλσπκ ηİ Ĳκθ κπκέκ κ ǹλξδηάįβμ  υπκζσΰδıİ Ĳκ 
İηίαįσθ İθσμ ĲηάηαĲκμ παλαίκζάμ, ξλβıδηκπκδυθĲαμ δįΫİμ απσ Ĳκθ απİδλκıĲδεσ ζκΰδıησ (κ 
κπκέκμ įδαĲυπυγβεİ απσ Ĳκθ ΛΪδηπθδĲμ εαδ Ĳκθ ΝİτĲπθα πİλέπκυ 1900 ξλσθδα ηİĲΪ) Ĳδμ 
κπκέİμ πΪθĲλİοİ ηİ πİλέĲİξθκ Ĳλσπκ ηİ ίαıδεΫμ αλξΫμ Ĳβμ φυıδεάμ πİλέ ηκξζυθ εαδ 
δıκλλκπέα ıĲİλİυθ ıπηΪĲπθ. ΢Ĳσξκμ Ĳκυ ıβηİδυηαĲκμ İέθαδ θα ηπκλΫıκυθ κδ ıεΫοİδμ αυĲΫμ 
Ĳκυ ǹλξδηάįβ, θα ΰέθκυθ εαĲαθκβĲΫμ απσ Ϋθαθ ηαγβĲά Λυεİέκυ. Γδα Ĳβθ İπέĲİυιβ αυĲκτ Ĳκυ 
ıĲσξκυ υπΪλξκυθ εαδ ηİλδεΫμ δıĲκλδεΫμ αθαελέίİδİμ ıİ ıξΫıβ ηİ Ĳβ ηİγκįκζκΰέα πκυ 
αεκζκτγβıİ. .  
 

 

Ολδıησμ Ĳβμ παλαίκζάμ 

 

Παλαίκζά κθκηΪακυηİ Ĳκ ΰİπηİĲλδεσ Ĳσπκ Ĳπθ ıβηİέπθ πκυ δıαπΫξκυθ απσ įİįκηΫθκ 
ıĲαγİλσ ıβηİέκ (Ǽ) εαδ İυγİέα (Ǽ’Ǻ’) 
 

΢Ĳκ ΢ξ 1 απİδεκθέαİĲαδ ηέα παλαίκζά 

Άλα ζσΰπ Ĳκυ κλδıηκτ γα δıξτκυθ  
Ǽǹ=ǹǺ,   Ǽǹ’=ǹ’Ǻ’  εαδ ǼΟ=ΟǼ’=a 

 

 

 

 

Σ
               

Ǽτλİıβ Ĳβμ İιέıπıβμ Ĳβμ παλαίκζάμ 

 

ǹθαφİλσηαıĲİ ıĲκ ΢ξ.2 

 

ǹπσ πλκβΰκτηİθα εαζΫıαηİ ǼΟ=ΟǼ’=a 

ΠαέλθκθĲαμ Ĳβθ αλξά Ĳπθ αισθπθ ıĲκ ıβηİέκ 
Ο απσ Ĳδμ ıυθĲİĲαΰηΫθİμ Ĳκυ ıβηİέκυ ǹ 
Ϋξκυηİ ΟΓ=x εαδ Οǻ=y 

 

 

 

 

         

ǹπσ Ĳκθ κλδıησ Ĳβμ παλαίκζάμ Ϋξκυηİ  
 

Ǽǹ=ǹǺ   (Ǽǹ)2=(ǹǺ)2    (Ǽǻ)2+(ǻǹ)2=((ǹΓ)+(ΓǺ))2   

4a

x
yxay4y)(axy)-a(

2
2222   

Άλα β İιέıπıβ Ĳβμ παλαίκζάμ İέθαδ Ĳβμ ηκλφάμ   y=cx
2
 

Σχ 1.   Ολδıησμ Ĳβμ παλαίκζάμ 

Σχ 2.   Ǽιέıωıβ Ĳβμ παλαίκζάμ 
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1
β
 ΙįδσĲβĲα Ĳβμ παλαίκζάμ 

 

ΈıĲπ ıβηİέκ ǹ Ĳβμ παλαίκζάμ Ĳκ κπκέκ 
ζσΰπ Ĳκυ κλδıηκτ γα δıξτİδ ǹǼ=ǹǺ. Ǿ 
ηİıκεΪγİĲκμ Ĳβμ ǼǺ İέθαδ İφαπĲκηΫθβ 
ıĲβθ παλαίκζά.  

 

 

 

          

 

ǹθαφİλσηαıĲİ ıĲκ ΢ξ 3. ǹθ φΫλκυηİ Ĳβ ηİıκεΪγİĲκ Ĳβμ ǼǺ, αυĲά γα İέθαδ εαδ İφαπĲκηΫθβ 
Ĳβμ παλαίκζάμ ıĲκ ıβηİέκ ǹ. ΠλΪΰηαĲδ, ΫıĲπ σĲδ β ηİıκεΪγİĲκμ įİθ İέθαδ İφαπĲκηΫθβ. ΣσĲİ 
γα ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά εαδ ıİ εΪπκδκ Ϊζζκ ıβηİέκ, ΫıĲπ Ĳκ Γ. ǹφκτ Ĳκ Γ İέθαδ ıβηİέκ Ĳβμ 
παλαίκζάμ γα δıξτİδ σĲδ ΓǼ=Γǻ. ǹπσ Ĳβθ Ϊζζβ, İπİδįά Ĳκ Γ αθάεİδ ıĲβ ηİıκεΪγİĲκ, γα 
δıξτİδ ΓǼ=ΓǺ.. Άλα  Γǻ=ΓǺ σπİλ ΪĲκπκ αφκτ ΓǺ>Γǻ πμ υπκĲİέθκυıα εαδ εΪγİĲκμ Ĳκυ 
κλγκΰπθέκυ.  
 

2
β
 ΙįδσĲβĲα Ĳβμ παλαίκζάμ 

ǹμ φαθĲαıĲκτηİ σĲδ β παλαίκζά İέθαδ İıπĲİλδεΪ Ϋθαμ εαγλΫφĲβμ. ǹθ φΫλκυηİ ηέα 
İυγİέα παλΪζζβζβ ıĲκθ Ϊικθα Ĳβμ παλαίκζάμ ǼǼ’  εαδ αυĲά αθαεζαıĲİέ πΪθπ ıĲκθ 
εαγλΫφĲβ Ĳβμ παλαίκζάμ, ηİĲΪ Ĳβθ αθΪεζαıβ γα πİλΪıİδ απσ Ĳκ ıβηİέκ Ǽ. Γδ αυĲσ εαδ 
Ĳκ ıβηİέκ αυĲσ Ĳκ κθκηΪακυηİ İıĲέα, αφκτ σζİμ κδ παλΪζζβζİμ πλκμ Ĳκθ Ϊικθα, 
αθαεζυηİθİμ απσ Ĳβθ παλαίκζά, πİλθΪθİ (ηααİτκθĲαδ) απσ Ĳκ ıβηİέκ αυĲσ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

΢

         

 

ǹθαφİλσηαıĲİ ıĲκ ΢ξ 4. ΦΫλθκυηİ ηέα ίκβγβĲδεά İυγİέα εΪγİĲβ ıĲβθ İφαπĲκηΫθβ πκυ 
πİλθΪİδ απσ Ĳκ ıβηİέκ ǹ. Λσΰπ Ĳβμ 1βμ

 δįδσĲβĲαμ  β İυγİέα αυĲά γα İέθαδ παλΪζζβζβ πλκμ 
Ĳβθ ǼǺ. Λσΰπ Ĳβμ παλαζζβζέαμ, α=ί εαδ į=ΰ. Λσΰπ Ĳβμ ıξΫıβμ ǹǼ=ǹǺ δıξτİδ ΰ=ί. Άλα 
α=į. ǼπκηΫθπμ β αθαεζυηİθβ αεĲέθα ǽǹ ıĲκ ıβηİέκ ǹ γα İέθαδ β ǹǼ. Μİ Ϊζζα ζσΰδα εΪγİ 
İυγİέα ǽǹ παλΪζζβζβ πλκμ Ĳκθ Ϊικθα ǼǼ’ ηİĲΪ Ĳβθ αθΪεζαıά Ĳβμ ıĲκθ παλαίκζδεσ 
εαγλΫφĲβ, πİλθΪİδ απσ Ĳβθ İıĲέα Ǽ.  
 

Σχ 3.  1β
 ΙįδσĲβĲα  Ĳβμ παλαίκζάμ 

Σχ 4.  2β
 ΙįδσĲβĲα  Ĳβμ παλαίκζάμ 
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3
β
 ΙįδσĲβĲα Ĳβμ παλαίκζάμ 

 

Ǿ εζέıβ Ĳβμ παλαίκζάμ ıĲκ ıβηİέκ ǹ ηİ ıυθĲİĲαΰηΫθİμ (ξ,ο) İέθαδ έıβ ηİ x/2a 

 

ǹθαφİλσηİθκδ ıĲκ ΢ξ 4 β εζέıβ Ĳβμ İφαπĲκηΫθβμ ıĲκ ıβηİέκ ǹ İέθαδ έıβ ηİ Ĳβ ΰπθέα ǺǼǼ΄ 
αφκτ Ϋξκυθ Ĳδμ πζİυλΫμ αθΪ įτκ εΪγİĲİμ. Ǿ İφαπĲκηΫθβ σηπμ Ĳβμ ΰπθέαμ İεφλΪαİĲαδ πμ 
İφφ=(Ǽ’Ǻ)/(ǼǼ΄)=x/2a αφκτ σππμ πλκαθαφΫλαηİ ǼΟ=ΟǼ’=a 

 

4
β
 ΙįδσĲβĲα παλαίκζάμ 

 

ǹπσ ıβηİέκ ǹ(x1,y1) Ĳβμ παλαίκζάμ φΫλθκυηİ παλΪζζβζβ πλκμ Ĳκθ Ϊικθα xx’ πκυ 
ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά ıĲκ ıβηİέκ Ǻ(-x1,y1) εαγυμ εαδ Ĳβθ İφαπĲκηΫθβ Ĳβμ παλαίκζάμ 
ıĲκ ǹ. ǹπσ Ĳκ Ǻ φΫλθκυηİ İυγİέα παλΪζζβζβ ıĲκθ Ϊικθα yy’ πκυ ĲΫηθİδ Ĳβθ İφαπĲκηΫθβ 
ıĲκ ǹ ıĲκ ıβηİέκ Γ, įβηδκυλΰυθĲαμ ΫĲıδ Ĳκ κλγκΰυθδκ Ĳλέΰπθκ ǹǺΓ. ǹπσ Ĳυξαέκ 
ıβηİέκ ǻ(-x2,y2) Ĳβμ παλαίκζάμ φΫλθκυηİ İυγİέα παλΪζζβζβ ıĲκθ Ϊικθα yy’ πκυ ĲΫηθİδ 
Ĳβθ ǹǺ ıĲκ ǽ εαδ Ĳβθ İφαπĲκηΫθβ ǹΓ ıĲκ Ǽ. ΤσĲİ δıξτİδ (ǻǽ)(ǹǺ)=(Ǽǽ)(Ǻǽ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ǹθαφİλσηαıĲİ ıĲκ ΢ξ 5.  

4a

)x)(xx-x(

4a

x-x
y- 2121

2

2

2

1

21


 y  

AB = 2x1 

 

Ǽǽ = ǹǽ İφφ =  (x1+x2) x1/2a  ζσΰπ Ĳβμ πλκβΰκτηİθβμ δįδσĲβĲαμ 

 

Ǻǽ = x1-x2  

 

ǹθĲδεαγδıĲυθĲαμ įδαπδıĲυθκυηİ σĲδ β δįδσĲβĲα απκįİέξĲβεİ. 
 

Σβθ δįδσĲβĲα αυĲά Ĳβμ παλαίκζάμ Ĳβθ κπκέα İέξİ αθαεαζτοİδ κ Ǽτįκικμ,  ξλβıδηκπκέβıİ κ 
ǹλξδηάįβμ ΰδα θα ίλİδ Ĳκ İηίαįσθ παλαίκζδεκτ ĲηάηαĲκμ ηİ Ϋθαθ ηİΰαζκφυά Ĳλσπκ, κ 
κπκέκμ İθπİλδΫξİδ ıπΫληαĲα Ĳκυ απİδλκıĲδεκτ ζκΰδıηκτ. Ο απİδλκıĲδεσμ ζκΰδıησμ γα 
įδαĲυππγİέ 1900 πİλέπκυ ξλσθδα ηİĲΪ Ĳκθ ǹλξδηάįβ, απσ Ĳκθ ΝİτĲπθα εαδ Ĳκθ ΛΪδηπθδĲμ 
ıξİįσθ ĲαυĲσξλκθα.  
 

 

 

Σχ 5.  4β
 ΙįδσĲβĲα  Ĳβμ παλαίκζάμ 
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Ο ǹλξδηάįβμ ξλβıδηκπκέβıİ ηέα ηİΰαζκφυά ηΫγκįκ παθĲλİτκθĲαμ Ĳβ φυıδεά ηİ Ĳα 
ηαγβηαĲδεΪ. Ǿ ίαıδεά Ĳκυ δįΫα ίαıδασĲαθ ıĲβθ 
δıκλλκπέα ıĲİλİυθ ıπηΪĲπθ εαδ Ĳπθ ηκξζυθ. ΢Ĳκ 
ıξάηα (6) ΰδα θα υπΪλξİδ δıκλλκπέα γα πλΫπİδ θα 
δıξτİδ F1D1=F2D2 

ǹθ Ĳυλα Ĳα ıυηαĲα Ϋξκυθ έıκ πΪξκμ εαδ πυεθσĲβĲα 
ĲσĲİ Ĳκ ίΪλκμ Ĳκυμ γα İέθαδ αθΪζκΰκ Ĳκυ İηίαįκτ 

Ĳκυμ, κπσĲİ  ΰδα Ĳβθ δıκλλκπέα γα δıξτİδ E1D1=E2D2  

 

                   

 

 

Σκ εΫθĲλκ ίΪλκυμ İθσμ Ĳλδΰυθκυ ίλέıεİĲαδ ıĲκ ıβηİέκ Ĳκηάμ Ĳπθ įδαηΫıπθ Ĳκυ*. Σκ 
ίαλτεİθĲλκ ξπλέαİδ Ĳβθ εΪγİ įδΪηİıκ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ ıİ ζσΰκ 2/1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΈĲıδ İΪθ υπΪλξİδ δıκλλκπέα ıĲκ παλαπΪθπ ıξάηα εαδ Ĳκ İηίαįσθ Ĳκυ ĲİĲλαΰυθκυ İέθαδ E1 

İθυ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ Ǽ2 γα δıξτİδ  
 

d Ǽ1=1/3d E2   Ǽ1=1/3Ǽ2 

 

 

ǹθαφİλσηİθκδ Ĳυλα ıĲκ ıξάηα (8) İπΫεĲαıβ Ĳκυ ıξάηαĲκμ (5), φαθĲαασηαıĲİ Ĳκ Ĳηάηα Ĳβμ 
παλαίκζάμ ǹǺ εαδ Ĳκ Ĳλέΰπθκ ǹǺΓ θα απκĲİζκτθĲαδ απσ πκζζΫμ ζİπĲΫμ ζπλέįİμ. Σκθ Ϊικθα 
ǹǺ Ĳκθ φαθĲαασηαıĲİ πμ Ϋθαθ ηİΰΪζκ αίαλά įκεσ πκυ ıĲκ ıβηİέκ ǹ υπΪλξİδ Ϋθα ıĲάλδΰηα.  
 

ΈıĲπ Ǻǻ’=ǽǻ εαδ Ǻǽ=ǹǽ’  
 

ΣσĲİ ζσΰπ Ĳβμ 4βμ
 δįδσĲβĲαμ γα Ϋξκυηİ: 

 

(ǻǽ)(ǹǺ)=(Ǽǽ)(Ǻǽ)  ( Ǻǻ’)(ǹǺ)=(ǽ’Ǽ’)(ǹǽ΄) 
 

ΠαλαĲβλκτηİ įβζαįά σĲδ Ĳκ β ζπλέįα ǽǻ Ĳβμ παλαίκζάμ αθ ĲκπκγİĲβγİέ ıĲκ ıβηİέκ Ǻ 
İιδıκλλκπİέĲαδ απσ Ĳβ ζπλέįα Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ ǽǼ αθ ĲκπκγİĲβγİέ ıĲβ γΫıβ ǽ’. ǹθ αυĲσ Ĳκ 
İπİεĲİέθκυηİ ΰδα σζİμ Ĳδμ ζπλέįİμ Ĳβμ παλαίκζάμ εαδ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ, γα Ϋξκυηİ σζβ β 
παλαίκζά θα Ϋξİδ ĲκπκγİĲβγİέ ıĲκ ıβηİέκ Ǻ εαδ θα İιδıκλλκπİέĲαδ απσ Ĳκ Ĳλέΰπθκ 
ǹǺ’Γ’=ǹǺΓ Ĳκ κπκέκ Ϋξİδ ĲκπκγİĲβγİέ įİιδΪ  Ĳκυ ǹ. ΈĲıδ ζσΰπ Ĳβμ παλαπΪθπ παλαĲάλβıβμ 
γα δıξτİδ 
 

 

 

B1 
B2 

d d 

Σχ 6.   Ιıκλλκπέα ηκχζκτ 

Σχ 7.   Ιıκλλκπέα δıκπαχυθ İηίαįυθ 
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ΣİζδεΪ κ ǹλξδηάįβμ απΫįİδιİ σĲδ Ĳκ İηίαįσθ Ĳβμ παλαίκζάμ πκυ πİλδεζİέİĲαδ απσ Ĳκ 
παλαζζβζσΰλαηηκ ǹǺΓǻ δıκτĲαδ ηİ Ĳα 2/3 Ĳκυ İηίαįκτ Ĳκυ παλαζζβζκΰλΪηηκυ.   
 

* 

ǹπσįİδιβ σĲδ Ĳκ εΫθĲλκ ίΪλκυμ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ ξπλέαİδ Ĳβ εΪγİ įδΪηİıκ ıİ ζσΰκ 2:1 

 
 

              

ǹπσ Ĳκθ Ĳτπκ πκυ įέθİδ Ĳκ İηίαįσθ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ Ǽ=1/2ίυ πλκετπĲİδ İτεκζα σĲδ ηέα 
įδΪηİıκμ ξπλέαİδ Ĳκ Ĳλέΰπθκ ıİ įτκ Ĳλέΰπθα έıκυ İηίαįκτ. ΈĲıδ αθ φΫλκυηİ Ĳδμ įδαηΫıκυμ, 
γα Ϋξκυηİ ξπλέıİδ Ĳκ Ĳλέΰπθκ ıİ 6 Ϊζζα Ĳλέΰπθα ηİ έıα İηίαįΪ αθΪ įτκ.  
Σκ İηίαįσθ Ĳκυ αλξδεκτ Ĳλδΰυθκυ İέθαδ 2Υ+2Τ+2ǽ. Άλα Ĳκ ηδıσ γα İέθαδ Υ+Φ+ǽ. Μδıσ 
σηπμ İέθαδ εαδ Ĳκ İηίαįσθ Ĳκυ Ĳλδΰυθκυ ǹǺǻ σππμ πλκαθαφΫλαηİ αφκτ ǹǻ įδΪηİıκμ. ΈĲıδ  
Υ+Φ+ǽ=2Υ+ǽ  Υ=Τ   
Οηκέπμ απκįİδεθτİĲαδ σĲδ  Τ=ǽ 

 

Άλα κδ įδΪηİıκδ ξπλέακυθ Ĳκ αλξδεσ Ĳλέΰπθκ ıİ 6 έıκυ İηίαįκτ Ĳλέΰπθα. ΈĲıδ γα Ϋξκυηİ. 
(ǹǺΚ)=2(ǺΚǻ)  ǹΚ=2Κǻ  
Οηκέπμ απκįİδεθτİĲαδ σĲδ ǺΚ=2ΚǼ εαδ ΓΚ=2Κǽ   κ.İ.į 

 

Ǻ’ ǹ Ǻ ǽ 

ǻ ǻ’ 

ǽ’ 

Ǽ Ǽ’ 
Γ’ 

Σχ 8.   Στΰελδıβ İηίαįκτ παλαίκζάμ ηİ İηίαįσθ Ĳλδΰυθκυ 

Σχ 9.   Απσįİδιβ δįδσĲβĲαμ įδαηΫıωθ Ĳλδΰυθκυ 
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ΠαλσĲδ εαθİέμ įİθ αηφδίΪζİδ σĲδ β ηΫγκįκμ πκυ πİλδΰλΪοαηİ παλαπΪθπ ΰδα Ĳκθ υπκζκΰδıησ 
Ĳκυ İηίαįκτ Ĳβμ παλαίκζάμ İέθαδ ηİΰαζκφυάμ, κ έįδκμ κ ǹλξδηάįβμ įİθ Ĳβ γİπλκτıİ πζάλπμ 
Ϋΰευλβ αφκτ ΰδα Ĳβθ απσįİδιβ, ξλβıδηκπκδκτıİ ĲαυĲσξλκθα αλξΫμ Ĳβμ φυıδεάμ εαδ Ĳπθ 
ηαγβηαĲδευθ. Σβ γİπλκτıİ απζΪ πμ εαγκįβΰβĲδεά ΰδα Ĳκ Ĳδ άγİζİ θ’ απκįİέιİδ. Γδ αυĲσ 
Ϋįπıİ εαδ ηέα Ϊζζβ απσįİδιβ Ĳκυ İηίαįκτ Ĳβμ παλαίκζάμ ηİ εαγαλσ ηαγβηαĲδεσ Ĳλσπκ, 
ξπλέμ Ĳβ ξλάıβ αλξυθ Ĳβμ φυıδεάμ. Καδ αυĲσμ κ Ĳλσπκμ İέθαδ İιέıκυ ηİΰαζκφυάμ. ΠαλαεΪĲπ 
γα πλκıπαγάıπ θα İιβΰάıπ αυĲσθ Ĳκθ Ĳλσπκ.   
Ο ǹλξδηάįβμ ιİεέθβıİ απσ Ĳκθ υπκζκΰδıησ Ĳκυ αγλκέıηαĲκμ  
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ǹπΫįİδιİ σĲδ σĲαθ Ĳκ n İέθαδ πΪλα πκζτ ηİΰΪζκ, αυĲσ Ĳκ Ϊγλκδıηα δıκτĲαδ ηİ 4/3 
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Θ’ απκįİέικυηİ Ĳυλα ηέα Ϊζζβ πκζτ πλαέα δįδσĲβĲα Ĳβμ παλαίκζάμ πκυ Ϋξİδ θα εΪθİδ ηİ Ĳκ 
İηίαįσθ Ĳπθ Ĳλδΰυθπθ ηİ Ĳα κπκέα ηπκλκτηİ θα Ĳβθ πλκıİΰΰέıκυηİ.  
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΈıĲπ ǹǺ ηέα Ĳυξαέα ξκλįά Ĳβμ παλαίκζάμ. ΦΫλθκυηİ Ĳβ ηİıκεΪγİĲκ απσ Ĳδμ ĲİĲηβηΫθİμ 
Ĳπθ ıβηİέπθ ǹ εαδ Ǻ β κπκέα ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά ıĲκ Θ.  ΈĲıδ ıξβηαĲέαİĲαδ Ĳκ Ĳλέΰπθκ 
ǹΘǺ.  ΢Ĳβ ıυθΫξİδα ıυθİξέακυηİ Ĳκ įδαηİλδıησ φΫλθκθĲαμ Ĳβ ηİıκεΪγİĲκ απσ Ĳδμ 
ĲİĲηβηΫθİμ Ĳπθ ıβηİέπθ ǹ εαδ Θ πκυ ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά ıĲκ ıβηİέκ Κ εαγυμ εαδ Ĳβ 
ηİıκεΪγİĲκ απσ Ĳδμ ĲİĲηβηΫθİμ Ĳπθ ıβηİέπθ Θ εαδ Ǻ πκυ ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά ıĲκ ıβηİέκ 
Λ. Θα απκįİέικυηİ σĲδ  
 

(ǹΘǺ)=4[(ǹΚΘ)+(ΘΛǺ)] 
 

Έξκυηİ σĲδ: 
(ǹΘǺ)=(ǹΘǾ)+(ΘǾǺ)=(ΘǾ)2a/2+(ΘǾ)2a/2=2(ΘǾ)a 

Καδ  
(ǹΚΘ)+(ΘΛǺ)=(ǹΚΝ)+(ΚΝΘ)+(ΘΛΞ)+(ΛΞǺ)=(ΚΝ)a/2+(ΚΝ)a/2+(ΛΞ)a/2+(ΛΞ)a/2= 

=(KN)a+(ΛΞ)a 

 

ǹλεİέ ζκδπσθ θ’ απκįİέικυηİ σĲδ  2(ΘǾ)a=4[(KN)a+(ΛΞ)a] įβζαįά σĲδ (ΘǾ)=2[(ΚΝ)+(ΛΞ)] 
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
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Σχ 10.1    ǻδαηİζδıησμ Ĳβμ παλαίκζάμ ıİ Ĳλέΰωθα  
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2
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a)2(x-x2a)(x
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2

y(x)2a)y(xΛΞ ca
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Όπİλ Ϋįİδ įİέιİ. Γδα Ĳβθ απσįİδιβ υπκγΫıαηİ σĲδ β παλαίκζά İέθαδ Ĳβμ ηκλφάμ y=cx
2 

 

ǹπκįİέιαηİ įβζαįά σĲδ įδαηİλέακθĲαμ εΪγİ φκλΪ ıĲβ ηΫıβ Ĳδμ ĲİĲηβηΫθİμ, Ĳα 2 İπδπζΫκθ 
Ĳλέΰπθα πκυ πλκıİΰΰέακυθ Ĳκ İηίαįσθ Ĳβμ παλαίκζάμ Ϋξκυθ İηίαįσθ Ĳκ ¼ Ĳκυ 
πλκβΰκτηİθκυ Ĳλδΰυθκυ.  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ǹθαφİλσηİθκδ Ĳυλα ıĲβ ηδıά παλαίκζά παέλθκυηİ Ĳκ κλγκΰυθδκ Ĳλέΰπθκ ΓΜǺ Ĳκ κπκέκ 
ΫıĲπ σĲδ Ϋξİδ İηίαįσθ Ǽ. ǻβζαįά Ǽ=(ΓΜǺ) 

 

ΦΫλθκυηİ Ĳβ ηİıκεΪγİĲκ Ĳβμ ΓΚ β κπκέα πİλθΪİδ απσ Ĳκ ıβηİέκ ǽ Ĳβμ ΓΚ εαδ ĲΫηθİδ Ĳβθ 
παλαίκζά ıĲκ ıβηİέκ Ν. Σκ Ĳλέΰπθκ ΓΝǺ Ϋξİδ İηίαįσθ Ǽ/4 αφκτ ΝΞ=ΓΜ/4 

 

΢Ĳβ ıυθΫξİδα παέλθκυηİ Ĳβ ηİıκεΪγİĲκ Ĳβμ Οǽ β κπκέα πİλθΪİδ απσ Ĳκ ǻ εαδ ĲΫηθİδ Ĳβθ 
παλαίκζά ıĲκ Ο. Οηκέπμ β ηİıκεΪγİĲκμ Ĳβμ ǽΚ πκυ πİλθΪİδ απσ Ĳκ Θ ĲΫηθİδ Ĳβθ παλαίκζά 
ıĲκ Ρ.  Όππμ απκįİέιαηİ πλκβΰκτηİθα γα Ϋξκυηİ (ΟΓΝ) +(ΝΡǺ)=Ǽ/16   

 

΢υθİξέακθĲαμ αυĲά Ĳβ įδαέλİıβ Ĳκυ εΪγİ ĲηάηαĲκμ Οǻ, ǻǽ, ǽΘ, ΘΚ ıĲβ ηΫıβ εαδ 
παέλθκθĲαμ Ĳυλα Ĳα 8 θΫα Ĳλέΰπθα πκυ πλκετπĲκυθ, γα  Ϋξκυθ İηίαįσθ Ǽ/64. ΈĲıδ 
ıυθİξέακθĲαμ αυĲσ Ĳκ įδαηİλδıησ Ĳπθ ĲηβηΪĲπθ εαδ παέλθκθĲαμ εΪγİ φκλΪ Ĳα 
ıξβηαĲδασηİθα Ĳλέΰπθα, İέθαδ πλκφαθΫμ σĲδ σζα αυĲΪ Ĳα Ĳλέΰπθα αθ Ĳα ıυΰεİθĲλυıκυηİ γα 
Ϋξκυηİ Ĳκ İηίαįσθ Ĳβμ ηδıάμ παλαίκζάμ.  ΈĲıδ  
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ΛαηίΪθκθĲαμ υπσοβ σĲδ (ǹǺΓ) = 2Ǽ  εαĲαζάΰκυηİ ıĲβ ıξΫıβ:  
     Ǽ(παλαί) = 4/3 (ǹǺΓ)

Σχ 10.2   ΠλκıΫΰΰδıβ İηίαįκτ παλαίκζάμ απσ Ϊγλκδıηα İηίαįυθ Ĳλδΰυθωθ 
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Πλκμ Ĳδ σζα αυĲΪ; Θα λπĲκτıİ αφİζυμ εΪπκδκμ. Ǿ απΪθĲβıβ ξπλέμ įİτĲİλβ ıεΫοβ İέθαδ σĲδ β 
İπδıĲάηβ įİθ İέθαδ πκĲΫ ξλβıδηκγβλδεά. Άπκοβ πκυ İέξİ İεφλΪıİδ κ έįδκμ κ ǹλξδηάįβμ κ 
κπκέκμ γİπλκτıİ Ĳβθ İθαıξσζβıβ ηİ Ĳβθ İπδıĲάηβ πκζτ αθυĲİλβ απσ Ĳβθ İθαıξσζβıβ ηİ 
Ĳβθ Ĳİξθκζκΰέα, įβζαįά ηİ Ĳδμ πλαεĲδεΫμ İφαληκΰΫμ Ĳβμ, ηκζκθσĲδ İέξİ εΪθİδ πκζζΫμ εαδ 
αιδσζκΰİμ İφİυλΫıİδμ εαδ εαĲαıεİυΫμ.  

 

Παλσζα αυĲΪ β 2β
 δįδσĲβĲα Ĳβμ παλαίκζάμ ξλβıδηκπκδİέĲαδ: ıĲα φαθΪλδα Ĳπθ αυĲκεδθάĲπθ, 

ıĲδμ įκλυφκλδεΫμ εİλαέİμ ıĲδμ εİλαέİμ ΰδα Ĳβθ αθέξθİυıβ İιπΰάδθπθ ıβηΪĲπθ, ıĲα 
Ĳβζİıεσπδα  εζπ εζπ  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ΣİζİδυθκθĲαμ γΫζπ θα İεφλΪıπ Ĳδμ İυξαλδıĲέİμ ηκυ ıĲκυμ φέζκυμ εαδ ıυθαįΫζφκυμ Νέεκ 
ΚαθĲİλΪεβ εαδ ǻβηάĲλβ Σıακτıβ ıĲκθ ηİθ πλυĲκ ΰδαĲέ ηκυ Ϋįπıİ Ĳκ Ϋθαυıηα ΰδα αυĲά Ĳβθ 
İλΰαıέα εαδ ıĲκθ įİτĲİλκ ΰδα Ĳδμ İτıĲκξİμ παλαĲβλάıİδμ εαδ įδκλγυıİδμ Ĳκυ.  
 

 

ǹθαφκλΫμ: 
1.ǻδπζπηαĲδεά İλΰαıέα Ǻαıδζİέκυ Γİπλΰέκυ 

http://www.math.uoa.gr/me/dipl/dipl_basileiou.pdf 

2.ΙıĲκıİζέįα ΠİλδıυθΪεβ Ǽδλάθβ 

http://users.sch.gr/iriniper/subjects/parabola_quadrature.html 

Σχ 11.   Αλχά ζİδĲκυλΰέαμ Ĳβζİıεκπέκυ  

http://www.math.uoa.gr/me/dipl/dipl_basileiou.pdf
http://users.sch.gr/iriniper/subjects/parabola_quadrature.html
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