I1I1 TEA BapBaxkeiou Lx0Ang Z. Auydtokag

Test oto 40 kepdAaio

OMAAA AXKHXEQN 1 To a eivai IIANTA # 0

1. Av A > 0 téte 10 Tp1OVUNO ax? + b + ¢ Sratnpel otabepd mMPOoN1O0, YA KABe £ € R.....oovivii i, T-A

2. Av A < 0 t6te 10 Tp1ovupo a(ax? +bxr +¢) > 0, Yia kéBe & € Rttt T-A

8. AVD? <4ctote €2 b+ c <OV KRABE € € R ..o Z-A

4, €2 226+ 1 COVIAKRABE € € R ..t e e e r-A
ATTANTHXEH

1. AAGOZ, yiati av A > 0 10 PO TOU TPIOVUHOU gival S1apopeTtikd eKTOG KAl EVIOG TRV P1mv TOU.

2. ZQXTO, av A < 0 10 mpdonuo 10U TPIVUHROoU tival autd tou peylotoBabuiou cuviedeotr). To tpidvupo eivat:
a’z? + abz + ac > 0, dpa o peylotoBadnog givat o a? > 0.

3. AA®OZ, 1 Slakpivouoa ToU TPIOVHIOU sival b? — 4¢ < 0, dpa 10 MPOCN}I0 TOU TPLRVUOU £ival aUTd TOU HEYIOTO-
Babpiou ouviedeotr rou otnv nepintwor) pag eivato 1 > 0.

4. AA®OZ, ylati i Sakpivouoa tou tplavipou 2 — 2z + 1 eivar 22 — 4 -1 -1 = 0. Apa, 10 TPHOVUHO £xel Suhr pida
KAl &g ek Toutou umtdpyet £ € R, € = 1 éto1 dote €2 — 26+ 1 = 0.

4 x 5 =20 Mov.)

OMAAA AYZKHXEQN 2
1. H aAyeBpikt) mapdotaon Va2 — 4z + 4 opidetat yia KA & € R ..ot Z-A

2. O mivakag rpoonpev tou p(z) = 5?2 — 2z — 3 eivat:

3
S B D0 S-A
p(x) + 0 — 0 +
3. H aAyeBpikr) riapdotaon 22 — zy + % yia kdbe x, y € R, eivar tavia > 0 ..o Z-A
AITANTHXH

1. ZQZTO. 'a va opiletat 1 adyeBpiky| apdotaon, mpénet 1 Undpn noodtta va eivat > 0. TMpdypat, 22 —4x +4 =
(x—2)2>0, Vx € R.

2. ZQXTO. Ot §vo pileg 10U TPLOVUPOU eival —% kat 1, kat o pey1otoBadlog ouviedeotng () 0 cuviedeotrig Tou z2)
etvat 5 > 0. Ernopévag 1o 1ptavuiio eival 9eTiko eKTOg Kal ApvNTIKO £VIOG TV P®V.

3. ZQXTO. To tpidovupo 72 — zy + y? pe petaBAnty 1o @, éxet Stakpivovoa (—y)? —4-1-y? = y? — 4y?> = —3y? < 0.
Enopéveg etvat opoonpo tou peyiotoBadpiou ouviedeot rmou eivato 1 iy etvar 0 av e = y = 0.

(3 x 10 = 30 Mov.)

OMAAA AYKHYXEQN 3 To a givat IANTA # 0

1. To tpiovupo 22 — (A — 1)z — A — 1 éxet:

A: Avo pileg Jeukeg yia kabe A € R.
B: Kappia paypatkn pida yua xabe A € R.
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I1I1 TEA BapBaxkeiou Zx0Ang Z. Auydtokag

I Avo mpaypatikég kat avioeg pideg yia kabe A € R.

A: AU0 mpaypatikeég Kat avioeg pideg ya —g <AL %

E: Avo pileg apvnukég yia kabe A € R.

Akatoloyeiote Vv A0V 0ag.

B
r
a: p(1) - p(2) <0
E

: Tinota aro ta nponyoupeva.

Awkatlodoyeiote v ermdoyn oag.

AITANTHXH

1. ZQXTO TO T. H Siakpivouoa tou tpievipou eivat n (A — 1)2 +4(A + 1) = A2 4+ 2\ + 5. E€etale av n Siakpivouoa
aAAdder ipdonpo 1 O yia TS TG Tou A, 1) Srapopetikd 9a Bpd 1o mpdonpo g Sakpivoucag A2 4 2\ + 5. T
va 10 Kave auto, apkei va 6o tnv Siakpivouoa cav éva véo TP1vUpo pe petaBAntr) o A, 010 OIoio PUOIKA Kat da
10XUoUV 6Ad Ta arotedéopata OXETIKA 1e To Tipdoniio plevipou. H Staxkpivouca tng Staxpivoucag tou A2 + 2\ + 5
givar 22 —4-1-5 =4 —20 = —16 < 0, eropévag 1o Tipéono ou A2 + 2\ + 5 eivat 9etikd yia kabe A. Apa, n
Slakpivouoa tou tptevipou 72 — (A — 1)z — X — 1 eivat 9etikr), IIOTE = 0, Kal OUVEnaog T0 TPIOVURO éxel dvia 2
pideg MPAyPATIKEG KAl AVIOEG.

2. ZQETO TO B xat T. Agou p(—2) = p(3) = 0 o1 —2 ka1 3 eivat o1 pideg ouU p1@VUPOU. Apa, yivetat opéonpo tou
a 6tav n petabAnt 2 naipvel Tpég and to Srdotnpa (—oo, —2) kat (3,+00) Kat etepéonPo TOU a STav 1
petabAnt) z naipvetl tipég and to Swdotnpa (—2,3).

—1€(-2,3) 1twte p(—1) etepdonuo wou a
Eneidr): 1€(-2,3) we  p(l) etepdonpo wou a
4 € (3,400) e p(4) opdonpo tou a

Apa, ta p(—1) kat p(4) eivar etepoonpa, 1 p(—1) - p(4) < 0.
Ertiong, ta p(—1) kat p(1) eivat opdonpa, 1 p(—1) - p(1) > 0, aAda ITIOTE {oa pe 0.
‘Apa, eivat aAndr) o T, apou p(—1) - p(4) < 0 kat o B, apov p(—1) - p(1) > 0, to > 0 eivar Sraleukuiko.

'OAa ta urtehowta: p(—1), p(1), p(2) eivar opdonpa petadu wug kat IIOTE ioa pe 0.

(2 x 25 = 50 Mov.)
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I1I1 TEA BapBaxkeiou Lx0Ang Z. Auydtokag

Test oto 40 KepdAato

OMAAA AXZKHYXEQN 1 To a eivai IIANTA # 0

Lop2 = p+ 1 <OYIARABE P E R. .o e e Z-A
2. Av A < 0 161e 10 TP1OVURO ax? + bx + ¢ Sratnpet otaPepd mpodonpo, yia KaBe x € R Z-A
8. AV <AbTOTe €2 + e+ b > 0 VI KABE € € R .o Z-A

4. Av A < 0 t6te 10 Tp1OVUpo —a(az? + bz +¢) > 0, yua kabe x € R
AITANTHZH

1. AA®OZ, yiati ) Stakpivouoa tou TptevUpou p? — p + 1 eivat (—1)2 —4-1-1 = —3 < 0. Apa, 10 TPIOVUPO eival
opoonpo tou peyilotoBadpiou ouviedeot) 1 > 0.

2. ZQXTO, av A < 0 1o mpoonuo Tou TPIVUHOoU gival autd tou peylotoBadiiiou ouviedeotr), TIOU TTapapevel otabepo.

3. ZQTTO, n dakpivouca Tou Tp1@VEHOU eivat b? — 4¢ < 0, dpa T0 MEPOCNHIO TOU TPIGVUHOU £ival autd TOU PEYIOTO-
Babpiou ouviedeotn) ou otnv niepineon pag eivato 1 > 0.

4. AA®OZ, yiati av A < 0 10 mpdonpo tou tpevipou —a’x? + (—a)bz + (—a)c eivat autd tou peyiotoBabpiou
ouVTeEAeOTr) IOV eivatl oty nepinteor) pag sivat —a? < 0.

4 x 5 =20 Mov.)

OMAAA AZKHZEQN 2 To a givai IANTA # 0

Bx 4y, av p(—2) = p(3) = 0 wte

A p(1)-p(2) <0

E : Tinota aro ta rponyoupeva.
Awkatlodoyeiote Vv ermoyn oag.
2. To tpiovupo 22 — (A — 1)z — A — 1 éxet:

A Ao pileg detikég yia kabe A € R.
B: Kappia npaypatkn pida yua kabe A € R.
I Avo mpaypatikég kat avioeg pideg yia kabe A € R.
A: AUo mpaypatikeg Kat avioeg pideg ya —g <AL %
E: Avo pileg apvnukég yia kabe A € R.

Awkatlodoyeiote v ermAoyn oag.

AITANTHZH

1. ZQZTO TO B kai I'. Apou p(—2) = p(3) = 0 o1 —2 ka1 3 etvat o1 pileg tou prVUROU. Apa, yivetat opéonpo tou
a 6tav 1n petabAnty z naipvetl Tipég and to drdotnpa (—oo, —2) Kat (3,400) Kat etepooNPO TOU a OTAV 1)
petaBAnty r naipvel Tipég and to Swdotnpa (—2,3).
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I1I1 TEA BapBaxkeiou Zx0Ang Z. Auydtokag

—1€(-2,3) twte p(—1) eepdonpo wu a
Eneidr): 1€(-2,3) e p(l) etrepdonpo wou a
4€(3,400) e p(4) opdonpo wu a

Apa, ta p(—1) xa1 p(4) etvat etepoéonua, 1) p(—1) - p(4) < 0.
Ertong, ta p(—1) xat p(1) eivat opdonpa, 1 p(—1) - p(1) > 0, aAdda IIOTE {oa pe 0.
Apa, gtvat aAndn tw T, agov p(—1) - p(4) < 0 xat o B, apou p(—1) - p(1) > 0, o > 0 eivar 51aleukTKo.

'OAa ta urtehowa: p(—1), p(1), p(2) eivar opdonpa petadu wug kat [TIOTE ioa pe 0.

2. ZQXTO TO T. H dlakpivouca tou tptevipou eivat i (A — 1)2 +4(A + 1) = A2 + 2\ + 5. E§etddw av n Sakpivouoa
aAAdet pdonPIo 1) 6X1 Yia TG TIHEG TOU A, 1) Sragopetikd 9a Bpd 1o mpdonpo g dtakpivoucsag A2 + 2\ + 5. Tia
va 10 Kave auto, apkei va 8¢ v Slakpivouoa oav éva véo TP1vURo pe petaBAntr) 10 A, 010 o1oio uotkd Kat Sa
10XUoUV 6Ad Ta anoteAéopata oXETKA J1e T0 Tipdono Tptmvijou. H diaxkpivouoa tng Stakpivouoag tou A% 4+ 2\ + 5
eivar 22 —4-1-5 =4 —20 = —16 < 0, enopévag 10 ipoonyo tou A2 4+ 2)\ + 5 eival 9etiko yia kabe A\. Apa, 1
Slaxpivouoa tou tptevipou 22 — (A — 1)z — X — 1 eivat 9etikr), IIOTE = 0, Kat GUVENOg T0 TPIOVUHO EXel Tidvia 2
pideg mpayHatikég KAt Avioes.

(2 x 25 = 50 Mov.)

OMAAA A XYKHYEQN 3

1. O mivakag npoonpev tou p(r) = 5?2 — 2r — 3 eivar:

z |-o0 - D0 L S-A
p(x) + 0 — 0 +
2. H aAyeBpikn napdotaon VaZ —dz +4 OPIeTat VIA RAOE © € R L i e e T-A
3. H alyeBpikn napdotaon 22 — xy + y? yia KOs z, ¥y € R, elvat AVIA > 0 ..ovviinniiiiiii i Z-A
ATTANTHXH

1. ZQXTO. Ot 6vo pideg TOU TPWVUROU givatl —% Kat 1, xat o peyotoBadpiog ouviedeotng (1) 0 ouviedeotng TOU ©

etvatr 5 > 0. Enopévag 1o 1p1dvupo sivatl 9etiko eKT0g KAl apviTIKO EVIOG TRV PWV.

?)
2. TQXTO. a va opiletat n adyeBpikr| napdotaon, mpénet 1 undpn noodta va eivat > 0. TMpdypart, 22 —4x +4 =

(x —2)2>0, Vo € R.

3. ZQZTO. To tpdvuno 22 — zy + 32 pe petaBAntn 1o z, éxet Slakpivouca (—y)2 —4-1-y?> =92 — 49 = -3y <0.
Ernopéveg eivat opoonpo tou peyiotoBadpiou ouviedeott) rou eivato 1 fionpe O av e =y = 0.

(3 x 10 = 30 Mov.)
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