
 

 
 
ΘΕΜΑ 1ο  
Α. Έστω ο κύκλος C  με κέντρο (0,0)K  και ακτίνα  . Να αποδείξετε 
ότι ο κύκλος έχει εξίσωση C x y2 2 2:   . 

                (Μονάδες: 12) 
 
Β.  Έστω Ε΄ και Ε δύο σημεία ενός επιπέδου. Τι ονομάζεται έλλειψη με 

εστίες τα σημεία Ε΄ και Ε;            (Μονάδες: 3) 

 
Γ.  Να χαρακτηρίσετε ως Σωστές (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω 

προτάσεις: 

 
1.   Ισχύει  1    

   
     . 

 
2.  Η ευθεία η οποία διέρχεται από το σημείο 0 0( , ) x y  και έχει 

συντελεστή διεύθυνσης   , έχει εξίσωση y y x x0 0( )     . 

 
3.  Κάθε κύκλος έχει εξίσωση της μορφής x y x y2 2 0        ,     

με       2 2 4 0   (Ι) και αντιστρόφως κάθε εξίσωση της μορφής (Ι) 

παριστάνει κύκλο .  
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4.  Η παραβολή με εξίσωση  2 2y px  έχει εστία το σημείο ( ,0)
2
p  και 

διευθετούσα την ευθεία δ: 
2
px  . 

 

5.  Η εξίσωση  
2 2

2 2 1 
x y
 

  και   0  ,  2 2    παριστάνει 

έλλειψη με εστίες τα σημεία  ( ,0)    και ( ,0)   . 
                (Μονάδες: 10) 
 
 
ΘΕΜΑ 2ο  
 
Δίνονται τα σημεία (1,1)  , (2,3)  και (4,2) . 
 
Α.  Αν   

 
  και   

 
 , να αποδείξετε ότι  


(1,2)  και 


(3,1)  

                     (Μονάδες: 8) 
 
Β.  Να αποδείξετε ότι τα μέτρα των διανυσμάτων  


  και  


  είναι 




5  και 


10             (Μονάδες: 8) 

 
Γ. Να υπολογίσετε τη γωνία   των διανυσμάτων 


  και 


  .   

               (Μονάδες: 9) 
 
 
ΘΕΜΑ 3ο  
 
Δίνονται τα σημεία ( 2, 6)    , ( 1, 4)    και η ευθεία 

: 2 0 ,x y k k     . 

 
Α.  Να αποδείξετε ότι η απόσταση των σημείων   και   είναι 

  5               (Μονάδες: 7) 

 



Β.  Για ποιες  τιμές του k   η απόσταση του σημείου Α από την 

ευθεία   είναι ίση με την απόσταση των σημείων Α και Β;   

               (Μονάδες: 9) 

 
Γ.  Για  3k  να υπολογίσετε το εμβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ όπου Γ 

είναι το σημείο τομής της  ευθείας   με τον άξονα y y .     (Μονάδες: 9) 

 
 
ΘΕΜΑ 4ο  
 
Δίνεται ο κύκλος 2 2

1 5C : x y   και η παραβολή 2
2 4C : y x  

 
Α.  Να αποδείξετε ότι τα κοινά σημεία Α και Β του κύκλου 1C και της 

παραβολής 2C είναι τα (1,2)  και (1, 2)  .         (Μονάδες: 6) 

 
Β. Αν Ε η εστία της παραβολής ,να αποδείξετε ότι τα σημεία Α , Β και Ε 

ανήκουν στην ίδια ευθεία , της οποίας να βρείτε την εξίσωση.   

               (Μονάδες: 6) 

 
Γ.  Αν 3C  είναι ο κύκλος με κέντρο το Α και ακτίνα 2 5  , να 

αποδείξετε ότι οι κύκλοι 1C και 3C εφάπτονται εσωτερικά στο σημείο 

Γ(-1,-2) .               (Μονάδες: 6) 

 
Δ.  Να αποδείξετε ότι το Γ είναι το πλησιέστερο σημείο του  κύκλου 3C  

προς την αρχή των αξόνων.           (Μονάδες: 7) 

 
ΕΥΧΟΜΑΙ ΕΠΙΤΥΧΙΑ! 

 
  Ο                      Ο 
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