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ΗΜΕΡΗΣΙΟ ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΝΕΑΣ ΠΕΡΑΜΟΥ 

ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 
B΄ ΤΑΞΗΣ ΛΥΚΕΙΟΥ ΠΕΡΙΟΔΟΥ: ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2011 

ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 
 
 
 

1Ο ΘΕΜΑ 
Α. Να αποδείξετε ότι, σε κάθε ορθογώνιο τρίγωνο, το τετράγωνο µιας κάθετης πλευράς του είναι ίσο µε το 

γινόµενο της υποτείνουσας επί την προβολή της πλευράς αυτής στην υποτείνουσα. 

Μονάδες 9 
 

 

Β. Να γράψετε στο τετράδιό σας το γράµµα της Στήλης Α και δίπλα σε κάθε γράµµα τον αριθµό της Στήλης Β, 

που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση 

Στήλη Α 

ν-γωνο 

Στήλη Β 

απόστηµα κανονικού ν-γώνου 

 

α. ισόπλευρο τρίγωνο 

 

 

β. τετράγωνο 

 

 

γ. κανονικό εξάγωνο 

 

1. R  

2. 
R 3

2
 

3. 
R 2

2
 

4. 
R

2
 

5. 
R

5
 

Μονάδες 6 
 

 

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα  σας δίπλα στο γράµµα που 

αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος, αν η πρόταση είναι 
λανθασµένη.  

a) Αν σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει 2 2 2α <β + γ , τότε αυτό είναι οποσδήποτε οξυγώνιο. 

b) Σε κάθε τρίγωνο ΑΒΓ ισχύει: 
2

2 2 2
2

2

αµβ + γ = α + . 

c) Το εµβαδόν τριγώνου ΑΒΓ δίνεται από τον τύπο ( )( )( )Ε = τ τ − α τ −β τ − γ  , όπου τ είναι η 

ηµιπερίµετρος του τριγώνου. 

d) Κάθε τόξο κύκλου ( )O,R  είναι τόξο ενός ακτινίου (rad), όταν το µήκος του είναι ίσο µε R. 

e)  Το εµβαδόν  ενός κυκλικού δίσκου ( )O,R  είναι 2
2 Rπ . 

Μονάδες 10 
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2Ο ΘΕΜΑ 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε 90Α = °ˆ . Αν 1 8ΒΕ = , , 

8 2ΕΓ = ,  και 3Β∆ = , τότε:  

i. Να δείξετε ότι 3Α∆ = . 

Μονάδες 9 
ii. Να υπολογίσετε το µήκος της πλευράς ΑΓ. 

Μονάδες 9 
iii. Να υπολογίσετε την απόσταση των σηµείων Γ και Δ. 

Μονάδες 7 
 

 

3Ο ΘΕΜΑ 
Στο διπλανό σχήµα δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ για το οποίο ισχύει 

20ΑΓ = , 12ΒΓ =  και ˆ 30Γ = ° . Αν Μ µέσο της ΑΒ και Ε 

σηµείο στην προέκταση της ΓΒ τέτοιο ώστε 
6

ΒΓ
ΒΕ = , τότε: 

i. Να δείξετε ότι ( ) 60ΑΒΓ = . 

Μονάδες 10 

ii. Να δείξετε ότι ( )E 5ΒΜ = . 

Μονάδες 9 
iii. Να υπολογίσετε το εµβαδόν του τριγώνου ΜΕΓ. 

Μονάδες 6 
 

 

4Ο ΘΕΜΑ 

Στο διπλανό σχήµα δίνονται τα τόξα �Γ∆  και �ΓΒ  των κύκλων 

( ),RΚ  και ( ),RΛ  αντίστοιχα. Δίνεται επίσης ότι το 

τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ρόµβος µε ˆ 120Α = °Αν η περίµετρος 

του ρόµβου είναι 4 3R  τότε: 

i. Να δείξετε ότι 3RΒ∆ = . 

Μονάδες 5 
ii. Να δείξετε ότι το εµβαδόν του σκιασµένου κυκλικού 

τοµέα �KΓ∆  είναι 22
R

3

π
. 

Μονάδες 4 

iii. Θεωρούµε το µικτόγραµµο χωρίο Ω που περικλείεται από τα τόξα �∆Γ , �ΓΒ  και τα τµήµατα BA και 

ΑΔ. 

(α) Να υπολογίσετε τη περίµετρο του µικτόγραµµου χωρίου Ω. 

Μονάδες 7 
(β) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του µικτόγραµµου χωρίου Ω. 

Μονάδες 9 
 

 Ο ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ  ΟΙ ΚΑΘΗΓΗΤΕΣ 
 
 
         Σταθόπουλος Παναγιώτης Βιτσαξής Μιχάλης 
 
  Ψάλτης Προκόπης 
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 
 

ΗΜΕΡΗΣΙΟ ΓΕΝΙΚΟ ΛΥΚΕΙΟ ΝΕΑΣ ΠΕΡΑΜΟΥ 
ΓΡΑΠΤΕΣ ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΕΣ ΕΞΕΤΑΣΕΙΣ 

B΄ ΤΑΞΗΣ ΛΥΚΕΙΟΥ ΠΕΡΙΟΔΟΥ: ΜΑΪΟΥ-ΙΟΥΝΙΟΥ 2011 
ΕΞΕΤΑΖΟΜΕΝΟ ΜΑΘΗΜΑ : ΓΕΩΜΕΤΡΙΑ 

 
 
 

1Ο ΘΕΜΑ 
Α. Θεώρηµα Ι σελ 183. 

Μονάδες 9 
 

 

Β.  

α � 4 

β � 3 

γ � 2 

Μονάδες 6 
 

 

Γ. 

a) Λάθος. 

b) Λάθος. 

c) Σωστό. 

d) Σωστό. 

e) Λάθος. 

Μονάδες 10 
 

 

2Ο ΘΕΜΑ 
 

i. ΔΑ, ΕΓ τέµνουσες άρα Β∆ ⋅ΒΑ = ΒΕ ⋅ ΕΓ ⇔  

( ) ( )3 3 1 8 1 8 8 2 9 3 1 8 10+ Α∆ = ⋅ + ⇔ + Α∆ = ⋅ ⇔, , , ,  

3 9 3Α∆ = ⇔ Α∆ =  

Μονάδες 9 

ii. Εφαρµόζουµε Π.Θ στο τρίγωνο ΑΒΓ: 2 2 2ΑΓ = ΒΓ − ΑΒ  
2 2 2 2 2

10 6 100 36 64 8ΑΓ = − ⇔ ΑΓ = − ⇔ ΑΓ = ⇔ ΑΓ =  

Μονάδες 9 

iii. Εφαρµόζουµε Π.Θ στο τρίγωνο ΑΒΓ: 2 2 2Γ∆ = ΑΓ + Α∆  

2 2 2 2
8 3 73 73Γ∆ = + ⇔ Γ∆ = ⇔ Γ∆ =  

Μονάδες 7 
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3Ο ΘΕΜΑ 

i. ( ) 1 1 1
12 20 30 120 60

2 2 2
ΑΒΓ = αβηµΓ = ⋅ ⋅ ⋅ηµ ° = ⋅ =  

Μονάδες 10 

ii. Στα τρίγωνα ΑΒΓ, ΒΕΜ οι γωνίες ˆ ˆ,ΑΒΓ ΕΒΜ  είναι παραπληρωµατικές 

οπότε, 
( )
( )

( )E E 2

60 12 2

ΒΜ ΒΜΒΕ ⋅ΒΜ ⋅ΒΜ
= ⇔ = ⇔

ΑΒΓ ΒΓ ⋅ΒΑ ⋅ ΒΜ
 

( ) ( )
E 1

E 5
60 12

ΒΜ
= ⇔ ΒΜ =  

Μονάδες 9 

iii. ΓΜ διάµεσος στο ΑΒΓ, άρα ( ) ( )( )
30

2

ΑΒΓ
ΒΜΓ = ⇔ ΒΜΓ =  

Οπότε ( ) ( )( ) 5 30 35ΜΕΓ = ΒΜΕ + ΒΜΓ = + =  

Μονάδες 6 
 

 

4Ο ΘΕΜΑ 
i. Εφόσον το ΑΒΓΔ είναι ρόµβος µε περίµετρο 4 3R , η 

κάθε του πλευρά θα είναι R 3 . 

Χρησιµοποιούµε το Νόµο Συνηµιτόνων στο τρίγωνο ΑΒΓ 
2 2 2

2Β∆ = Α∆ + ΑΒ − ⋅Α∆ ⋅ΑΒ ⋅συνΑ  

( ) ( )2 2
2

3R 3R 2 3R 3R 120Β∆ = + − ⋅ ⋅ ⋅συν °  

2 2 2 2 1
3R 3R 2 3R

2

 Β∆ = + − ⋅ ⋅ − 
 

 

2 2 2 2 2
6R 3R 9R B 3RΒ∆ = + ⇔ Β∆ = ⇔ ∆ =  

Μονάδες 5 

ii. 
3

R 3Γ∆ = ⇔ Γ∆ = λ  άρα � �2 4
2

3 3

π π
Γ∆ = π − ⇔ Γ∆ =  

�( ) 2 2 21 1 4 2
K R R R

2 2 3 3

π π
Γ∆ = α = = . 

Μονάδες 4 
iii.  

(α) 
�

4
R R

3Γ∆

π
= α =�  και A 3R∆ =  οπότε 

�ί

4 8
2 2 2 R 2 3R 2 3 R

3 3
χωρ ου Γ∆

π π Π = + Α∆ = + = + 
 

�  

Μονάδες 7 

(β) �( ) ( ) ( )2 2

ί

2 4 1
E 2 K 2 R 2 R 2 3R 3R 120

3 3 2
χωρ ου

π π
= Γ∆ + ΑΒΓ∆ = + ΑΒ∆ = + ⋅ ηµ °  

2 2 2

ί ί

4 3 4 3 3
E R 3R E R

3 2 3 2
χωρ ου χωρ ου

 π π
= + ⇔ = +  

 
 

Μονάδες 9 
 
  Επιµέλεια Λύσεων 
 


