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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΣΤΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 
ΤΑΞΗ: Γ' 

8Γ  

ΘΕΩΡΙΑ 

ΘΕΜΑ 1ο 

α.  Nα  συμπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 

(α+β)2=…………………….. 

(α+β)(α-β)=………………. 

(α+β)(α2-αβ+β2)=……………………….. 

β. Να αποδείξετε την ταυτότητα: (α+β)3= α3+3α2β+3αβ2+β3 

 

ΘΕΜΑ 2ο 

α. Να διατυπώσετε τα «κριτήρια ισότητας τριγώνων». 

β. Να διατυπώσετε τα «κριτήρια ισότητας ορθογωνίων τριγώνων». 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΑΣΚΗΣΗ 1η 

Να λύσετε το σύστημα 
2x y 1
3x 4y 18

⎫⎪
⎬
⎪⎭

+ = −
− + =

 και να κάνετε την επαλήθευση.  

 

 ΑΣΚΗΣΗ 2η 

Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ του σχήματος, το ΑΔ είναι ύψος του. 

α. Να αποδείξετε ότι τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΒΓ είναι όμοια. 

β.  Να γράψετε τους ίσους λόγους που προκύπτουν από την ομοιό-

τητα του ερωτήματος α. 

γ. Αν ΑΒ =8cm και  BΔ=6,4 cm, τότε να βρείτε το μήκος της  ΒΓ. 

 

ΑΣΚΗΣΗ 3η 

Ένα τετράγωνο έχει πλευρά x cm. Αν αυξήσουμε τη μια του πλευρά κατά 1 cm και 

ελαττώσουμε την άλλη του πλευρά κατά 2 cm, τότε προκύπτει ένα ορθογώνιο με εμ-

βαδό 4 cm . 2

α. Να βρείτε τις πλευρές του ορθογωνίου σαν συνάρτηση του x. 

β. Να βρείτε την πλευρά x του αρχικού τετραγώνου. 

  Δ 
Γ 

ΒΑ 
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ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ 

 
ΘΕΩΡΙΑ 

ΘΕΜΑ 1ο 

α.    
2 2( ) 2+ = + + 2α β α αβ β  

        
2 2( )( )+ − = −α β α β α β  

        2 2 3( )( )+ − + = + 3α β α αβ β α β  

β. Έχουμε διαδοχικά:  

         

3 2

2 2

3 2 2 2 2 3

3 2 2 3

( ) ( )( )
              = ( )( 2 )
              = 2 2
              = 3 3

+ = + + =

+ + + =

+ + + + +

+ + +

α β α β α β

α β α αβ β

α α β αβ α β αβ β

α α β αβ β

=

ΘΕΜΑ 2ο 

α.  

 1ο  κριτήριο ισότητας (Π-Γ-Π) 

Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία και την περιεχόμενη γωνία τους 

ίση, τότε είναι ίσα. 

  2ο  κριτήριο ισότητας (Γ-Π-Γ) 

Αν δύο τρίγωνα έχουν μία πλευρά ίση και τις προσκείμενες στην πλευρά αυτή γωνίες 

ίσες μία προς μία, τότε είναι ίσα. 

 3ο  κριτήριο ισότητας (Π-Π-Π) 

Αν δύο τρίγωνα έχουν τις πλευρές τους ίσες μία προς μία, τότε είναι ίσα. 

β.  Δύο ορθογώνια τρίγωνα είναι ίσα, όταν έχουν: 

• δύο αντίστοιχες πλευρές ίσες μία προς μία ή 

• μία αντίστοιχη πλευρά ίση και μία αντίστοιχη οξεία γωνία ίση. 

 

ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

ΑΣΚΗΣΗ 1η 

Είναι: 
2x y 1 8x 4y 4( 4)      ή     3x 4y 18 3x 4y 18

⎧ ⎧⎪ ⎪
⎨ ⎨

⎪⎪ ⎩⎩

+ = − − − =⋅ −
− + = − + =

  

 

Με πρόσθεση κατά μέλη έχουμε: 11x 22  ή  x 2.− = = −  
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2Αντικαθιστούμε την τιμή x = −  στην πρώτη εξίσωση και έχουμε: 

2( 2) y 1  ή  4 y 1  ή  y 3.− + = − − + = − =  

Άρα, η λύση του συστήματος είναι το ζεύγος (x, y) ( 2,3).= −  

Επαλήθευση: 1η εξίσωση: 2( 2) 3 4 3 1− + = − + = −  

                      2η εξίσωση: 3( 2) 4 3 6 12 18− − + ⋅ = + =  

ΑΣΚΗΣΗ 2η 

α.  Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΒΓ έχουν 90οΔ = Α =  και τη γωνία Β  κοινή. Άρα είναι 

όμοια. 

β.  Από την ομοιότητα των τριγώνων του ερωτήματος α προκύπτει η παρακάτω ανα-

λογία πλευρών: 
ΑΒ ΒΔ ΑΔ

= =
ΒΓ ΑΒ ΑΓ  

γ. Από την προηγούμενη ισότητα: 
ΑΒ ΒΔ

=
ΒΓ ΑΒ  έχουμε: 

8 6,
8

=
ΒΓ

4
 ή 

6,4 64  ή  10cm.⋅ΒΓ = ΒΓ =  

 

ΑΣΚΗΣΗ 3η 

α. Οι πλευρές του ορθογωνίου θα είναι: x 1 cm και x 2 cm.+ −  

β. Είναι:   2. . 4  ή  (x 1)(x 2) 4  ή  x 2x x 2 4  ήΕμβ ορθ = + − = − + − =

2x x 6 0  ή  (x 3)(x 2) 0  (παραγοντοποίηση τριωνύμου)− − = − + =  

Επομένως: 

 το x 

είναι θετικός αριθμός σαν πλευρά τετραγώνου). 

x 3 0  ή  x 2 0  δηλ. x 3 (δεκτή)  ή x 2 (απορρίπτεται, αφού− = + = = = −

Επομένως είναι  x 3 cm= .
 

          

 


	ΑΠΑΝΤΗΣΕΙΣ

