
 

 

 

     Ημερομθνία :    Τρίτθ  24  Μαϊου  2011              

                             Εξεταηόμενο Μάθημα :  Μαθηματικά Θετικής & Τεχνολογικής Κατεφθυνσης        

ΘΕΜΑΤΑ 

1 ο  Θέμα  

A. Αποδείξτε ότι θ εφαπτομζνθ του κφκλου  x2 + y2 = ρ2  ςτο ςθμείο του  Α(x1 , y1)  ζχει εξίςωςθ   x1x + y1y = ρ2  (Μ10)   

                      

Β.  Να χαρακτθρίςετε με  ςωςτό (Σ)  ι λάκοσ (Λ)  τισ παρακάτω προτάςεισ – ςχζςεισ :                                          (Μ 5 x 2)  

α)  Η  εξίςωςθ  (λ2 – 1) x  + (λ + 1)y = 8  παριςτάνει ευκεία  για  κάκε  λ  R. 

β) Αν για τα μθ μθδενικά  διανφςματα  ,    με  0     ιςχφει   
2

    ,   τότε τα  / /  . 

γ) Το διάνυςμα  ( 6, 4)     είναι  παράλλθλο προσ τθν ευκεία  (ε) : 2x – 3y + 9 = 0  

δ) Η ευκεία με εξίςωςθ  3 3y x   ςχθματίηει γωνία  450  με  τον  άξονα  x’x . 

ε) Πμοιεσ λζγονται οι ελλείψεισ που ζχουν τισ ίδιεσ εςτίεσ. 

 

Γ.  Να περιγράψετε  τθν  ανακλαςτικι ιδιότθτα τθσ ζλλειψθσ.  Να γίνει ςχιμα.                                                          (M5) 

 

2 ο  Θέμα  

Δίνονται τα διανφςματα     (3,0) , ( 2, 2)a      

Α) Βρείτε τθν γωνία   ,a                                                                            (M8) 

Β) Βρείτε  το διάνυςμα  
                                                                  (M9) 

Γ) Βρείτε  όλα τα διανφςματα      με       και   2 2                  (M8)  

 

 

                     

2ο ΓΕΝΙΚΟ ΛΤΚΕΙΟ  ΚΑΡΔΙΣ΢Α΢ 
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3ο  Θέμα  

Θεωροφμε τρίγωνο  ΑΒΓ  ςτο οποίο θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ του φψουσ   από τθν κορυφι  Α   είναι  x = 2.  Επίςθσ 

γνωρίηουμε ότι   θ εξίςωςθ τθσ ευκείασ   ΑΒ   είναι  y = x + 2 , ενϊ το ςθμείο  Γ  είναι  το    Γ(6 ,  – 2)   

Α)  Βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ των κορυφϊν  Α και  Β   του τριγϊνου κακϊσ και τθν εξίςωςθ τθσ πλευράσ  ΒΓ . (M7) 

Β)  Υπολογίςτε τθν απόςταςθ του ςθμείου Γ από  τθν ευκεία ΑΒ.                                                                               (M6) 

Γ)  Βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ διαμζςου ΒΕ .                                                                                                                           (M7)  

Δ) Υπολογίςτε το εμβαδόν του τριγϊνου  ΑΒΓ                                                                                                                  (M5)  

 

 

 

4ο  Θέμα  

Δίνονται οι κφκλοι   C1 : x
2 + y2 + 4x – 32 = 0      C2 : (x – 2)2 + y2 = 4  

Α) Βρείτε το κζντρο και τθν ακτίνα των  C1 , C2                                                                                                       (M5)  

Β) Αποδείξτε ότι ο  C2  εφάπτεται ςτον  C1                                                                                                              (M5) 

Γ) Αποδείξτε ότι τα κζντρα των κφκλων που εφάπτονται εξωτερικά του  C2  και  εςωτερικά του  C1   είναι  ςθμεία 

ζλλειψθσ, με εςτίεσ τα  κζντρα των κφκλων  C1 ,  C2 .  Να γράψετε τθν εξίςωςθ τθσ ζλλειψθσ και να βρείτε τθν 

εκκεντρότθτα.                                                                                                                                                                           (M8) 

Δ) Βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ εφαπτομζνθσ τθσ ζλλειψθσ ςτο ςθμείο του 1ου τεταρτθμορίου ςτο οποίο τζμνει τθν ζλλειψθ 

θ ευκεία  3x – 2y = 0 .                                                                                                                                                             (M7)  

 

 

 

                       Ο  ΔΙΕΥΘΥΝΤΗΣ   

 

 

             ΓΚΙΚΑΣ  ΑΛΕΞΑΝΔ΢ΟΣ  

 

 

 

 

   ΟΙ   ΕΙΣΗΓΗΤΕΣ 

ΡΑΡΑΛΟΥ ΑΓΛΑΪΑ  

ΣΙΑΦΑΚΑΣ ΘΩΜΑΣ  

ΣΚΟΤΙΔΑΣ  ΣΩΤΗ΢ΙΟΣ 

 

  



 

 

 

3ο  Θέμα  

Θεωροφμε τθν εξίςωςθ       2 5 ( )x x a y y a I       όπου  0a   τυχαίο διάνυςμα. 

Α) Αποδείξτε ότι θ    (Ι)   παριςτάνει άπειρουσ κφκλουσ  των οποίων να βρείτε το κζντρο και τθν ακτίνα 

Β) Αποδείξτε ότι οι παραπάνω κφκλοι διζρχονται από δφο ςτακερά ςθμεία, των οποίων να βρείτε τισ ςυντεταγμζνεσ. 

Γ) Βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ ευκείασ ςτθν οποία ανικουν τα κζντρα των παραπάνω κφκλων. 

Δ)  

 

4 ο  Θέμα  

Δίνεται θ ζλλειψθ   

2 2

2 2
1

2

x y

k k
   

Α) Να βρείτε  τισ εςτίεσ  Εϋ και  Ε ,  τισ κορυφζσ  Αϋ, Α , Βϋ, Β  , τισ αςφμπτωτεσ τθσ ζλλειψθσ  και να κάνετε ζνα πρόχειρο 

ςχιμα. 

Β) Βρείτε τθν εξίςωςθ τθσ εφαπτομζνθσ  (ε)  τθσ ζλλειψθσ που είναι παράλλθλθ προσ τθν ευκεία  (θ) : 2y x    

Γ) Ονομάηουμε  Μ  το ςθμείο του  1ου  τεταρτθμορίου το οποίο  είναι το ςθμείο επαφισ τθσ παραπάνω εφαπτομζνθσ  

(ε)  τθσ ζλλειψθσ.  Φζρνουμε  κάκετθ ευκεία  (η)  ςτθν εφαπτομζνθ (ε)  ςτο Μ και ςτθ ςυνζχεια  τμιμα  ΕΣ κάκετο ςτθν 

(η), όπου  το  Σ  ανικει ςτθν (η). Υπολογίςτε το μικοσ  (ΟΣ). 

 

 


