
 

 

 

     Ημερομθνία :    Πζμπτθ  19  Μαϊου  2011                                                            Εξεταηόμενο Μάθημα :  Άλγεβρα        

ΘΕΜΑΤΑ 

1ο  Θέμα  

Α.   Αν  κ > 0  ,  0 < α 1 ,   να αποδείξετε ότι    1 2 1 2log log ( ) log ( )a           (M10) 

Β.  Να χαρακτθρίςετε ωσ ςωςτζσ () ι λάκοσ (Λ)  τισ παρακάτω προτάςεισ – ςχζςεισ :                   (M 2 X 5) 

   α)  Αν δφο πολυώνυμα ζχουν τισ ίδιεσ ρίηεσ , τότε είναι  ίςα. 

   β) Αν ο ςτακερόσ όροσ ενόσ πολυωνφμου είναι μθδζν, τότε το πολυώνυμο αυτό ζχει ρίηα τον αρικμό μθδζν. 

   γ) H  ςυνάρτθςθ  f  με πεδίο οριςμοφ το  ςφνολο  Α είναι περιοδικι  όταν  υπάρχει  Σ > 0  ώςτε  να ιςχφει  θ ςχζςθ   

        f(x + T) = f(x) +  T  ,  για  κάκε   x Α.  

   δ) Οι γραφικζσ παραςτάςεισ των ςυναρτιςεων   ( ) xf x a   και  ( ) logag x x   με   0 < α 1,  είναι ςυμμετρικζσ 

ωσ προσ τθν  ευκεία με εξίςωςθ  y = x . 

  ε)  Αν   0 < α 1 ,   0 < β 1 ,    κ > 0  ,     τότε  ιςχφει θ ςχζςθ   log log log       . 

Γ.     Να μεταφζρετε ςτο γραπτό ςασ ςωςτά ςυμπλθρωμζνο τον παρακάτω πίνακα :                              (M 5)  
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Εκκετικι   ςυνάρτθςθ     f(x) = αx     

Λογαρικμικι ςυνάρτθςθ     g(x) = logαx     

 

2ο  Θέμα  

Α. Δίνεται θ ςυνάρτθςθ   ( ) 3
4

x
f x 

 
   

 
 .    

α) Βρείτε  τθν περίοδο  τθσ ςυνάρτθςθσ                                                                               (Μ4) 

β) Βρείτε τθν μζγιςτθ και ελάχιςτθ τιμι τθσ ςυνάρτθςθσ                                                  (Μ2) 

γ) Να κάνετε τθν γραφικι παράςταςθ ςε διάςτθμα  πλάτουσ μιασ περιόδου               (Μ6)  

δ) Τπολογίςτε τον αρικμό   2012f                                                                                    (Μ3)  

Β. Να λυκεί θ εξίςωςθ      2 1 3 3 0x x x                                     (Μ10) 
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3ο  Θέμα  

Δίνεται το πολυώνυμο  Ρ(x) = 3x3  – 16x2  +  kx – 6  

Α.  Αν γνωρίηουμε ότι το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ  Ρ(x) : (x + 1)  είναι   - 48 , να αποδείξετε  ότι  k = 23.            (Μ8)                                                                                         

Β.  Για τθν παραπάνω τιμι του  k  

      α)   να βρείτε το πθλίκο και το υπόλοιπο τθσ διαίρεςθσ   Ρ(x) : (x – 2)                                                                    (Μ9)                                                                           

      β)  να επιλφςετε τθν ανίςωςθ  Ρ(x) < 0.                                                                                                     (Μ8)                                       

 

 

4ο  Θέμα 

Α.  Να λυκεί θ ανίςωςθ     ln 6 2xe x                                                                                                          (Μ10) 

Β.   α) Αποδείξτε ότι   log5 1 log2                                                                                                                    (Μ2) 

       β) Αποδείξτε ότι ο αρικμόσ    Δ =  
2

log2 4 log5    είναι  τζλειο τετράγωνο.                                    (Μ3) 

       γ) Επιλφςτε τθν εξίςωςθ   log(2 ) log log5 , 0x x x                                                                 (Μ10)  
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