
  

 

 

 

, w ≠  

            z i z i  και  
4




w = z+i
z i

  

Α1  Να βρείτε τον γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών αριθμών z  

   Μονάδες 10 

Α2 Να αποδείξετε ότι 
4




z i =
z i

        

 Μονάδες 6 

Α3 Να δείξετε o  w είναι φανταστικός  και ότι 2 Im( ) 6w       

Μονάδες 8  

Α4 Να αποδείξετε ότι : |z-w| = |z|        

Μονάδες 6 

 

 

 z≠-3i 






3i

3i

z
w

z
  

   

 

 z 3                     

 

Β2 O αριθμός 
3

3

 
 

 

4
z

z
 είναι πραγματικός.  

8 

Β3  
 

   
 

1 2
1 2

1 1
z z 4

z z
 ,όπου z1, z2 δύο από τους παραπάνω μιγαδικούς αριθμούς z 

7 

Β4 Οι εικόνες των μιγαδικών αριθμών v, για τους οποίους ισχύει   
2i

w
v vi 8w , 

w≠0 ανήκουν    

      στην υπερβολή x
2
-y

2
=16 

8 

 

  z-v| 

6 



 

 

 1 2 3w ,w ,w : 

1 2 3w w w 0     

1 2 3| w | | w | | w | 1   . 1 2 3w ,w ,w  

Γ1 1 2 3 1 2 2 3 3 1| w | | w |       w w w w w w w    

Μονάδες 8 

Γ2 1 2| w w | 3   

Μονάδες 8 

    

Μονάδες 6 

Γ4 1 2 2 3 3 1w 0     w w w w w  

Μονάδες 6 

1

3 3 3

2 3 1 2 3w     w w w w w  

Μονάδες 6 

 

 

 

 

 

 

 

  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


