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                                                         (θέματα:  Β, Γ  και Δ) 
 

 
 
 
 

Έστω η συνάρτηση       2( ) ( 2) 2 2f x x x  με λR – {2}. 
 
Δ1. Να αποδείξετε ότι η εξίσωση ( ) 0f x   έχει δύο άνισες ρίζες για κάθε  λR – {2}. 
 
Δ2. Για λ = 4: 
 
     Δ.2.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f(x) καθώς και τα σημεία τομής της γραφικής  
                παράστασης της f με τους άξονες x’x και y’y. 
     Δ.2.2. Να λύσετε την εξίσωση  ( ) 2 2f x x . 

     Δ.2.3. Nα αποδείξετε ότι ο αριθμός  
4 (5) 2

(4) 1 (0) 1
f

f f
  

 
, είναι ρητός. 

 Δ.3.  Για ποιες τιμές x , η γραφική παράσταση της f  βρίσκεται πάνω  από τη  
          διχοτόμο  της 2ης και 4ης γωνίας των αξόνων ; 
 

 
 
 
 

Δίνεται η συνάρτηση f  με τύπο  
3
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x 4xf x
x 2x





 

 
Β.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f  . 
 
Β.2. Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης f . 
 
Β.3. Να βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της συνάρτησης  f  με τους   
        άξονες x΄x  και y΄y. 

Β.4. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  
3
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Έστω η συνάρτηση f  με  
2(2x 7x 15)(4x 4)f (x)

8x 12
  




  

Γ.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f  και να αποδείξετε ότι 2f (x) x 4x 5   . 

 

Γ.2. Για ποιες τιμές του x η γραφική παράσταση της  f   βρίσκεται κάτω από τον άξονα x΄x ; 

 

Γ.3. Να αποδείξετε ότι   
3f (3) 8f (4)

5( 7 3)
f (2) 3


  


            

 
 

 
  
 

 
 
Δίνεται η συνάρτηση f με  f(x)=2x2+3x+1 
 
Β.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f (x)  
                                     
B.2. Να βρείτε τις τιμές του x για τις οποίες η  f  έχει: 
   
       Β.2.1. θετικές τιμές   
    
       Β.2.2. αρνητικές τιμές                               
 
Β.3. Να λύσετε την ανίσωση f (x) 1                                                      
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Δίνεται η συνάρτηση f  με   2

1
6 8

f x
x x


  

.  

Δ1.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f .  
 

Δ2.  Να απλοποιήσετε  τη συνάρτηση       
2 24h x f x x     .  

 

Δ3.  Αν  
2

4
xh x

x





,  να κατασκευάσετε την εξίσωση δευτέρου βαθμού με   

      Ρίζες τις  1 3x h   και 
 2
1
3

x
h

 .                                                                               

 
 
 
 

Δίνεται η συνάρτηση g  με    1.
2

xg x x
x

  


 

             
Β.1.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού  της  συνάρτησης g  . 

 
Β.2.  Να βρείτε (αν υπάρχουν) τις  τιμές  της  συνάρτησης g  για 1, 3x x   και για 0x   

 
Β.3.   Αν  3 3 2g    και  1 1g    να λύσετε την εξίσωση:     3 2 2 1 .g g    
 

 
 
 
 

Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 
23 2 1 , 0( )

| 2 3 | , 0
x x xf x
x x

   
 

 
 

 

Β.1. Να βρείτε τις τιμές : (0)f  , ( 2)f    ,  1
2f  .     

                                                        
Β.2.  Αν 0x  , να λύσετε την ανίσωση :  ( ) 0f x   .                                                
 
Β.3 .  Αν 0x  ,  να λύσετε την ανίσωση :  ( ) 5f x   .     
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Δίνεται η συνάρτηση  ( ) 2 7f x x   , x  
 
Β.1. Να λύσετε την εξίσωση :  ( ) 5f x   

                                
Β.2. Να λύσετε την ανίσωση :   ( ) 3f x      
                           
Β.3. Να βρείτε τα σημεία στα οποία  η γραφική παράσταση  της συνάρτησης f  τέμνει τους άξονες  
       x x   και  y y     
                                                     
Β.4. Να βρείτε τα σημεία  Α(1, f(1))  και  Β(3, f(3))  καθώς και την απόσταση (ΑΒ)              
 

 
         
 
         

        Δίνεται η συνάρτηση  f   με τύπο 
2

2
2 2 3 2( ) 2 2

x xf x x x x x
 

  
   

 
        Β.1.  Nα βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f   
                 
          Β.2.  Να βρείτε  (αν υπάρχουν) τις τιμές:  ( 1)f   και (2)f  ,  ( (1)f f  
                                                                                                                                                                                         

 Β.3 . Nα λύσετε την εξίσωση ( ) 0f x   .              
                                    

 
 

 
 

 
Δίνεται η συνάρτηση f  με 2( ) 6f x x x   , x R  
 
Β.1. Να λύσετε την την εξίσωση  ( ) 0f x     
                                                                      
Β.2.  Να βρείτε τα x R  , ώστε η γραφική παράσταση της συνάρτησης f   να βρίσκεται   
         πάνω από την ευθεία με εξίσωση ψ=-6 και κάτω από τον άξονα  x΄x  
                     

Β.3. Να  βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 1( )
( )

g x
f x
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Δίνονται οι συναρτήσεις  ,f g  με      
2

2

4x 1 1f x g x
2x 3x 1 2




 
 

 . 

 
 Γ. 1. Nα βρείτε τα πεδία ορισμού των συναρτήσεων f και  g  
   
 Γ. 2. Nα βρείτε τα σημεία τομής της γραφικής παράστασης της  f   με τους άξονες    x΄x   
          και  y΄y  
                                
 Γ. 3. Να απλοποιήσετε τo τύπο της  συνάρτησης f  
 
 Γ. 4. Να  βρείτε  τα  κοινά σημεία των γραφικών παραστάσεων των συναρτήσεων f  και  g
    

                                 
 
 
 

Δίνονται τα πολυώνυμα 2 2( ) 5 4,   ( ) 9P x x x Q x x      με x  
 
Β.1. Να λύσετε κάθε μία από τις ανισώσεις ( ) 0P x   και ( ) 0Q x    
                              

Β.2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης f  με   1( ) ( )
( )

f x P x
Q x

        

 
 
 
 
 

Έστω η συνάρτηση  f (x) =  
 



3 2
5

x
x

. 

 
Γ.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάερτησης f .  
 
Γ.2.  Να βρείτε τα σημεία που η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f  τέμνει τους   
       άξονες x΄x  και y΄y  .  

Γ.3. Να αποδείξετε ότι f (3) = - 2
2

 

Γ.4. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης  Α = 


(3)
1 (3)

f
f

 +  


(3)
1 (3)

f
f  
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Δίνεται η συνάρτηση 
2 3

( )
1

x x
f x

x





 

Γ.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάτησης f  

                          

Γ.2. Να λύσετε την  εξίσωση f (x)=0 

 

Γ.3. Να λύσετε την εξίσωση 4 6 1 ( ) 1x x f x x      

 

 

 

 

 

Δίνεται η συνάρτηση ( )x x    , x  

 

Γ.1. Να βρείτε τα κ  και λ , ώστε η γραφική  παράσταση της συνάρτησης    να διέρχεται    

        από  τα σημεία Α(-1,-3) και Β( 1
2

  ,-2) 

Γ.2. Για λ=2 και κ=-1 να βρείτε τα σημεία στα οποία η συνάρτηση   τέμνει τους άξονες x΄x   

       και y΄y  

 

Γ.3. Να βρείτε την  εξίσωση 2ου βαθμού με ρίζες τους αριθμούς κ , λ του ερωτήματος  Γ.1. 

 

 

 

Δίνονται οι συναρτήσεις  ,f g  με 2( ) 4 3f x x x    και ( ) 1 2g x x    

 Β.1.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης h  με  ( )( )
( )

f xh x
g x

                

 Β.2.  Αν 1x   να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης ( )h x  
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Δίνονται οι συναρτήσεις   ,f g  με 2( ) 2, ( ) 9f x x g x x      

 Β.1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού  τους . 

 Β.2. Να λύσετε την εξίσωση :  2 2[ ( )] [ ( )] 13f x g x   

 

 

 

Δίνεται η συνάρτηση f  με 2( ) 2f x x x     

Γ.1. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της  συνάρτησης  f  

Γ.2. Αν 1x   να απλοποιήσετε την  παράσταση : 2( ) [ ( )] 3 2A x f x x x      

Γ.3.  Να λύσετε  την εξίσωση  ( ) 7 4A x x   

 

 

 

Έστω το σημείο  Μ (λ2-7λ+6 , 1  -3) με   

Γ.1. Να βρείτε  την τιμή του  λ, ώστε το Μ να ανήκει στον θετικό ημιάξονα Οψ. 

 

Γ.2. Να βρείτε την τιμή  του λ, ώστε το Μ να βρίσκεται στο 2ο τεταρτημόριο των αξόνων. 

 

Γ.3. Αν λ=2 να βρείτε: 

Γ.3.1. Το συμμετρικό του Μ ως προς τον ψ΄ψ 

Γ.3.2. Το συμμετρικό του Μ ως προς τη διχοτόμο ψ=x 

            Γ.3.3. Την απόσταση του Μ από το σημείο Α (8 , -7 
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Δίνεται η συνάρτηση 
2 1( ) 1

xf x
x x




 

Δ1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της. 
 
                                                                                                                  
 
Δ2. Να αποδείξετε ότι ( )f x x  και μετά να λύσετε την ανίσωση 

  
     3 (2 3) 5f x     
                                                                                                                  
                                                                                                            
Δ3. Να λύσετε την εξίσωση: 2( 1) 5 ( 1) 6f x f x     
 
                                                                                                                                                        
Δ 4. Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 
 

     2[( (1) (4)] ( 9) 2 ( 3)f f f f      
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