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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑΤΑ    ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΩΝ   ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ   ΛΥΚΕΙΩΝ   ΤΗΣ   ΡΟΔΟΥ 

ΤΗΣ    Α΄ ΤΑΞΗΣ   ΣΤΗΝ    ΑΛΓΕΒΡΑ  

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  1Ο
ΘΕΜΑ 1ο
α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ2+βχ+γ=0 , 
[image: image605.png]


 να δείξετε ότι
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και 
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                                                                            Μον. 10

β) Έστω η συνάρτηση 
[image: image4.wmf]2
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[image: image5.wmf]0
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 .                                                   Μον. 09

Πότε η συνάρτηση παρουσιάζει μέγιστο και πότε ελάχιστο .

Ποιες είναι οι συντεταγμένες της κορυφής της παραπάνω παραβολής

Πότε η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f  δεν  είναι πάνω από τον χ΄χ

γ) Ποια είναι τα σημεία τομής της ευθείας , με εξίσωση ψ=αχ+β με τους άξονες χ΄χ , ψ΄ψ    Μον.06
ΘΕΜΑ 2ο 

Δίνονται οι συναρτήσεις 
[image: image6.wmf]2
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 και  
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gxx

=--


α) να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  
[image: image8.wmf]()
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                                       Μον. 10
β) αν 
[image: image9.wmf]1
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 να απλοποιηθεί η συνάρτηση   h(χ)                                                           Μον. 15
 ΘΕΜΑ 3ο  

Δίνεται η ευθεία ε με εξίσωση  ψ=λχ+μ.

α) να βρείτε τα λ,μ αν η ευθεία περνά από τα σημεία  Α(1,5) και 
[image: image10.wmf](2,1)
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                Μον. 12
 β) να βρεθεί η τιμή του κ ώστε η ευθεία δ, με εξίσωση ψ=(κ2-5κ+2)χ+κ+3 να είναι παράλληλη με την ευθεία  ε.                                                                           Μον. 13
ΘΕΜΑ 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image11.wmf]2
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α) να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  f(x)                                             Μον. 08
β) να δείξετε ότι 
[image: image12.wmf]9
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                                                                             Μον. 08
γ) να λυθεί η εξίσωση  
[image: image13.wmf]2
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                                                                     Μον. 09
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  2Ο
ΘΕΜΑ  1ο 

Α,   Αν       θ>0 να δείξετε ότι   
[image: image14.wmf]x
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[image: image15.wmf]Û

     -θ  <  χ <  θ




   Β.  Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή  ΛΑΘΟΣ τις κάτωθι προτάσεις

       α)   H εξίσωση   
[image: image16.wmf]22
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 έχει μία πραγματική λύση              

        β) Η εξίσωση  
[image: image17.wmf]20
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 είναι αδύνατη    

            γ)  
[image: image18.wmf]2
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        δ)  η τετραγωνική  ρίζα του  
[image: image19.wmf]423
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 είναι ο 
[image: image20.wmf]31
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  Γ. Στον παρακάτω άξονα χ΄χ είναι οι ρίζες χ1 , χ2  του  
[image: image21.wmf]2
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[image: image604.wmf]2
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χ
                                -4               χ1             0              1             χ2                     5

    να συμπληρώσετε με το κατάλληλο σύμβολο   <  ,>  ,=    τα παρακάτω:

     f(-4)….0          f(0)…..0         f(x2)….0          f(1)…..0          f(5)…….0

 ΘΕΜΑ 2ο 

Α. Να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο της                                 ψ 
     πρώτης στήλης με το  αντίστοιχό του                                         ε1
     στη δεύτερη στήλη                                          ε2                                                       ε4
	ευθεία
	εξίσωση

	ε1

ε2

ε3

ε4

ε5

ε6


	Α:   ψ =3

Β:   ψ =χ-6

Γ:    χ =3

Δ:  ψ =-χ-10

Ε:   ψ =χ-10

ΣΤ: ψ = -χ


                ε3                                                             ε5                                                                                  
          χ΄                                                               χ

                                     Ο                                                                                         
                    ε6 
                                        ψ΄

Β. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση στα παρακάτω                              
   α) αν χ1>χ2   και  Α( χ1 ,α ) και Β(χ2 ,α) τότε η ΑΒ είναι :

    χ1-χ2           ,              χ2-χ1                ,.                  0            ,          2α

   β) αν η εξίσωση (λ2-4)χ=λ2+2λ είναι αόριστη  τότε το   λ είναι:    

           0                             2                               -2                            1

   γ) στην εξίσωση -2χ2+7χ-6=0  είναι :

     S=7 ,P=-6                  S= -7/2 ,P=-3                  S= 7/2  ,P=3                  S=-7/2   P=3

Γ) να γίνουν οι πράξεις                  
[image: image22.wmf]33
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ΘΕΜΑ 3Ο 

Α. Να λύσετε την εξίσωση:      
[image: image23.wmf]2325
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        (μον. 12)
Β. Να λύσετε την ανίσωση:   
[image: image24.wmf]2
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           (μον. 13)
ΘΕΜΑ 4Ο   

Α. Δίνονται  οι συναρτήσεις:


[image: image25.wmf]()2
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     και    
[image: image26.wmf]2
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Α1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της   f
(μον. 8)

Α2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της   g
(μον. 8)

A3. Να λύσετε την εξίσωση:   
[image: image27.wmf]22
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(μον. 9)
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  3Ο
ΘΕΜΑ  1ο
Α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ2+βχ+γ=0 , 
[image: image28.wmf]0
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 να δείξετε ότι
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και 
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                                                                  μον. 8+9

 Β)     Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή  ΛΑΘΟΣ τις παρακάτω προτάσεις        μον. 8
1. Αν  
[image: image31.wmf]xR

Î

  τότε ισχύει πάντα 
[image: image32.wmf]2
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2. Η εξίσωση  χ ν =α   με ν άρτιο και α<ο έχει δύο ακριβώς λύσεις : τις  
[image: image33.wmf],
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3. Το πεδίο ορισμού της   
[image: image34.wmf]()2,(,2]
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4. H γραφική παράσταση της f(x)=-4χ+β σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ αμβλεία γωνία 
ΘΕΜΑ 2ο
Α)  Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση στα παρακάτω: 
  1. Η απόσταση (ΑΒ) των σημείων Α(-5,7) , Β(3,7) είναι:

       10    ,    
[image: image35.wmf]12

    ,   8   ,   -11   ,   14
   2. Αν 
[image: image36.wmf]12
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 τότε η τιμή της παράστασης   
[image: image37.wmf]22

(1)(2)

xx
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 ισούται με :

         3        ,       -3        ,       0        ,        1       ,       2

B) Να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο της 1ης στήλης με ένα μόνο της 2ης
	Στήλη  Α

Σχέσεις
	Στήλη  Β

Είδος ριζών της  αχ2+βχ+γ=0

	1. γ/α <0

2. Δ>0 , γ/α >ο και –β/α >0

3. Δ=0

4. Δ<0
	α) δύο ρίζες πραγματικές και αρνητικές

β) δύο ρίζες πραγματικές και θετικές

γ) ρίζες πραγματικές και άνισες

δ) δύο ρίζες πραγματικές και ίσες

ε) δεν έχει πραγματικές ρίζες


ΘΕΜΑ 3ο                                                                                     μον. 9+8+8
Δίνονται τα σημεία Α(1,2) , Β(-1,-4) , Γ(2,5) και η συνάρτηση f(x)=κχ+λ.
1. Να βρεθούν τα κ, λ αν τα Α, Β ανήκουν στη γραφική παράσταση της f(x)

2. Για κ=3 και λ=-1 να εξετάσετε αν το Γ ανήκει στη γραφική παράσταση της f(x)
3. Για κ=3 και λ=-1 να βρείτε τα σημεία τομής της f(x) με τους άξονες χ΄χ και ψ΄ψ.

ΘΕΜΑ  4ο
Δίνεται το f(x)=2x2+5x-3.                                                               μον. 8+8+9
1. Να λυθεί η ανίσωση f(x)<0                                                  
2. Αν χ
[image: image38.wmf]Î

(-3 ,1/2) , να λυθεί η εξίσωση :  
[image: image39.wmf]2
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3. Αν χ<-3 , να απλοποιήσετε την παράσταση : Β=
[image: image40.wmf]2
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  4Ο
Θέμα 1Ο 

Α) Να αποδείξετε ότι:                        Αν θ>0,    
[image: image41.wmf]cq
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[image: image42.wmf]Û

 
[image: image43.wmf]qcq
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Β) Να γράψετε τον τύπο της απόστασης δύο σημείων Α(χ1,ψ1)  και  Β(χ2,ψ2).

Γ) Να σημειώσετε τη σωστή απάντηση σε καθεμία από τις παρακάτω ερωτήσεις:

α ) Η εξίσωση   (λ2-9)χ=λ2+3λ  , λ
[image: image44.wmf]Î

R   είναι αόριστη  όταν το λ είναι: 
      0     ,       -3       ,       3       ,       1

β) Αν  χ<1    τότε :       -3χ+4<7,           -3χ+4>5 ,          -3χ+4>1,             -3χ+4<-1

γ)  Το  
[image: image45.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image46.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image47.wmf]310
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  είναι ίσο με :    
[image: image48.wmf]310
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,       
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δ) Οι ευθείες   ψ=12χ+5  και   ψ=κχ+2009  είναι  παράλληλες  αν

κ = 5,             κ = 2009,           κ = 
[image: image52.wmf]-

2,            κ = 12

ε) Η ευθεία ψ = (α2+1)χ-3    σχηματίζει με τον χ΄χ γωνία:

       οξεία ,              αμβλεία ,            ορθή,             0ο
                                                                                          Μον. 10+5+10 

Θέμα 2Ο 
Έστω 
[image: image53.wmf]f

 η συνάρτηση της οποίας η γραφική παράσταση φαίνεται στο σχήμα. 


[image: image54.wmf]

 SHAPE  \* MERGEFORMAT 
[image: image55]
Να βρείτε: 

α) το πεδίο ορισμού της 
[image: image56.wmf]f

                               β) το σύνολο τιμών της 
[image: image57.wmf]f


γ) τους αριθμούς 
[image: image58.wmf](0),(8),(24)
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            δ) το μήκος του τμήματος  ΑΒ

ε) την τιμή του λ για την οποία το σημείο  Κ(16, λ -1) ανήκει στη γραφική παράσταση της 
[image: image59.wmf]f

.                                                                                           Μον. 5+5+6+5+4

Θέμα 3Ο

Δίνεται το τριώνυμο  
[image: image60.wmf]2
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[image: image61.wmf]xR
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α) Να βρεθεί το πρόσημο του τριωνύμου. 

β) Να λυθεί η ανίσωση:     
[image: image62.wmf]2
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γ) Να λυθεί η εξίσωση:  
[image: image63.wmf]2
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.                                     Μον. 8+9+8                                                                                                                

Θέμα 4Ο 

Δίνεται η συνάρτηση  
[image: image64.wmf]2
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α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της 
[image: image65.wmf]f

.                                            

β) Να αποδείξετε ότι : 
[image: image66.wmf]2

((5)(2))(136)[(3)]
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γ) Να βρείτε την εξίσωση η οποία έχει ρίζες τους αριθμούς :  
 ρ1= 
[image: image67.wmf]1
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   και      ρ2 = 
[image: image68.wmf]1(0)
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.                                                           Μον. 8+8+9

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  5Ο
ΘΕΜΑ 1ο
Α.
Να αποδείξετε ότι: 

Η απόλυτη  τιμή του γινομένου δύο αριθμών είναι ίση με το γινόμενο των απολύτων τιμών τους ,  δηλαδή   
[image: image69.wmf]abab
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Μονάδες 9
Β. 
Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

α. 
Αν 
[image: image70.wmf]11
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[image: image71.wmf]22
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 δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου , τότε η απόσταση τους  στο επίπεδο  δίνεται από τον τύπο 
[image: image72.wmf]22
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β. 
Αν 
[image: image73.wmf]S

 και 
[image: image74.wmf]R

 είναι αντίστοιχα το άθροισμα  και το γινόμενο  δύο αριθμών  
[image: image75.wmf]1
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 και 
[image: image76.wmf]2
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 , τότε η  εξίσωση 
[image: image77.wmf]2
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 έχει λύσεις τους αριθμούς 
[image: image78.wmf]1
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 και 
[image: image79.wmf]2
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γ. 
Αν 
[image: image80.wmf]a

, 
[image: image81.wmf]b

 πραγματικοί αριθμοί  με 
[image: image82.wmf]ab
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δ. 
Αν 
[image: image84.wmf]a

,
[image: image85.wmf]b
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[image: image86.wmf]g

,
[image: image87.wmf]R
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 με 
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  και 
[image: image89.wmf]gd
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[image: image90.wmf]agbd
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Μονάδες 4χ4=16
ΘΕΜΑ 2ο

Δίνονται  οι ευθείες  
[image: image91.wmf]1
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 και 
[image: image92.wmf]2
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[image: image93.wmf](
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[image: image94.wmf](

)

2

2

: 25

yx

el

=++

  , 
[image: image95.wmf]R
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Α.   Να προσδιορίσετε  τις τιμές του 
[image: image96.wmf]l

 για τις οποίες  ισχύει  
[image: image97.wmf]12
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 .       Μονάδες 11
Β.   Να αποδείξετε ότι για κάθε 
[image: image98.wmf]R
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 ,                .
                      Μονάδες 6
Γ.   Αν 
[image: image99.wmf]1
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 , να προσδιορίσετε το σημείο όπου η 
[image: image100.wmf]1
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 τέμνει  τον 
[image: image101.wmf]xx
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, και το  

 σημείο όπου  η 
[image: image102.wmf]2
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 τέμνει  τον 
[image: image103.wmf]yy
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.                                                      Μονάδες 8

ΘΕΜΑ 3ο
Δίνεται η παράσταση 
[image: image104.wmf]2
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x
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Α.    Να βρείτε  για  ποιες  τιμές  του 
[image: image105.wmf]x

 ορίζεται η  παράσταση 
[image: image106.wmf]A

 .      Μονάδες 8

Β.    Να απλοποιήσετε  την  παράσταση 
[image: image107.wmf]A

 .                                           Μονάδες 8

Γ.    Αν  
[image: image108.wmf]3

x
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 ,   να  λυθεί  η  ανίσωση  
[image: image109.wmf]5
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                               Μονάδες 9

ΘΕΜΑ 4ο

Δίνεται η εξίσωση 
[image: image110.wmf]22
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[image: image111.wmf](1)

, 
[image: image112.wmf]R
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Α.   Να αποδείξετε  ότι για κάθε τιμή του 
[image: image113.wmf]k

 η εξίσωση 
[image: image114.wmf](1)

 έχει δύο  πραγματικές  ρίζες  . 

Μονάδες 6
Β.   Αν   
[image: image115.wmf]1

r

, 
[image: image116.wmf]2

r

 οι ρίζες της  
[image: image117.wmf](1)

 τότε :

i.    Να αποδείξετε ότι 
[image: image118.wmf]12
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  και  
[image: image119.wmf]2
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 .                     Μονάδες 6
ii. Να  προσδιορίσετε  τις  τιμές  του 
[image: image120.wmf]k

 για τις οποίες  ισχύει 
[image: image121.wmf](
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.                                                              Μονάδες 13

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  6Ο
ΘΕΜΑ 1ο  

A.      Σε καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων δίνονται τα σημεία  

    
[image: image122.wmf]1122

(x,y)  

και  (x,y)

AB

 , ώστε η ΑΒ να μην είναι παράλληλη προς τους άξονες.  

Να αποδείξετε ότι η απόσταση  (ΑΒ)  των δύο σημείων ισούται με

    
[image: image123.wmf]22

2121

(AB)(xx)(yy)

=-+-

                            ( Μονάδες  9)

B.      Να γίνει η σωστή αντιστοίχιση στον παρακάτω πίνακα

Η εξίσωση αx+β=0:
	1. Είναι Αόριστη
	(Α)  
[image: image124.wmf]0

a

¹



	2. Είναι Αδύνατη στο R
	(Β)  
[image: image125.wmf]0
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 και 
[image: image126.wmf]0
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	3. Έχει μοναδική λύση
	(Γ)  
[image: image127.wmf]0
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  και 
[image: image128.wmf]0
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( Μονάδες  6)

Γ.       Να γράψετε στην κόλλα σας τη σωστή απάντηση στα παρακάτω:

1. Αν  χ<1    τότε

     -3χ+4< 7           -3χ+4>5           -3χ+4>1           -3χ+4<-1

2.  Το  
[image: image129.wmf]a

       είναι ίσο με:          α                   -α             
[image: image130.wmf]a
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3.  Η   
[image: image131.wmf]2
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 είναι ίση με:      
[image: image132.wmf]25
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[image: image133.wmf]52
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[image: image134.wmf]25
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4. Αν χ3= -5 τότε :         χ=
[image: image135.wmf]3

5

-

             χ=
[image: image136.wmf]3
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           χ=
[image: image137.wmf]3

5

                χ=
[image: image138.wmf]3
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5.  Η ευθεία  (ε): ψ=3χ+1 είναι παράλληλη με την ευθεία :     

ψ= -3χ+1         ψ=3χ -7       ψ= -3χ                                                ( Μονάδες  10)

ΘΕΜΑ 2ο  

Δίνονται οι συναρτήσεις :  
[image: image139.wmf]22

f(x)2x5x3  ,  g(x)x9  ,  h(x)4x12

=+-=-=+


Α. Να μετατρέψετε το τριώνυμο  
[image: image140.wmf]2

f(x)2x5x3
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  σε γινόμενο παραγόντων

( Μονάδες  5 )
Β. Να βρείτε για ποιες τιμές του  x  ορίζεται η συνάρτηση

     
[image: image141.wmf]f(x)g(x)

K(x)

h(x)

-
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                                                                                       ( Μονάδες  5 )

Γ. Να απλοποιήσετε την  Κ(x)                                                                            ( Μονάδες  5 )
Δ. Να λύσετε την εξίσωση  
[image: image142.wmf]3

K(x)

4

=

                                                            ( Μονάδες  5 )

Ε. Να λύσετε την ανίσωση  4
[image: image143.wmf]K(x)5

£

                                                           ( Μονάδες  5 )

ΘΕΜΑ 3ο 

Έστω η ευθεία  
[image: image144.wmf]1

e

  με εξίσωση  
[image: image145.wmf]2
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  με  λ πραγματικό αριθμό  και η ευθεία  
[image: image146.wmf]2

e

  με εξίσωση  
[image: image147.wmf]y20x
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Α. Να βρεθεί το λ  ώστε οι παραπάνω ευθείες να είναι παράλληλες μεταξύ τους.

           ( Μονάδες  12 )
Β. Για  
[image: image148.wmf]4

l=-

  να δείξετε ότι  
[image: image149.wmf]326
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                ( Μονάδες  13 )
ΘΕΜΑ 4ο 

Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image150.wmf]2
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fxxx
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A. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της                                                      ( Μονάδες 10 )
Β. Αν 
[image: image151.wmf]1

x
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α.  να απλοποιήσετε την παράσταση 
[image: image152.wmf][

]

2

()()32

Axfxxx

=+-++

   ( Μονάδες  10 )
β.  να λύσετε την εξίσωση Α(x)=7-4x                                            ( Μονάδες  5 )                                                   

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  7Ο
ΘΕΜΑ 1ο
Α.
Να αποδείξετε ότι: 

Αν  θ>0 τότε   
[image: image153.wmf]xx

qqq

<Û-<<

.                                            Μονάδες 10

Β. Έστω α ,β πραγματικοί  αριθμοί . Κάτω από ποιες προϋποθέσεις μπορούμε να  ισχυριστούμε  ότι :  «Αν  
[image: image154.wmf]ab

£

 τότε 
[image: image155.wmf]22
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» .                                Μονάδες 5
Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.                         Μονάδες 5x2=10
     α.    Αν 
[image: image156.wmf]0

a

£

 και 
[image: image157.wmf]0

b

£

 τότε ισχύει  
[image: image158.wmf]abab

=-×-

 .
β. 
Η  ευθεία  
[image: image159.wmf](
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 σχηματίζει με τον χ΄χ οξεία γωνία . 
γ. 
Ισχύει ότι  
[image: image160.wmf]225
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 .

δ. 
Αν  
[image: image161.wmf](

)

11

,

xy

A

 και 
[image: image162.wmf](
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B

 δύο σημεία του  επιπέδου τότε η απόστασή τους  δίνεται από τον τύπο 
[image: image163.wmf](
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ε. 
Το συμμετρικό  σημείο  του Μ(α, β) ως προς τον  άξονα  ψ΄ψ  είναι το
 Μ΄(-α, β) .

ΘΕΜΑ 2ο

Α.
Να  μελετηθεί  το  πρόσημο  της  
[image: image164.wmf](
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.           Μονάδες 10
Β. 
Να λυθεί  η ανίσωση  
[image: image165.wmf]2
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                         Μονάδες 15
ΘΕΜΑ 3ο

Δίνονται τα σημεία  Κ(0,2) καιΛ(-1,3). 

Α.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΚΛ .                              Μονάδες 9
Β.  Αν η ευθεία ΚΛ έχει εξίσωση ψ=-χ+2 και τα σημεία Κ ,Λ  και  
[image: image166.wmf](
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, 
[image: image167.wmf]R

l
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  είναι  συνευθειακά , τότε:

α.  Να αποδείξετε ότι λ=2  .                                             Μονάδες 10
β. Να υπολογίσετε  τη  γωνία  που σχηματίζει  η ευθεία  
[image: image168.wmf]3
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yxx

el
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 με  τον  άξονα χ΄χ .                                                        Μονάδες 6

ΘΕΜΑ 4ο

Δίνεται η συνάρτηση f με  
[image: image169.wmf](
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Α.  Να προσδιορίσετε  το πεδίο  ορισμού  της  συνάρτησης f.         Μονάδες 6
Β. Να αποδείξετε  ότι 
[image: image170.wmf](
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   για  κάθε x στο  πεδίο  ορισμού  της .


  Μονάδες 5
Γ.  Να  λυθεί  η  εξίσωση  
[image: image171.wmf](
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 .                                      Μονάδες 4
Δ.  Να  λυθεί  η  ανίσωση  
[image: image172.wmf](
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 .                                        Μονάδες 10
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  8Ο
ΘΕΜΑ 1o
A. Να αποδείξετε ότι για δύο πραγματικούς αριθμούς α, β ισχύει:   
[image: image173.wmf]a×b=a×b

.                            Μονάδες 10

B.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.       Μονάδες 10

1. Η ισότητα 
[image: image174.wmf]xx
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 ισχύει όταν 
[image: image175.wmf]x0
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.

2. Ισχύει 
[image: image176.wmf]xyxy, 

όπου x,y0 

+=+>


3. Ισχύει πάντα:
[image: image177.wmf]xyxy
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.
4. Η εξίσωση 
[image: image178.wmf]2

xx0

a+b+g=

 με α, γ ετερόσημα έχει πάντα δύο άνισες ρίζες.

5. Αν α > β και γ > δ τότε ισχύει πάντα αγ > βδ.

Γ. Πότε δύο διακεκριμένες ευθείες 
[image: image179.wmf](
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e=a+b

και 
[image: image180.wmf](
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 είναι 
  παράλληλες ;                           Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 2o
Α. Για την τιμή του λ που η εξίσωση 
[image: image181.wmf]22

(4)x32

l-=l-l+

 είναι αόριστη,

να λυθεί η ανίσωση d(x , λ) < 5.           Μονάδες 10
Β. Αν 
[image: image182.wmf]a

 είναι η μεγαλύτερη ρίζα της  εξίσωσης 
[image: image183.wmf]5

x81x0
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να αποδείξετε ότι:
[image: image184.wmf]11
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.        Μονάδες 15

ΘΕΜΑ 3ο
Έστω το σημείο Μ(λ2-7λ+6,│λ-1│-3), όπου λ(R.

Α)Ποιο το λ(R, ώστε το σημείο Μ να ανήκει στον θετικό ημιάξονα Οy.                                Μονάδες 8

Β)Ποιο το λ(R, ώστε το σημείο Μ να βρίσκεται στο 2ο τεταρτημόριο.                               Μονάδες 8

Γ)Αν λ=2 να βρεθούν:

1.Το συμμετρικό του Μ ως προς τον άξονα 
[image: image185.wmf]y'y

.

2.Το συμμετρικό του Μ ως προς την διχοτόμο 1ης-3ης γωνίας

των αξόνων, δηλαδή την ευθεία ψ=χ.

3.Η απόσταση του Μ από το σημείο Λ(8,-7).                               Μονάδες 3(3=9

ΘΕΜΑ 4ο
Δίνεται η συνάρτηση f(x)= (λ+2)x2 –5λx –2, με λ
[image: image186.wmf]¹

-2.

Α)  Αν λ=1 τότε: 

1) Να λύσετε την ανισότητα f(x) 
[image: image187.wmf]£

0                                                     Μονάδες 8

2) Να βρείτε τα πρόσημα των 
[image: image188.wmf]251

f(2),f(),f(),f()

32

2
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                    Μονάδες 4

B)Αν x1, x2 οι ρίζες της f(x)= 0 και S, P το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών της τότε

1) Να δείξετε ότι (S-x1) (S-x2)=P                                                          Μονάδες 5

2) Να βρεθούν οι τιμές του λ ώστε να ισχύει: 

(S-x1) (S-x2) 
[image: image189.wmf]£

S                                                                                      Μονάδες 8

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  9Ο
ΘΕΜΑ 1ο 

Α. Να αποδείξετε ότι η απόλυτη τιμή του γινομένου δυο πραγματικών αριθμών ισούται με το γινόμενο των απολύτων τιμών τους: 
[image: image190.wmf](
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                           Μονάδες 10

Β. 
Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.             
i. Ο συντελεστής διεύθυνσης της ευθείας ψ=αχ+β   είναι το α=εφω. Αν α<0  τότε 
[image: image191.wmf]00
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ii. Η απόσταση των σημείων 
[image: image192.wmf](
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iii. Αν Δ=0  το τριώνυμο 
[image: image195.wmf](
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  ,διατηρεί το ίδιο πρόσημο για κάθε 
[image: image196.wmf]x
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iv. Αν η εξίσωση αχ+β=0  αληθεύει για κάθε 
[image: image197.wmf]x
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  τότε :α=0  και β=0 .

v. Αν θ>0 τότε : 
[image: image198.wmf]xxx
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Γ. Πότε και πως παραγοντοποιείται το τριώνυμο 
[image: image199.wmf](
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 για τις διάφορες τιμές της διακρίνουσας 

Να αντιγράψετε στη κόλλα σας τον παρακάτω πίνακα σωστά συμπληρωμένο.
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Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 2ο
i. Να λυθεί η ανίσωση   
[image: image201.wmf](
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 .                                          Μονάδες  12
ii. Για  -1<χ<3  να απλοποιηθεί η παρακάτω παράσταση :


[image: image202.wmf](
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                                   Μονάδες  13

ΘΕΜΑ 3ο 

 Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image203.wmf](
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 και το σημείο Α(3, -1).

α.        Να βρεθεί το πεδίο ορισμού και να απλοποιηθεί ο τύπος της  f(x)    Μονάδες 10

β.
Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το A και είναι παράλληλη 
          στην ευθεία 
[image: image204.wmf]23
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.                                                                   Μονάδες 8
γ.
Nα βρείτε το 
[image: image205.wmf]m
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 ώστε η συνάρτηση  
[image: image206.wmf](
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να είναι  σταθερή συνάρτηση.                                            Μονάδες 7

ΘΕΜΑ 4ο
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image207.wmf](
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   (1) 
.Να βρείτε το λ ώστε:

α.
Η εξίσωση (1) να έχει 2 ρίζες ετερόσημες.                          Μονάδες 6

β.
Μια ρίζα της εξίσωσης (1) να είναι ο αριθμός -2 .                Μονάδες 9

   γ.    
 Αν 
[image: image208.wmf]12
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xx

 οι ρίζες της εξίσωσης (1) να ισχύει η ανίσωση : 
[image: image209.wmf]12
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    Μονάδες 10

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  10Ο
ΘΕΜΑ 1ο 


Α.
 Έστω x1 και x2  οι ρίζες της εξίσωσης 
[image: image210.wmf]2
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 να δείξετε ότι:

i. 
[image: image211.wmf]12
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      ii.  
[image: image212.wmf]12
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                                   Μονάδες 10

Β. 
Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.
1. Αν 
[image: image213.wmf]0

D=

  το τριώνυμο 
[image: image214.wmf](
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  , διατηρεί το ίδιο πρόσημο για κάθε 
[image: image215.wmf]x
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2. Η απόσταση των αριθμών 
[image: image216.wmf],
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  είναι: 
[image: image217.wmf](
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3. Η εξίσωση 
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 έχει δυο άνισες λύσεις όταν 
[image: image219.wmf]0
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4. Το συμμετρικό του σημείου 
[image: image220.wmf](
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  ως προς τον άξονα 
[image: image221.wmf]'
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είναι το σημείο 
[image: image222.wmf](
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5. Για την ορίζουσα 
[image: image223.wmf]ab
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 ισχύει 
[image: image224.wmf]ab
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.          Μονάδες 10

Γ. Πως ορίζεται η απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού 
[image: image225.wmf]a

 .               Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 2ο
Δίνονται οι παραστάσεις 
[image: image226.wmf]2
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xx
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 και 
[image: image227.wmf]1
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i. Να δείξετε ότι 
[image: image228.wmf]24

x
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 και 
[image: image229.wmf]21

x

B=-

.                      Μονάδες 8
ii. α. 
Να λύσετε την εξίσωση 
[image: image230.wmf]3

A=B-

.                            Μονάδες 8
β.
Να λύσετε την ανίσωση 
[image: image231.wmf]10

A+<

.

             Μονάδες 9
ΘΕΜΑ 3ο 
Δίνονται οι ευθείες 
[image: image232.wmf](
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 και 
[image: image233.wmf](
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α. Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες οι ευθείες είναι παράλληλες.     Μονάδες 8                            

β.Αν 
[image: image234.wmf]1
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 να λύσετε το σύστημα των παραπάνω δυο εξισώσεων.             Μονάδες 8
γ.
Αν 
[image: image235.wmf]43
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 να βρείτε την απόσταση των σημείων Α και Β στα οποία η ευθεία 
[image: image236.wmf]1
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 τέμνει τους άξονες 
[image: image237.wmf]'

xx

 και 
[image: image238.wmf]'
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 αντίστοιχα.                                             Μονάδες 9
ΘΕΜΑ 4ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image239.wmf](

)

2

2

26

32

xx

fx

xx

-++

=

-+-

 .

i. Να βρείτε το Πεδίο Ορισμού της συνάρτησης.                             Μονάδες 8

ii. Να απλοποιηθεί ο τύπος της.                                                          Μονάδες 8

iii. Να λυθεί η ανίσωση 
[image: image240.wmf](
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.                                                      Μονάδες 9

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  11
ΘΕΜΑ 1ο 

Α.
Έστω 
[image: image241.wmf]0
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 .Να αποδείξετε ότι: 
[image: image242.wmf]xx
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 .                          Μονάδες 10

Β. 
Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

i. Η εξίσωση 
[image: image243.wmf]0
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 για 
[image: image244.wmf]0
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 και 
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 είναι ταυτότητα.

ii. Η εξίσωση 
[image: image246.wmf]x
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 με 
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 και ν περιττό έχει ακριβώς μια λύση την 
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iii. Έστω δυο σημεία 
[image: image249.wmf](
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 και 
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 του καρτεσιανού επιπέδου ,τότε αυτά είναι συμμετρικά ως προς την αρχή  των αξόνων, μόνο όταν έχουν 
[image: image251.wmf]'
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 και 
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iv. Η γραφική παράσταση της συνάρτησης 
[image: image253.wmf](
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 σχηματίζει με τον άξονα 
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 γωνία ω με 
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v. Το τριώνυμο 
[image: image257.wmf](
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 γίνεται ετερόσημο του 
[image: image258.wmf]a

 , μόνον όταν είναι 
[image: image259.wmf]0
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 και για τις τιμές του 
[image: image260.wmf]x

 που βρίσκονται εκτός των ριζών.                       Μονάδες 10

Γ. Έστω ν θετικός ακέραιος. Τι ονομάζουμε ν-οστή ρίζα ενός μη αρνητικού αριθμού α και πως συμβολίζεται;                                                                                                 Μονάδες 5

ΘΕΜΑ 2ο
Α.
Δίνεται η παράσταση 
[image: image261.wmf](
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Να αποδείξετε ότι 
[image: image262.wmf](
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                                                                 Μονάδες 8

Β.
i.
Να λύσετε την εξίσωση Α(χ)=0 .                                                 Μονάδες 8

ii.
Να απλοποιηθεί η παράσταση Α(χ) (να γραφεί χωρίς την απόλυτη τιμή).
Μονάδες 9

ΘΕΜΑ 3ο
Δίνεται η συνάρτηση  f(x)=αχ+β .  
Α)  Να βρείτε τα α ,β  έτσι ώστε η γραφική παράσταση της f να διέρχεται από τα σηµεία   Α(-1 ,-5)  και Β(2,4) . 

Μονάδες 8

Β)  Για α=3  και β= -2
i. Nα προσδιορίσετε την τιµή του πραγµατικού αριθµού λ. έτσι ώστε η ευθεία 
[image: image263.wmf]2
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   να είναι παράλληλη  στην γραφική παράσταση της f.  
                                                                                                                          Μονάδες 8

ii. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της  
[image: image264.wmf](
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ΘΕΜΑ 4ο
Δίνεται το τριώνυμο 
[image: image265.wmf](
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α. Για 
[image: image266.wmf]2
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 να απλοποιηθεί το κλάσμα 
[image: image267.wmf](

)

2

1681

fx

xx

-+

 .                                  Μονάδες 9

β. Να βρείτε για ποιες τιμές του 
[image: image268.wmf]R
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 η εξίσωση 
[image: image269.wmf](
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 έχει δυο ρίζες πραγματικές και άνισες.                                                                                                             Μονάδες 8
γ. Αν 
[image: image270.wmf]12
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 με 
[image: image271.wmf]12
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 είναι οι ρίζες της εξίσωσης 
[image: image272.wmf](
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  12Ο
ΘΕΜΑ  1ο
Α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ2+βχ+γ=0 , 
[image: image275.wmf]0
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 να δείξετε ότι
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Sxx

b

a

=+=-

και 
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                 μον. 13

Β)   Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης χ2-8χ+13=0 , να βρείτε την εξίσωση με ρίζες τους αριθμούς  ρ1=χ1-3 και    ρ2=χ2-3                  μον. 12

ΘΕΜΑ  2ο                                                                    μον. 9+8+8
Αν ε1: 2χ+ψ=1  και ε2: χ-ψ=-4 , να επιλέξετε τη σωστή απάντηση από τα παρακάτω

1. Το σημείο τομής των   ε1 ,ε2 είναι το : Α(-1,4) , Β(1,3) , Γ(-1,3) , Δ(1.2)

2. Η ευθεία ε1 είναι παράλληλη με την ευθεία 

   ε3: ψ=2χ+3               ε4: ψ=-2χ+3                   ε5: ψ=3χ-1

3.  Η ευθεία ε1 είναι κάθετη με την ευθεία  ε6: ψ=1/2χ+3    ε7: ψ=-1/2χ-4     ε8: ψ=2χ+3
ΘΕΜΑ  3ο
Δίνεται η εξίσωση χ2/4 +κχ+κ2=0 (1)

1. Να βρείτε το κ ώστε η (1) να έχει ρίζα το -4.

2. Ν.δ.ο. για την τιμή του κ που βρήκατε η ρίζα αυτή είναι διπλή.

ΘΕΜΑ  4ο
Μία εταιρεία παραγωγής εμφιαλωμένου νερού χρησιμοποίησε για τη συσκευασία 1250 λίτρων νερού , 400 δοχεία 2λιτρης ή 5λιτρης χωρητικότητας. Να βρείτε πόσα δοχεία από κάθε είδος χρησιμοποίησε η εταιρεία.
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   13ο  
[image: image278.jpg]Pooog 20 Maiov 2002

OEMA 1™V :

Alvet i ebiowon ax*+Bx+y=0 (1), pe a #0.

) TTéte 1 e&iowon (1) éxer 2 pileg Gviceg, néte éxet pio Suthn pila, mote Sev Exer mpaypomrks pilec.
(pov 6)

B) Av o cuvtsheotéq o, v eivon opiBpoi etepdonpot, Tote Seiéte 6T 1 eéicwon (1) éxer Svo pileg
Gvioeg. (pov 6)

Y) Av Xy, X, ou pileg g eiowong (1) va anodeiete brt o dBpoloua Tav pridv
S=x;+Xx,=—"— K& 70 ywopevo P=x,x,=Z- (pov 8)
[24 (24

8) Nayphwete mv e&lowon devtépov Babpod av elvar yvaootd to ddpotopa S ko o yivopevo P twv
prhv mg. (pov 5)

OEMA 2 :
o) Nalobei to odompae 3x- 4y=-11 { (uov 15)

4x+13 =5y
B) Na Bpebein e&ioworn Sevtépov Babpod nov Exer pileg mv Mom Tov napandve cueTipatog,
(pov 10)

®EMA 3
) Aiveron n eéiowon Ayt =3y -3A+3=y+3
Na Bpeite Tig 1pég Tov A o 1 mapandve e&iomon £xet pilato x =2 . (pov 12)

) T peyadtepn Tt Tov A o Pprkare and 1o @) epdrnua va MeETe T avicwon

|3—/mg%/1+1. (uov 13)

G®EMA 4% :

Aiveron 1 suvéprnon f(y) = ),'2 -7x+10
o) Na Bpeite 10 7edio oplopod g f. (pov 10)

B) Navrodoyicete ta f(2) , f(5). (uov 5)

v) Na deléere bu ta onusio A(%, 3) , B(2,f(2)), T'(5,f(5)
efvon KOPLPES 1600KEMODG TpIyGVOL  (pov 10)




ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  14Ο

[image: image279.jpg]OEMA 1°:

A) Tukakeiton cvvreheomg SevBuvong mc evbeiog y = ay, + B, ue ©oovtal, mote
glvar ovTdg BTG, apvnTKog , imdev ; (Movadeg 8)
B) Na omodeilere 01 500 Swrkekpiuévec evbeiec ¢, W=y Brka eyl = oy B,
etvon mapéAindeg uévo 6Tav o1 GUVIEAEGTEC dievbuveng tovg etvan icow. (Movédec 9)
) Atvetar 1o onpeto M(a, B) tov xaprestavod emmédon. No. Bpsite o coppsTpKd
TOV @G PO TOVG GEOVES X, W 'y, TV apyf Tav aldvav 0(0,0) kat ™V evbeia v =7y,
{Movéadeg 8)

OEMA 2°:

Atveton 6m 2 <y < 4.

A) Na ypéawete yopls anéloteg tiéc tic TUPUKETO TUPAOTAGELS SIKAOAOYHVTAC Tig
URAVTHGELS OOS

DK= [x-2 |xu2) A=]| x-5 | (Movédeg 12)

I
B) Na othomomBet 1o xhdopa

[ 2 =2x+1 [—x-7 |
Y I Sl f

-4 | (Movadeg 13}

QEMA 3°

A)No Moete 10 cvomua
2y —8=3y
3x+Sy=-7 ’ (Movadeg 9)
B) Na fpeite t onpeia mov 1 svdsio 3y+5y = -7 tuvet toug GEoveg LA KoLy v

i (Movédec 8)
I') Na e€etéoete av 1y svbeio 23-3y = § Sitpyeton amd Ta onuetor M(1,-2) xar N(2.3).

(Movidec 8)
OEMA 4°
Atvovran o1 svvapmiceig fy) =1~ -6 xou g(y) =2y + 1
A) No Mboete mv eliomon f(y) =0 : (Movadeg 12)
B) Na Moete mv avicoon FACN 0 (Movédes 13)

glx)
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  15Ο
Θέμα 1ο 
Α)Αν 
[image: image280.wmf]0,0,

a

b

³³

 δείξτε ότι 
[image: image281.wmf]n
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        (10 μονάδες)
Β)Να δοθεί ο ορισμός της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού (5 μονάδες)
Γ) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη λέξη 

      Σωστό ή λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση
α)Είναι 
[image: image282.wmf]3322
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β)Η εξίσωση  
[image: image283.wmf]x
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 όπου 
[image: image284.wmf]0
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 έχει μοναδική λύση

γ)Αν 
[image: image285.wmf],0
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 τότε  
[image: image286.wmf]n
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δ)Αν χ1,χ2 λύσεις της εξίσωσης αχ2+βχ+γ=0 με 
[image: image287.wmf]0
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¹

τότε χ1χ2=
[image: image288.wmf]g

a


ε)Αν f(x)= αχ2+βχ+γ   
[image: image289.wmf]0

a

¹

 και Δ<0 τότε το  f(x)  δεν παραγοντοποιείται .(5χ2=10 μονάδες)

Θέμα 2ο 
Δίνονται οι αριθμοί  
[image: image290.wmf]53
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  και   
[image: image291.wmf]53
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α)Να υπολογιστούν οι 
[image: image292.wmf]2
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 και 
[image: image293.wmf]2

b

                                                   (8 μονάδες)

β)Να απλοποιηθεί η παράσταση 
[image: image294.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image295.wmf]14651465
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        (9 μονάδες)

γ)Αν 
[image: image296.wmf]K
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   να γραφεί το K σε ισοδύναμο με ρητό παρονομαστή.  (8 μονάδες)

Θέμα 3ο 
Δίνεται το σύστημα      
[image: image297.wmf]237
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α)Αν το σύστημα έχει λύση το ζεύγος (χ,ψ)=(1,2) , να βρεθούν οι τιμές των 

α και β                                                                                         (15 μονάδες)
β) Αν α=3 και β=2 εξετάστε αν το σύστημα έχει μοναδική λύση ή όχι   (10 μονάδες)
Θέμα 4ο 
α) Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο  3χ2+χ-4        (6 μονάδες)
β)Αν 
[image: image298.wmf]2
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  , απλοποιήστε το Α                    (9 μονάδες)
γ)Βρείτε τις τιμές του χ αν 
[image: image299.wmf]0
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     (10 μονάδες)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  16Ο
ΘΕΜΑ 1Ο : 

Α)     α)Να αποδείξετε :Αν  
[image: image300.wmf]x
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, θ>0  τότε  
[image: image301.wmf]x

qq
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          (10 μονάδες)

 β) Να  χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν ,γράφοντας  στην κόλλα σας τη  λέξη ¨Σωστό¨ αν  η πρόταση είναι σωστή  και ¨Λάθος¨ αν η πρόταση   είναι λάθος , δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

α. 
[image: image302.wmf]33
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β. 
[image: image303.wmf]22
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γ.   
[image: image304.wmf]2422
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δ. 
[image: image305.wmf](
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ε. 
[image: image306.wmf]920
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 τότε χ=9 και y=2          

    
(5 μονάδες)  

                                                 
                          

Β) α)Να λυθεί η εξίσωση :
[image: image307.wmf]248
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                                       (5 μονάδες)   

     β)Να λυθεί η ανίσωση : 
[image: image308.wmf]428

x
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       (5 μονάδες)        

ΘΕΜΑ 2Ο :

Να  βρείτε την εξίσωση  της ευθείας  

α)  
[image: image309.wmf]1

e

 που διέρχεται από το σημείο Α(2,3) και σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ  γωνία 45ο .       


    
                                  (9 μονάδες)

β)  
[image: image310.wmf]2

e

 που διέρχεται από το σημείο Β(-1,2) και είναι παράλληλη  προς την ευθεία 
[image: image311.wmf]:23
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.                                                              (9 μονάδες)

 γ)  Να βρείτε το σημείο τομής των  
[image: image312.wmf]1

e

 , 
[image: image313.wmf]2

e

                               (7  μονάδες)

 ΘΕΜΑ 3Ο :

 Δίνεται  η εξίσωση :  χ2-λχ-λ2-5=0 ,
[image: image314.wmf]l
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 α. Nα δείξετε ότι  για  κάθε 
[image: image315.wmf]l
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  η εξίσωση έχει δύο διαφορετικές  λύσεις  (10 μονάδες)

 β. Να  υπολογιστεί το άθροισμα και το γινόμενο  των ριζών της παραπάνω 

        εξίσωσης   συναρτήσει  του  λ  .
                                                              (7 μονάδες)

    γ. Αν 
[image: image316.wmf]1

x

 , 
[image: image317.wmf]2
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 είναι ρίζες της  εξίσωσης  να βρεθεί  το λ όταν   

       ισχύει:
[image: image318.wmf](
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.                                                                       (8 μονάδες)
 ΘΕΜΑ 4Ο :
 Δίνονται  οι αλγεβρικές παραστάσεις :
     Α(x)=3x2-5x+2           Β(x) =x3-3x2+x-3         
[image: image319.wmf]()(1)
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  α.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Α(χ)  ,
[image: image320.wmf]x
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  .                    (6 μονάδες)                                                                                       

  β.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Β(χ)  ,
[image: image321.wmf]x
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R

 .                     (7 μονάδες)

  γ .  Για  ποιες τιμές του x  έχει νόημα η  παράσταση Γ(χ)        (5 μονάδες)
  δ.   Να λύσετε  την ανίσωση  
[image: image322.wmf]()0

x
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                                     (7 μονάδες)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  17Ο
ΘΕΜΑ 1Ο   

Α. Αν  η εξίσωση αx2+βx+γ =0 , α
[image: image323.wmf]¹

0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2  

     να αποδείξετε ότι :  Ρ =
[image: image324.wmf]12
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                                                  (Μονάδες 12)
Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις .       
α. Η εξίσωση  αx + β = 0  για ….… έχει μοναδική λύση την x=……… 

β. Το σύνολο
[image: image325.wmf]AÇB

 περιέχει τα ………. στοιχεία των συνόλων …και …
      γ.   Για κάθε πραγματικό α ισχύει : 
[image: image326.wmf]α

=

2

 .............  
    δ. Ισχύει : 
[image: image327.wmf]αβ

ν

×

= ……………….     όπου  α, β θετικοί  και  ν………
(Μονάδες 8)

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας δίπλα στο γράμμα  που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη  Σωστό  ή  Λάθος
 α. Αν α > 0 τότε ισχύει :  │α│  < 0  .                                                              
 β. Αν Δ = 0 τότε η εξίσωση αx2+βx +γ = 0,με α
[image: image328.wmf]¹

0 έχει  διπλή ρίζα την
[image: image329.wmf]β
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 γ. Αν α 
[image: image330.wmf]³

 0 , β 
[image: image331.wmf]³

 0 και ν,μ 
[image: image332.wmf]N
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  τότε ισχύει :   
[image: image333.wmf]μ
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 δ. Για τους πραγματικούς αριθμούς  α , β  ισχύει :| α + β | 
[image: image334.wmf]£

 | α | + | β |

 ε. Η απόσταση (ΑΒ) δύο σημείων Α(x1,y1)  και  Β(x2,y2) ισούται με :    

     
[image: image335.wmf]1221
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     (Μονάδες 5)


ΘΕΜΑ 2Ο    

Έστω  f (x) =x2 - 4x+ 3

     α.  Να βρεθεί το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών της ;(χωρίς να βρεθούν οι ρίζες)                                                                          (Μονάδες 5)
β. Να βρεθούν οι ρίζες της                                          (Μονάδες 5)
γ. Να παραγοντοποιηθεί η  f (x)                                            (Μονάδες 5)
δ. Να βρεθεί το πρόσημο της f(x) για κάθε τιμή του 
[image: image336.wmf]x

Î
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  (Μονάδες 5)
ε. Να λυθεί η ανίσωση f (x) > 0                                                     (Μονάδες 5)                           
ΘΕΜΑ 3Ο
Δίνονται με περιγραφή τα σύνολα : 

  
[image: image337.wmf]}
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[image: image338.wmf]{
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Να βρείτε :

α. Το σύνολο Α. 

      (Μονάδες 7)
β. Το σύνολο Β.                   (Μονάδες 6)
γ. Το σύνολο 
[image: image339.wmf]AÇB

 .              (Μονάδες 6)
δ. Το σύνολο 
[image: image340.wmf]AÈB

 .             (Μονάδες 6)
  Θ Ε Μ Α   4ο
Δίνεται το γραμμικό σύστημα : 
[image: image341.wmf]2
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Α.  Να βρείτε την τιμή του 
[image: image342.wmf]R
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 ώστε το σύστημα να έχει άπειρες λύσεις.

                                                 






     (Μονάδες  8)

Β . Για 
[image: image343.wmf]3
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 να λυθεί το σύστημα. 




     (Μονάδες  8)

Γ.  Αν το ζεύγος (2, 3) είναι λύση του συστήματος να βρεθεί η τιμή του 
[image: image344.wmf]R
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     (Μονάδες  9)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  18Ο
ΘΕΜΑ   1ο
Α. Έστω 
[image: image345.wmf]2
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 οι ρίζες τις εξίσωσης 
[image: image346.wmf]0
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[image: image347.wmf]0
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    Να δείξετε ότι:          
[image: image348.wmf]12
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                                                ( Μονάδες 15)

        Β. Να ορίσετε την απόλυτη τιμή ενός αριθμού α                                                 ( Μονάδες 5)

        Γ. Να χαρακτηρίσετε με Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις:

1. Το γινόμενο των ριζών της εξίσωσης αχ2+βχ+γ = 0 ,α
[image: image349.wmf]¹

0 είναι  
[image: image350.wmf]-

γ

α

.

2. Αν  η εξίσωση  αχ2+βχ+γ = 0 , έχει α > 0 και γ < 0 , τότε έχει δύο

ρίζες ετερόσημες.

3. Το συμμετρικό του σημείου Μ(α , β) ως προς τον άξονα χ΄χ είναι το 
     Α(-α , -β)

4.  Για κάθε α, β πραγματικούς αριθμούς ισχύει  |α + β| =|α| + |β|.            
5. Αν Α , Β δύο σύνολα τότε το σύνολο Α∩Β αποτελείται από τα κοινά 

     στοιχεία των συνόλων Α , Β                                                                    (Μονάδες 5)

ΘΕΜΑ 2Ο 

Έστω οι συναρτήσεις  f(x) = - 2x2 + x + 1  και  g(x) = | 2x – 8 |
Α) Να λυθεί η εξίσωση  f(x) = 0                         (Μονάδες 7)
Β) Να λυθεί η ανίσωση  f(x) < 0                          (Μονάδες 6)

Γ) Να λυθεί η εξίσωση  g(x) = 10                    (Μονάδες 6)

Δ) Να λυθεί η ανίσωση  g(x) < 2                     (Μονάδες 6)
ΘΕΜΑ 3Ο 

 Δίνονται οι ευθείες ε1 ,ε2    με αντίστοιχες εξισώσεις :

 y = (λ2 +2)x +2006   και y = 3λx-7 .

Να βρεθούν οι τιμές του  λ(( ώστε: 

α. η  ε2  να διέρχεται από το σημείο Α(1,2)                                               (Μονάδες 13)

β. οι  ε1 ,ε2   να είναι παράλληλες                                                             (Μονάδες 12)

ΘΕΜΑ 4Ο 

Έστω το γραμμικό σύστημα    (Σ)        α x – y  = - β

                                                              4 x – y  = - 3

α) Ποια τα α , β ώστε το σύστημα να έχει άπειρες λύσεις                  (8 Μονάδες)

β) Προσδιορίστε τα α , β ώστε το σύστημα να είναι αδύνατο και να δικαιολογήσετε

(8 Μονάδες)

γ)  Να λυθεί το (Σ) για α = 3 και β = - 5                                        (9 Μονάδες)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  19Ο
ΘΕΜΑ 1Ο   

Α. Αν  η εξίσωση αx2+βx+ γ =0 , α
[image: image351.wmf]¹

0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2  

     να αποδείξετε ότι :  S =
[image: image352.wmf]12
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                                            (Μονάδες 12)
Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις .       
  α. Η εξίσωση  αx + β = 0  είναι αδύνατη αν  ….…  και  ……… 

β. Η απόσταση d(α, β) δύο πραγματικών αριθμών α, β ισούται με ………………
      γ.   Αν α >0 , β > 0 και 
[image: image353.wmf]n
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 τότε ισχύει : 
[image: image354.wmf]ν

ν

αβ

×=

 .............  
    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς τον άξονα x’x είναι το ………..











(Μονάδες 8)

        Γ. Τι λέγεται απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού α;   (Μονάδες 5)


ΘΕΜΑ 2Ο    

Δίνεται η εξίσωση 
[image: image355.wmf]2
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[image: image356.wmf]R
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   α. Να λυθεί η εξίσωση για  κ = 5                                                 (Μονάδες 8)
   β. Για ποια τιμή του 
[image: image357.wmf]k

 η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                     (Μονάδες 8)

   γ. Αν 
[image: image358.wmf]2
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x

 οι ρίζες της εξίσωσης να αποδειχθεί ότι 
[image: image359.wmf]22
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                                                                                                              (Μονάδες 9)     
    ΘΕΜΑ 3Ο  

Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 
[image: image360.wmf]2
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 α.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                            (Μονάδες 8)
β.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                               (Μονάδες 8)
γ.  Να λύσετε την ανίσωση :  
[image: image361.wmf]()0

fx

£

   .                                              (Μονάδες 9)

ΘΕΜΑ 4Ο  

Έστω οι ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : 

2y = 4x – 12 και y = (λ5-30)x + 67     

     α. Να βρεθούν τα σημεία τομής της ε1 με τους άξονες x΄x και y΄y
                                                                                                            (Μονάδες 6)
     β. Να βρεθεί το λ(( ώστε ε1 // ε2                                                                                   (Μονάδες 8)
     γ. Να εξεταστεί αν η ε1 διέρχεται από το σημείο Μ(μ+3, 2μ)

(Μονάδες 6)
     δ. Αν μ = -2 να βρεθεί το συμμετρικό του Μ ως προς  τον άξονα y΄y 

         και ως προς την ευθεία y = x (διχοτόμο 1ης-3ης γωνίας αξόνων)

(Μονάδες 5)
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   20ο  
ΘΕΜΑ 1Ο   

Α. Αν  η εξίσωση αx2+βx+ γ =0 , α
[image: image362.wmf]¹

0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2  

     να αποδείξετε ότι :  P=
[image: image363.wmf]12
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                                            (Μονάδες 12)
Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις .       
α. Η εξίσωση  αx + β = 0  είναι αόριστη αν  ….…  και  ……… 

β. Η απόσταση d(α, β) δύο πραγματικών αριθμών α, β ισούται με ………………

      γ.   Αν α >0 , β > 0 και 
[image: image364.wmf]n
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 τότε ισχύει : 
[image: image365.wmf]ν
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 .............  
    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς τον άξονα y’y είναι το ………..











(Μονάδες 8)

Γ. Τι λέγεται απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού α;            (Μονάδες 5)


ΘΕΜΑ 2Ο    

Δίνονται με περιγραφή τα σύνολα : 

  
[image: image366.wmf]}
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   και   
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Να βρείτε :

α. Το σύνολο Α. 

   (Μονάδες 7)
β. Το σύνολο Β.                (Μονάδες 6)
γ. Το σύνολο 
[image: image368.wmf]AÇB

 .           (Μονάδες 6)
δ. Το σύνολο 
[image: image369.wmf]AÈB

 .            (Μονάδες 6)
ΘΕΜΑ 3Ο  

Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 
[image: image370.wmf]-
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α.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                                  (Μονάδες 8)
β.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                                 (Μονάδες 8)
γ.  Να λύσετε την ανίσωση :  
[image: image371.wmf]()0

fx
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   .                                                (Μονάδες 9)

       ΘΕΜΑ 4Ο  

   Δίνονται οι  ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : y= |κ-2|x+11,
[image: image372.wmf]k

Î

¡

 και y=3x-7

   α. Να βρείτε το 
[image: image373.wmf]k
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 , ώστε ε1 // ε2 .               
                              (Μονάδες 8)
   β. Αν  
[image: image374.wmf]1
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,  να εξετάσετε αν  η ε1 διέρχεται από το σημείο Α
[image: image375.wmf](3,2)

-

  (Μονάδες 8)

   γ. Αν  η   ε2 τέμνει τον άξονα y΄y στο σημείο Β(α,β) , να βρείτε την απόσταση των σημείων Α 
[image: image376.wmf](3,2)

-

  και   Β(α,β) .  (Μονάδες 9) 
ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   21ο 

           ΘΕΜΑ 1Ο   

Α. Αν  η εξίσωση αx2+βx+ γ =0 , α
[image: image377.wmf]¹

0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2  

να αποδείξετε ότι :  P =
[image: image378.wmf]12
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                                                (Μονάδες 13)
Β.  Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς 

     προτάσεις .       
α. Αν θ>0 τότε οι λύσεις της εξίσωσης  |x| = θ είναι ….…………………….……… 

β. Η απόσταση δύο σημείων Α(x1,y1) και Β(x2,y2) του καρτεσιανού επιπέδου

    ισούται με  ………………………………………………………………………………..

      γ.  Η τομή δύο συνόλων Α και Β ,  λέγεται το σύνολο των στοιχείων που    
         ...………………………………. και συμβολίζεται με ..........................

    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς την ευθεία y=x είναι το ………..
                       








     (Μονάδες 8)

Γ.  Να χαρακτηρίσετε με Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις
 α.Αν η εξίσωση αx2+β x+γ = 0 ,α
[image: image379.wmf]¹

0 έχει δύο άνισες πραγματικές ρίζες x1, x2

         τότε ισχύει αx2+β x+γ =( x- x1)( x- x2) .
     β. Η απόσταση δύο πραγματικών αριθμών α και β ισούται με |β-α|
     γ. Αν  α < β  και  γ < 0  τότε ισχύει 
[image: image380.wmf]bgag
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     δ. Αν  θ > 0 τότε ισχύει : |x| >θ 
[image: image381.wmf]Û

  x >θ  και x <θ     









                                                                    (Μονάδες 4)


ΘΕΜΑ 2Ο 

  Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 
[image: image382.wmf]2
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   α.  Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις  
[image: image383.wmf]2
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   και  
[image: image384.wmf]3
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 (Μονάδες 9)                                                                                                                                                             
   β.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                                        (Μονάδες 8)                                                                     
   γ.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                                        (Μονάδες 8)
ΘΕΜΑ 3Ο  

    Δίνεται το τριώνυμο 
[image: image385.wmf]()
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 ,που έχει 

     δύο ρίζες x1 και x2 πραγματικές και άνισες .

       β. Να βρείτε τις τιμές του 
[image: image388.wmf]l
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 .                                        (Μονάδες 8)
       γ. Να βρείτε τα   
[image: image389.wmf]1212
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                      (Μονάδες 8)
          δ. Για 
[image: image390.wmf]2
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 να λύσετε την ανίσωση  
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           (Μονάδες 9)
ΘΕΜΑ 4Ο  

Δίνονται οι  ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : y= |κ-2|x+11,
[image: image392.wmf]k
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 και y=3x-7

   α. Να βρείτε το 
[image: image393.wmf]k
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 , ώστε ε1 // ε2 .




 (Μονάδες 8)
   β. Αν  
[image: image394.wmf]1
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,  να εξετάσετε αν  η ε1 διέρχεται από το σημείο Α
[image: image395.wmf](3,2)
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  (Μονάδες 8)

   γ. Αν  η   ε2 τέμνει τον άξονα y΄y στο σημείο Β(α,β) , να βρείτε την απόσταση ων σημείων Α 
[image: image396.wmf](3,2)
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  και   Β(α,β) .  (Μονάδες 9)      

                                                    






                 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   22ο 

Θ Ε Μ Α   1ο
Α. Έστω 
[image: image397.wmf]2
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 οι ρίζες τις εξίσωσης 
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              ( ΜΟΝΑΔΕΣ 15)
Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

  α) Για κάθε 
[image: image402.wmf]b
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 μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς ισχύει 
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 β) Το τριώνυμο  
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  γ) Αν Δ>0 τότε το τριώνυμο 
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  δ) Για κάθε 
[image: image411.wmf]b
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 πραγματικούς αριθμούς ισχύει 
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a

b

a

+

=

+

.   ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2)

  ε) Αν 
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Θ Ε Μ Α    2ο
 Α. Αν ισχύει ότι 
[image: image417.wmf]1
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                             ( ΜΟΝΑΔΕΣ  9)

Β. α) Να λυθεί η εξίσωση 
[image: image419.wmf]0
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     β) Να λυθεί η ανίσωση    
[image: image420.wmf]0
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Γ. α) Να λυθεί η εξίσωση  
[image: image421.wmf]9
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     β) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image422.wmf]x

, για τις οποίες ισχύει 
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  Θ Ε Μ Α   3ο
Α. Δίνεται η παράσταση 
[image: image424.wmf]4
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    α) Να βρείτε τις τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image425.wmf]x

 για τις οποίες ορίζεται. 
                                                                                                     ( ΜΟΝΑΔΕΣ  3)

    β) Να γραφτεί σε απλούστερη μορφή.                                  ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

Β. Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image426.wmf]x

, για τις οποίες ισχύει 
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Γ. Δίνεται το σύστημα : 
[image: image428.wmf]î
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Να βρεθεί η τιμή του πραγματικού αριθμού 
[image: image430.wmf]l

 για την οποία το σύστημα είναι αδύνατο.

Θ Ε Μ Α   4ο
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image431.wmf]0
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   α) Για ποια τιμή του 
[image: image433.wmf]l

 η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                      ( ΜΟΝΑΔΕΣ  6) 

   β) Για ποιες τιμές του 
[image: image434.wmf]l

 η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες.

                                                                                                      ( ΜΟΝΑΔΕΣ  10)

   γ) Αν 
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 οι ρίζες της εξίσωσης να βρεθούν οι τιμές του 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   23ο 

ΘΕΜΑ 1Ο   
Α. Δίνονται οι διακεκριμένες ευθείες 
[image: image438.wmf]12
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 με εξισώσεις 
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.  Να αποδείξετε ότι:   
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                                (Μονάδες 10)
Β. Να δώσετε τον ορισμό της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού α.  (Μονάδες 5)
Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας δίπλα στο γράμμα  που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη  Σωστό  ή  Λάθος
 α. Για κάθε 
[image: image442.wmf]0
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 και μ, ν θετικούς ακεραίους ισχύει 
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 β. Για τους πραγματικούς αριθμούς  α , β  ισχύει :| α + β | 
[image: image444.wmf]³

 | α | + | β |

   γ. Αν  α < β  και  γ < 0  τότε ισχύει 
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 δ. Αν  θ > 0 τότε ισχύει : |x|  < θ 
[image: image446.wmf]Û

  x >θ  ή  x <θ 

 ε. Η απόσταση (ΑΒ) δύο σημείων Α(x1,y1)  και  Β(x2,y2) ισούται με :    
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     (Μονάδες 10)

ΘΕΜΑ 2Ο 

Δίνονται οι παραστάσεις  
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α) Να λύσετε την εξίσωση 
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β) Να λύσετε την ανίσωση 
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γ) Αν 
[image: image453.wmf]14
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 να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης Α+Β.      (Μονάδες 9)
ΘΕΜΑ 3Ο
Δίνονται οι ευθείες 
[image: image454.wmf]12
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α) Να υπολογίσετε την τιμή του 
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β)  Αν 
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 να υπολογίσετε το σημείο τομής των 
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Θ Ε Μ Α   4ο
Δίνεται το τριώνυμο 
[image: image461.wmf](
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[image: image462.wmf]l
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Α. Να βρεθεί το 
[image: image463.wmf]l

Î

¡

 έτσι ώστε:    

    α) Το τριώνυμο 
[image: image464.wmf]()

fx

 να έχει δύο ρίζες αντίθετες.                            (Μονάδες 5)
    β) Το τριώνυμο 
[image: image465.wmf]()

fx

 να έχει μία διπλή ρίζα.                                   (Μονάδες 5)
    γ) Να ισχύει 
[image: image466.wmf]22
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, όπου 
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 ρίζες του 
[image: image468.wmf]()
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Β.  Αν 
[image: image469.wmf]4
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 να λύσετε την ανίσωση 
[image: image470.wmf]()0
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   24ο 

ΘΕΜΑ 1Ο : 
Α)α)Να αποδείξετε :Αν  
[image: image471.wmf]x
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, θ>0  τότε  
[image: image472.wmf]x
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                       (10 μονάδες)

β) Να  χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν ,γράφοντας  στην κόλλα σας τη  λέξη ¨Σωστό¨ αν  η πρόταση είναι σωστή  και ¨Λάθος¨ αν η πρόταση   είναι λάθος , δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

α. 
[image: image473.wmf]33
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    β. 
[image: image474.wmf]22
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γ.   
[image: image475.wmf]2422
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  δ. 
[image: image476.wmf](
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ε. 
[image: image477.wmf]920
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 τότε χ=9 και y=2                                  (5 μονάδες)                             

Β) α)Να λυθεί η εξίσωση :
[image: image478.wmf]248
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                                       (5 μονάδες)   

     β)Να λυθεί η ανίσωση : 
[image: image479.wmf]428
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       (5 μονάδες)        

ΘΕΜΑ 2Ο :

Να  βρείτε την εξίσωση  της ευθείας  

α)  
[image: image480.wmf]1

e

 που διέρχεται από το σημείο Α(2,3) και σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ  γωνία 45ο .       


    
                                  (9 μονάδες)

β)  
[image: image481.wmf]2

e

 που διέρχεται από το σημείο Β(-1,2) και είναι παράλληλη  προς την ευθεία 
[image: image482.wmf]:23
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.                                                              (9 μονάδες) 

γ)  Να βρείτε το σημείο τομής των  
[image: image483.wmf]1
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 , 
[image: image484.wmf]2
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                               (7  μονάδες)

ΘΕΜΑ 3Ο :

 Δίνεται  η εξίσωση :
[image: image485.wmf]22
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Î

R


    α. Nα δείξετε ότι  για  κάθε 
[image: image487.wmf]l
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  η εξίσωση έχει δύο διαφορετικές  λύσεις          



               (10 μονάδες)

    β. Να  υπολογιστεί το άθροισμα και το γινόμενο  των ριζών της παραπάνω 

        εξίσωσης   συναρτήσει  του  λ  .
                                     (7 μονάδες)

    γ. Αν 
[image: image488.wmf]1

x

 , 
[image: image489.wmf]2
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 είναι ρίζες της  εξίσωσης  να βρεθεί  το λ όταν   

       ισχύει:
[image: image490.wmf](
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   ΘΕΜΑ 4Ο :
 Δίνονται  οι αλγεβρικές παραστάσεις :  

  Α(x)=3x2-5x+2          Β(x) =x3-3x2+x-3                        
[image: image491.wmf]()(1)
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  α.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Α(χ)  ,
[image: image492.wmf]x
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  .                    (6 μονάδες)
  β.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Β(χ)  ,
[image: image493.wmf]x
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 .                     (7 μονάδες)

  γ .  Για  ποιες τιμές του x  έχει νόημα η πράσταση Γ(χ)              (5 μονάδες)

  δ.   Να λύσετε  την ανίσωση  
[image: image494.wmf]()0
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                                    (7 μονάδες)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   25ο 

Θέμα 1ο Α)Αν 
[image: image495.wmf]0,0,
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 δείξτε ότι 
[image: image496.wmf]n

nn

abab

×=×

       (10 μονάδες)

Β)Να δοθεί ο ορισμός της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού   (5 μονάδες)

Γ) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη λέξη 

      Σωστό ή λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση
α)Είναι 
[image: image497.wmf]3322
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β)Η εξίσωση  
[image: image498.wmf]x
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 όπου 
[image: image499.wmf]0
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 έχει μοναδική λύση

γ)Αν 
[image: image500.wmf],0
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 τότε  
[image: image501.wmf]n
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δ)Αν χ1,χ2 λύσεις της εξίσωσης αχ2+βχ+γ=0 με 
[image: image502.wmf]0
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τότε χ1χ2=
[image: image503.wmf]g
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ε)Αν f(x)= αχ2+βχ+γ   
[image: image504.wmf]0

a

¹

 και Δ<0 τοτε το  f(x)  δεν παραγοντοποιείται .
   (5χ2=10 μονάδες)

Θέμα 2ο Δίνονται οι αριθμοί 
[image: image505.wmf]53
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  και  
[image: image506.wmf]53
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α)Να υπολογιστούν οι 
[image: image507.wmf]2
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 και 
[image: image508.wmf]2
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                                                 (8 μονάδες)

β)Να απλοποιηθεί η παράσταση 
[image: image509.wmf]

 EMBED Equation.DSMT4  [image: image510.wmf]14651465
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       (9 μονάδες)

γ)Αν 
[image: image511.wmf]K
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   να γραφεί το K σε ισοδύναμο με ρητό παρονομαστή.(8 μονάδες)

Θέμα 3ο 
Δίνεται το σύστημα
[image: image512.wmf]237
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α)Αν το σύστημα έχει λύση το ζεύγος (χ,ψ)=(1,2) , να βρεθούν οι τιμές των 

α και β (15 μονάδες)

β) Αν α=3 και β=2 εξετάστε αν το σύστημα έχει μοναδική λύση ή όχι(10 μονάδες)

Θέμα 4ο
 α) Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο  3χ2+χ-4                         (6 μονάδες)

β)Αν 
[image: image513.wmf]2
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  , απλοποιήστε το Α                        (9 μονάδες)
γ)Βρείτε τις τιμές του χ αν 
[image: image514.wmf]0
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                        (10 μονάδες)

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   26ο (προτεινόμενα)

Θ Ε Μ Α   1ο
Α. Έστω 
[image: image515.wmf]2
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              ( ΜΟΝΑΔΕΣ 15)

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.

  α) Για κάθε 
[image: image520.wmf]b
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 μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς ισχύει 
[image: image521.wmf]b
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 β) Το τριώνυμο  
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 όταν Δ<0, όπου Δ η διακρίνουσά του.                                                                         
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 γ) Αν Δ>0 τότε το τριώνυμο 
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[image: image527.wmf])

)(

(

2

1

x

x

x

x

+

+

a

 όπου 
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 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2)

  δ) Για κάθε 
[image: image529.wmf]b
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 πραγματικούς αριθμούς ισχύει 
[image: image530.wmf]b
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 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2)

  ε) Αν 
[image: image531.wmf]0
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Θ Ε Μ Α    2ο
 Α. Αν ισχύει ότι 
[image: image535.wmf]1
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( ΜΟΝΑΔΕΣ  9)

Β. α) Να λυθεί η εξίσωση 
[image: image537.wmf]0
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( ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

     β) Να λυθεί η ανίσωση    
[image: image538.wmf]0
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( ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

Γ. α) Να λυθεί η εξίσωση  
[image: image539.wmf]9
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 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

     β) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image540.wmf]x

, για τις οποίες ισχύει 
[image: image541.wmf]2
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  Θ Ε Μ Α   3ο
Α. Δίνεται η συνάρτηση  
[image: image542.wmf]4
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    α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της 
[image: image543.wmf]f

.

                                                                                                                 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  3)

    β) Να γραφτεί σε απλούστερη μορφή ο τύπος της 
[image: image544.wmf]f

.                        

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4)

    γ) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image545.wmf]x

, για τις οποίες ισχύει
[image: image546.wmf]1

)

(

£

x

f

.

                                                                                                                 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  6)

Β. Δίνεται το σύστημα : 
[image: image547.wmf]î
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[image: image548.wmf]R
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Να βρεθεί η τιμή του πραγματικού αριθμού 
[image: image549.wmf]l

 για την οποία το σύστημα είναι αδύνατο.

( ΜΟΝΑΔΕΣ  12)

Θ Ε Μ Α  4 ο
Δίνονται οι ευθείες ε1, ε2 με εξισώσεις ε1: 
[image: image550.wmf]5
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[image: image551.wmf]9

2

-

=

x

y

l

, 
[image: image552.wmf]R
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    α) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού 
[image: image553.wmf]l

 για τις οποίες οι ευθείες είναι παράλληλες.                                                                                                 

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 9)

    β) Αν 
[image: image554.wmf]2
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 να βρεθούν οι συντεταγμένες του σημείου Α στο οποίο τέμνονται οι δύο ευθείες.                                                                                                          

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 9)

    γ) Αν Β(-6,-14) ένα άλλο σημείο του επιπέδου να βρεθεί η απόσταση του σημείου Β από το σημείο Α, όπου Α είναι το σημείο του προηγούμενου ερωτήματος.         

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 7)

Θ Ε Μ Α   5ο
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image555.wmf]0
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[image: image556.wmf]R
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   α) Για ποια τιμή του 
[image: image557.wmf]k

 η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                                

 (ΜΟΝΑΔΕΣ  6) 

   β) Για ποιες τιμές του 
[image: image558.wmf]k

 η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες.

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  10)

   γ) Αν 
[image: image559.wmf]2
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 οι ρίζες της εξίσωσης να βρεθούν οι τιμές του 
[image: image560.wmf]k
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 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  9)

Θ Ε Μ Α   6ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image562.wmf]k
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α) Αν
[image: image564.wmf]0
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,για ποιες τιμές του κ η εξίσωση 
[image: image565.wmf]0
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                                                                                                                 (ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

β) Να βρεθεί η τιμή του  
[image: image566.wmf]R
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 ώστε η γραφική παράσταση της 
[image: image567.wmf]g

 να διέρχεται από  το σημείο Μ(1,3).                                                                                       

  (ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

γ) Για την τιμή κ=0 να λυθεί η  ανίσωση 
[image: image568.wmf]x
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 (ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

Θ Ε Μ Α   7ο
Δίνεται η εξίσωση 
[image: image569.wmf]0
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[image: image571.wmf]1
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α)  Για ποιες τιμές του 
[image: image572.wmf]l

 η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες.

β)  Για ποιες τιμές του 
[image: image573.wmf]l

 η ανίσωση 
[image: image574.wmf]0
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γ)  Στην περίπτωση που η παραπάνω εξίσωση έχει 2 ρίζες να βρεθούν οι τιμές του 
[image: image575.wmf]l

 αν είναι γνωστό ότι οι ρίζες είναι ομόσημοι αριθμοί.

Θ Ε Μ Α   8ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image576.wmf]f

, με τύπο 
[image: image577.wmf]()34
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α) Να απλοποιηθεί ο τύπος της για τις διάφορες τιμές του 
[image: image578.wmf]xR
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(ΜΟΝΑΔΕΣ  9)

β) Να λύσετε την εξίσωση 
[image: image579.wmf]()0
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(ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

γ) Να λύσετε την ανίσωση 
[image: image580.wmf]()6
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(ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

Θ Ε Μ Α   10ο
Δίνονται οι ευθείες ε1, ε2 με εξισώσεις :

ε1:  
[image: image581.wmf]2
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ε2:  
[image: image582.wmf]46
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α)  Να βρείτε τις τιμές του 
[image: image583.wmf]R
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, αν είναι γνωστό ότι οι ευθείες είναι παράλληλες.

β)  Για 
[image: image584.wmf]3
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:

     i)  Να βρείτε το σημείο τομής των ε1 και  ε2.

(Μονάδες  10)

    ii)  Να βρείτε τα σημεία στα οποία τέμνει τους άξονες η γραφική παράσταση της ε2
(Μονάδες  15)

Θ Ε Μ Α   11ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image585.wmf]f

 με τύπο  
[image: image586.wmf]2
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α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της.

(Μονάδες  10)

β) Να βρείτε τα σημεία στα οποία τέμνει τον άξονα x’x η γραφική παράσταση της 
[image: image587.wmf]f

.

(Μονάδες  5)

γ) Να λύσετε την ανίσωση 
[image: image588.wmf]()0
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(Μονάδες  10)

Θ Ε Μ Α   12ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image589.wmf]f

 με τύπο  
[image: image590.wmf]2
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α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της.

(Μονάδες  5)

β) Να απλοποιήσετε τον τύπο της 
[image: image591.wmf]f

.

(Μονάδες  10)

γ)  Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού xια τις οποίες ισχύει η σχέση 
[image: image592.wmf]()3
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(Μονάδες  10)

Θ Ε Μ Α   13ο
Δίνεται η συνάρτηση 
[image: image593.wmf]f

, με τύπο 
[image: image594.wmf]()235
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α) Να απλοποιηθεί ο τύπος της για τις διάφορες τιμές του 
[image: image595.wmf]xR
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(ΜΟΝΑΔΕΣ  9)

β) Να λύσετε την εξίσωση 
[image: image596.wmf]()0
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(ΜΟΝΑΔΕΣ  8)

γ) Να λύσετε την ανίσωση 
[image: image597.wmf]()2
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   27ο (προτεινόμενα)

1.    Να βρείτε τις τιμές του λ (R , ώστε η εξίσωση x2-(2λ-2)x +(λ2-5)=0 να έχει : 

      α) δύο άνισες ρίζες       β) μία διπλή ρίζα  

      γ) δύο ρίζες αντίθετες   δ) δύο ρίζες αντίστροφες . 

2. α) Αν η εξίσωση 
[image: image598.wmf]2
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έχει ρίζες x1 , x2 να υπολογίσετε την τιμή της

   παράστασης  Α = x12 · x2 + x1·x22 χωρίς να βρεθούν οι ρίζες της εξίσωσης.

     β) Να λυθεί η εξίσωση:  
[image: image599.wmf]2
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     γ) Να λυθεί η ανίσωση: 
[image: image600.wmf]0
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3. Έστω ότι η εξίσωση (α2 – 4)·x = 3·α – 6 είναι αόριστη .

α) Να βρεθεί το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης (α2 – 3·α + 2)·x = α + 7

β) Να λυθεί η εξίσωση : |2x - 8| = α

γ)  Να λυθεί η ανίσωση: |2x +4| < α

4. Έστω η συνάρτηση  
[image: image601.wmf]2
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     α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης 
[image: image602.wmf]()()
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     β) Αν  
[image: image603.wmf]()0
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 να απλοποιηθεί η παράσταση  Κ = |x - 2| + |x - 5| 

     γ) Να βρεθεί η απόσταση των σημείων  Α(1, f(1)) και Β(3, f(3))

5. Έστω οι ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : 2y = 4x – 12 και y = (λ5-30)x + 67

     α) Να βρεθούν τα σημεία τομής της ε1 με τους άξονες x΄x και y΄y
     β) Να βρεθεί το λ(( ώστε ε1 // ε2
     γ) Να εξεταστεί αν η ε1 διέρχεται από το σημείο Μ(μ+3, 2μ)

     δ) Αν μ = -2 να βρεθεί το συμμετρικό του Μ ως προς  τον y΄y και την ευθεία y = x 

6. Έστω τα σύνολα Α = {x(( / -x2 + 5x + 6 = 0} και Β = {x(( / x((x-6(((x2-1) = 0}

α) Να γραφούν με αναγραφή τα σύνολα Α , Β

β) Να βρεθεί η ένωση Α(Β και η τομή τους Α(Β

γ) Να εξεταστεί αν το Β είναι υποσύνολο του Α

� EMBED Equation.DSMT4  ���
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