
Διαγώνισμα στα ολοκληρώματα Γ Λυκείου 

Θζμα Α   

1 .Ερωτήςεισ Σωςτοφ -Λάθουσ 

α) Αν η f(x) είναι ςυνεχήσ ςτο *α, β+ και είναι           
 

 
 τότε     f(x) > 0 

για κάθε x ∈ *α, β+. 

β) Αν για μία ςυνάρτηςη f, ςυνεχή ςτο διάςτημα *α,β+ ιςχφει                  f (x)≥ 

0 για κάθε x∈ *α, β+,  τότε           
 

 
 

γ) Αν η ςυνάρτηςη f είναι ςυνεχήσ ςτο *α,β+, τότε 

ιςχφει:                  
 

  

 

 
 

δ) Αν η ςυνάρτηςη f είναι ςυνεχήσ ςτο *α,β+, τότε 

ιςχφει:          
 

 
 όπου Ε είναι το εμβαδό χωρίου που περικλείεται 

από την γραφική παράςταςη τησ  f , τον χχ΄ και τισ χ=α , χ=β 
 

2 Nα δείξετε ότι                  
 

 
 όπου f ςυνεχήσ ςτο *α,β+ και    

μία παράγουςα τησ f  

Θζμα Β   

Έςτω f μία παραγωγίςιμη ςυνάρτηςη ςτο R, για την οποία ιςχφει και        

f(0) = 2 και f΄(x)- f(x)= - 4e -3x
 

α. Να αποδείξετε ότι η ςυνάρτηςη h(x)= e-x.f (x)- e-4x είναι ςταθερή.  

Μονάδες 3  

β. Να αποδείξετε ότι: f(x)= ex+
 

          Μονάδες 3  

      

γ. Να υπολογίςετε το ολοκλήρωμα:  (x)=       
 

 
   Μονάδες 7  

δ) Να βρείτε το όριο ςτο       
     

      Μονάδες 5 

ε) Να δείξετε ότι        
 

 
  >        

 

 
   Μονάδες 7 

 



ΘΕΜΑ Γ 

Έςτω η ςυνεχήσ ςυνάρτηςη f , για την οποία ιςχφει  f(x)=3+        
 

 
       

,χ πραγματικόσ 

α) Να αποδειχθεί ότι η ςυνάρτηςη  Φ(x)= f(x). e-2x είναι ςταθερή.  

Μονάδες 3  

β) Να αποδειχθεί ότι f(x) =3e2x  
Μονάδες 4  

γ) Nα βρεθεί το εμβαδόν του χωρίου που περικλείεται από τη γραφική 
παράςταςη τησ ςυνάρτηςησ f, τον άξονα x΄x και τισ ευθείεσ x=0, x=λ 
με λ>0 .  

Μονάδες 6  

δ) Να βρεθεί το         
    

 
                         Μονάδες 5  

ε) Αν η g(x) είναι σσνετής στο R και ιστύει  

               
 

 
    

 

 
=3e

6
-           

 

 
  

τότε να βρεθεί το         
 

 
                                         Μονάδες 5  

 

ΘΕΜΑ Δ 

α) Να δείξετε ότι οι παραςτάςεισ 1- 
  

 
 και ex-e είναι ομόςημεσ ςτα 

διαςτήματα (0,1) και (1,+∞)                           Μονάδες 5  

β) Θεωροφμε τη ςυνάρτηςη f(x) = x − lnx + e
x 

-ex    ,  x >0 

να βρείτε την μονοτονία τησ και να δείξετε ότι f(x)    για κάθε x >0  

                                                                                                     Μονάδες 5                                             

γ) Να βρεθοφν τα όρια τησ f(x) ςτο μηδζν και ςτο +∞    Μονάδες 5             

δ) Να υπολογιςτεί  το εμβαδό χωρίου που περικλείεται από την γραφική 
παράςταςη τησ f(x)  την ψ=1 , την κατακόρυφη αςφμπτωτη τησ f(x) και την 
χ=e  Μονάδες 5              

ε) Να δείξετε ότι η f(x) αντιςτρζφεται όταν χ>1 και να βρείτε την τιμή τησ 

παράςταςησ Α=                   
    

    

 

 
                   Μονάδες 5             

 


