
 

 

ΠΡΟΟΜΟΗΩΖ ΠΑΝΔΛΛΑΓΗΚΩΝ ΔΞΔΣΑΔΩΝ 

ΔΞΔΣΑΕΟΜΔΝΟ ΜΑΘΖΜΑ: ΜΑΘΖΜΑΣΗΚΑ ΚΑΣΔΤΘΤΝΖ 

 

ΘΔΜΑ 1ο 

A1. Να απνδείμεηε όηη αλ κηα ζπλάξηεζε είλαη παξαγωγίζηκε 

ζην x0 ηόηε ζα είλαη θαη ζπλερήο ζην x0. 

Μονάδες 10 

A2. Πόηε κηα ζπλάξηεζε f ιέκε όηη είλαη θπξηή ζε έλα 

δηάζηεκα Γ; 

Μονάδες 5 

 
B.  Να σαπακηηπίζεηε ηιρ πποηάζειρ πος ακολοςθούν 

γπάθονηαρ ζηο ηεηπάδιό ζαρ ηη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα ζηο 

γπάμμα πος ανηιζηοισεί ζε κάθε ππόηαζη. 

 

α. Γηα νπνηνπζδήπνηε κηγαδηθνύο αξηζκνύο z1, z2, ηζρύεη: 

1 2 1 2z z z z  
 

Μονάδες 2 

β. Κάζε ζπλάξηεζε f ζπλερήο ζην [α, β] κε f(α)≠f(β) 

παίξλεη κόλν όιεο ηηο ηηκέο κεηαμύ ηωλ f(α) θαη f(β). 

Μονάδες 2 

γ. Αλ f ζπλερήο ζην [α , β], ηόηε θξίζηκα ζεκεία ηεο f 

είλαη ηα ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο (α, β) ζηα νπνία ε f ΄ 

κεδελίδεηαη.  

Μονάδες 2 

δ. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη θνίιε ζην δηάζηεκα Γ ηόηε ε 

εθαπηνκέλε ζε έλα ζεκείν ηεο Μ(x0 , f(x0)) βξίζθεηαη πάλω 

από ηελ γξαθηθή ηεο παξάζηαζε. 

Μονάδες 2 

 

ε. Ιζρύεη ,όπνπ f ζπλερήο ζε  

 

δηάζηεκα Γ θαη α  Γ. 
Μονάδες 2 
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ΘΔΜΑ 2ο  

 

Έζηω ε παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f:RR κε f(x) 0 γηα θάζε 

xR. Θεωξνύκε ηνπο κηγαδηθνύο 
1

( )
z i

f



    θαη 

1

( )
w i

f



   . 

 

Α. Να απνδείμεηε όηη 
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Μονάδες 6 

Β. Αλ  Im( ) 0z w   θαη 0[α, β], λα απνδείμεηε όηη ππάξρεη 

μ(α, β) ηέηνην ώζηε μ  f ΄(μ) = f(μ). 
Μονάδες 9 

Γ. Αλ Re( ) 0z w   λα απνδείμεηε όηη α, β εηεξόζεκνη. 

Μονάδες 5 

Γ. Να ππνινγηζηεί ην όξην 
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Μονάδες 5 

 

 

ΘΔΜΑ 3ο  

 

Θεωξνύκε ηελ παξαγωγίζηκε ζπλάξηεζε f, κε πεδίν νξηζκνύ ην 

R θαη ζύλνιν ηηκώλ ην R, ε νπνία ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε 
( )

2

1

(3 2) ,  για κάθε x R.

f x

t dt x     

Α. Να απνδείμεηε όηη 
3( ) 2 ( ) 3,  για κάθε x R.f x f x x      

Μονάδες 5 

Β. Να απνδείμεηε όηη ε f αληηζηξέθεηαη θαη λα νξίζεηε ηελ 

f
-1
. 

Μονάδες 5 

Γ. Να ππνινγίζεηε ην εκβαδόλ ηνπ ρωξίνπ πνπ 

πεξηθιείεηαη από ηελ γξαθηθή παξάζηαζε ηεο f θαη 

ηνπο άμνλεο x΄x θαη y΄y. 

Μονάδες 10 

Γ. Να βξείηε ηελ εμίζωζε εθαπηνκέλεο ηεο Cf πνπ 

δηέξρεηαη από ην ζεκείν Α(-1, 0). 

Μονάδες 5 



 

 

ΘΔΜΑ 4
ο
 

 

Γίλεηαη ε ζπλάξηεζε f: (0, e)R κε f(1)=0, ε νπνία 

ηθαλνπνηεί ηε ζρέζε ln(f΄(x))=f(x)-lnx γηα θάζε x(0, e). 

 

Α. Να βξείηε ηνλ ηύπν ηεο ζπλάξηεζεο f. 

Μονάδες 6 

Β. Αλ f(x)=-ln(1-lnx), κε x(0, e) ηόηε: 

α) Να απνδείμεηε όηη ε f είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην (0, e). 

Μονάδες 4 

 

β) Να βξείηε ην ζύλνιν ηηκώλ ηεο f. 

Μονάδες 5 

 

γ) Να βξείηε ηελ ηηκή ηνπ x γηα ηελ νπνία ν ξπζκόο 

κεηαβνιήο ηεο f γίλεηαη ειάρηζηνο. 

Μονάδες 5 

 

δ) Να βξείηε ην πιήζνο ηωλ δηαθνξεηηθώλ ξηδώλ ηεο εμίζωζεο 

1-lnx = e
-α
 γηα ηηο δηάθνξεο ηηκέο ηνπ αR. 

Μονάδες 5 

 

 

 


