
∆ΙΑΦΟΡΙΚΟΣ    ΛΟΓΙΣΜΟΣ 

 

Συνάρτηση:    λέγεται µια διαδικασία µε την οποία κάθε στοιχείο ενός συνόλου Α αντιστοιχίζεται σε ένα 

ακριβώς στοιχείο κάποιου άλλου συνόλου Β. 

Γνησίως αύξουσα:  σε ένα διάστηµα ∆ του πεδίου ορισµού λέγεται µια συνάρτηση f όταν για κάθε  

 x1
 ,x2 ∈∆ µε x1

 <x2 ισχύει f(x1)<f(x2) 

Γνησίως φθίνουσα:  σε ένα διάστηµα ∆ του πεδίου ορισµού λέγεται µια συνάρτηση f όταν για κάθε  

 χ1
 ,χ2 ∈∆ µε x1

 <x2 ισχύει f(x1)>f(x2) 

Γνησίως µονότονη:  λέγεται µια συνάρτηση f όταν είναι γνησίως αύξουσα ή γνησίως φθίνουσα 

Τοπικό µέγιστο : παρουσιάζει  µια συνάρτηση f  σε  ένα σηµείο χο
 
του πεδίου ορισµού της ,όταν 

( ) ( )of x f x≤  για κάθε χ σε µια περιοχή του χο 

Τοπικό ελάχιστο : παρουσιάζει  µια συνάρτηση f  σε  ένα σηµείο χο
 
του πεδίου ορισµού της ,όταν 

( ) ( )of x f x≥  για κάθε χ σε µια περιοχή του χο 

Συνεχής λέγεται µια συνάρτηση f  µε πεδίο ορισµού το Α ,όταν για κάθε χοεΑ ισχύει: 0lim ( ) ( )
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f x f x
→
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Ιδιότητες ορίων: Αν οι f, g έχουν στο  χο όρια πραγµατικούς αριθµούς δηλ. αν 
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Συντελεστής διεύθυνσης :   της εφαπτοµένης της Cf  σε ένα της σηµείο Α(χο ,f(xo)) είναι η 
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Παράγωγος µιας συνάρτησης σε ένα της σηµείο χ0 : είναι το όριο 0 0

0
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πραγµατικός αριθµός και συµβολίζεται µε 0( )f x′ και τότε λέµε ότι η συνάρτηση είναι παραγωγίσιµη στοχ0 

Ρυθµός µεταβολής :   µιας f στο x0 λέγεται η παράγωγος της f στο x0 

 

� Ν.δ.ο. η παράγωγος της σταθερής συνάρτησης f(x)=c είναι 0 δηλ. (c)΄=0 

Απόδειξη 

Έχω : 
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� Ν.δ.ο. η παράγωγος της ταυτοτικής  συνάρτησης f(x)=x είναι 1 δηλ. (x)΄=1 

Απόδειξη 
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� Ν.δ.ο. (χ2)΄=2χ 

Απόδειξη  

Έστω  f(x)=x2  τότε : 
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Άρα   (x2)΄=2x 

� Αν µία συνάρτηση f είναι παραγωγίσιµη στο R και c πραγµατική σταθερά ,ν.δ.ο. (cf(x))΄=cf΄(x) 

,xεR  

Απόδειξη 
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   άρα  ( ( )) ( )cf x cf x′ ′=  

� Αν οι f ,g είναι παραγωγίσιµες στο σύνολο των πραγµατικών αριθµών ν.δ.ο.(f(x)+g(x))΄=f΄(x)+g΄(x)  

Απόδειξη 
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Έστω F(x)=f(x)+g(x)  τότε: 
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Άρα  (f(x)+g(x))΄=f΄(x)+g΄(x) 
 
 


