
 1 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑΤΑ    ΠΡΟΑΓΩΓΙΚΩΝ   ΕΞΕΤΑΣΕΩΝ   ΛΥΚΕΙΩΝ   ΤΗΣ   ΡΟΔΟΥ  

ΤΗΣ    Α΄ ΤΑΞΗΣ   ΣΤΗΝ    ΑΛΓΕΒΡΑ   

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  1
Ο

 

 

ΘΕΜΑ 1
ο
 

α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ=0 , 0   να δείξετε ότι 

 
1 2S x x




    και 

1 2P x x



                                                                              Μον. 10 

β) Έστω η συνάρτηση 2( )f x x x     , 0   .                                                   Μον. 09 

Πότε η συνάρτηση παρουσιάζει μέγιστο και πότε ελάχιστο . 

Ποιες είναι οι συντεταγμένες της κορυφής της παραπάνω παραβολής 

Πότε η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f  δεν  είναι πάνω από τον χ΄χ 

γ) Ποια είναι τα σημεία τομής της ευθείας , με εξίσωση ψ=αχ+β με τους άξονες χ΄χ , ψ΄ψ    

Μον.06 

                              

ΘΕΜΑ 2
ο
  

Δίνονται οι συναρτήσεις 2( ) 4 3f x x x    και  ( ) 1 2g x x    

α) να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  
( )

( )
( )

f x
h x

g x
                                        Μον. 10 

β) αν 1x   να απλοποιηθεί η συνάρτηση   h(χ)                                                           Μον. 15 

 

 ΘΕΜΑ 3
ο
   

Δίνεται η ευθεία ε με εξίσωση  ψ=λχ+μ. 

α) να βρείτε τα λ,μ αν η ευθεία περνά από τα σημεία  Α(1,5) και ( 2, 1)                   Μον. 12 

 β) να βρεθεί η τιμή του κ ώστε η ευθεία δ, με εξίσωση ψ=(κ
2
-5κ+2)χ+κ+3 να είναι 

παράλληλη με την ευθεία  ε.                                                                           Μον. 13 
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ΘΕΜΑ 4
ο
   

Δίνεται η συνάρτηση 
2

10
( )

3 10
f x

x x


  
 

α) να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης  f(x)                                             Μον. 08 

β) να δείξετε ότι 
9

(0) 1
10 1

f  


                                                                             Μον. 08 

γ) να λυθεί η εξίσωση  2( 5) ( ) 1x f x                                                                       Μον. 09 

 

 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  2
Ο

 

 

ΘΕΜΑ  1ο  

  

Α,   Αν       θ>0 να δείξετε ότι   x            -θ  <  χ <  θ    

   Β.  Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή  ΛΑΘΟΣ τις κάτωθι προτάσεις 

       α)   H εξίσωση   2 25 9 0x x     έχει μία πραγματική λύση               

        β) Η εξίσωση  2 0x    είναι αδύνατη     

            γ)  
2(3 10) 3 10    

        δ)  η τετραγωνική  ρίζα του  4 2 3  είναι ο 3 1  

  Γ. Στον παρακάτω άξονα χ΄χ είναι οι ρίζες χ1 , χ2  του  2( ) 3f x x x       

     χ΄  χ 

                                -4               χ1             0              1             χ2                     5 

 

    να συμπληρώσετε με το κατάλληλο σύμβολο   <  ,>  ,=    τα παρακάτω: 

     f(-4)….0          f(0)…..0         f(x2)….0          f(1)…..0          f(5)…….0 
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 ΘΕΜΑ 2
ο
  

Α. Να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο της                                 ψ  

     πρώτης στήλης με το  αντίστοιχό του                                         ε1 

     στη δεύτερη στήλη                                          ε2                                                       ε4 

                ε3                                                             ε5                                                                                   

          χ΄                                                               χ 
                                     Ο                                                                                          

                    ε6  

 

 

 

                                        ψ΄ 

 

 

Β. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση στα παρακάτω                               

   α) αν χ1>χ2   και  Α( χ1 ,α ) και Β(χ2 ,α) τότε η ΑΒ είναι : 

    χ1-χ2           ,              χ2-χ1                ,.                  0            ,          2α 

   β) αν η εξίσωση (λ
2
-4)χ=λ

2
+2λ είναι αόριστη  τότε το   λ είναι:     

           0                             2                               -2                            1 

   γ) στην εξίσωση -2χ
2
+7χ-6=0  είναι : 

     S=7 ,P=-6                  S= -7/2 ,P=-3                  S= 7/2  ,P=3                  S=-7/2   P=3 

Γ) να γίνουν οι πράξεις                  3 33 3. 4 7. 4 7    

 

ΘΕΜΑ 3
Ο

  

Α. Να λύσετε την εξίσωση:      
2 3 2 51

2 3 6

x x   
          (μον. 12) 

Β. Να λύσετε την ανίσωση:   2( 2).( 2 5 3) 0x x x                (μον. 13) 

   

ΘΕΜΑ 4
Ο

    

Α. Δίνονται  οι συναρτήσεις: 

( ) 2f x x       και    2( ) 9g x x    

Α1. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της   f (μον. 8) 

ευθεία εξίσωση 

ε1 

ε2 

ε3 

ε4 

ε5 

ε6 

 

Α:   ψ =3 

Β:   ψ =χ-6 

Γ:    χ =3 

Δ:  ψ =-χ-10 

Ε:   ψ =χ-10 

ΣΤ: ψ = -χ 
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Α2. Να βρείτε το πεδίο ορισμού της   g (μον. 8) 

A3. Να λύσετε την εξίσωση:   2 2[ ( )] [ ( )] 13f x g x   (μον. 9) 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  3
Ο

 

 

ΘΕΜΑ  1
ο
 

Α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ=0 , 0   να δείξετε ότι 

 
1 2S x x




    και 

1 2P x x



                                                                    μον. 8+9 

 Β)     Να χαρακτηρίσετε ΣΩΣΤΟ ή  ΛΑΘΟΣ τις παρακάτω προτάσεις        μον. 8 

1. Αν  x R   τότε ισχύει πάντα 2x x  

2. Η εξίσωση  χ 
ν 
=α   με ν άρτιο και α<ο έχει δύο ακριβώς λύσεις : τις  ,a a    

3. Το πεδίο ορισμού της   ( ) 2 , ( ,2]f x x      

4. H γραφική παράσταση της f(x)=-4χ+β σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ αμβλεία γωνία  

 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

Α)  Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση στα παρακάτω:  

  1. Η απόσταση (ΑΒ) των σημείων Α(-5,7) , Β(3,7) είναι: 

       10    ,    12     ,   8   ,   -11   ,   14 

   2. Αν 1 2x   τότε η τιμή της παράστασης   
2 2( 1) ( 2)x x    ισούται με : 

         3        ,       -3        ,       0        ,        1       ,       2 

B) Να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο της 1
ης

 στήλης με ένα μόνο της 2
ης

 

Στήλη  Α 
Σχέσεις 

Στήλη  Β 
Είδος ριζών της  αχ

2
+βχ+γ=0 

1. γ/α <0 

2. Δ>0 , γ/α >ο και –β/α >0 

3. Δ=0 

4. Δ<0 

α) δύο ρίζες πραγματικές και αρνητικές 

β) δύο ρίζες πραγματικές και θετικές 

γ) ρίζες πραγματικές και άνισες 

δ) δύο ρίζες πραγματικές και ίσες 

ε) δεν έχει πραγματικές ρίζες 
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ΘΕΜΑ 3
ο
                                                                                     μον. 9+8+8 

Δίνονται τα σημεία Α(1,2) , Β(-1,-4) , Γ(2,5) και η συνάρτηση f(x)=κχ+λ. 

1. Να βρεθούν τα κ, λ αν τα Α, Β ανήκουν στη γραφική παράσταση της f(x) 

2. Για κ=3 και λ=-1 να εξετάσετε αν το Γ ανήκει στη γραφική παράσταση της f(x) 

3. Για κ=3 και λ=-1 να βρείτε τα σημεία τομής της f(x) με τους άξονες χ΄χ και ψ΄ψ. 

 

ΘΕΜΑ  4
ο
 

Δίνεται το f(x)=2x
2
+5x-3.                                                               μον. 8+8+9 

1. Να λυθεί η ανίσωση f(x)<0                                                   

2. Αν χ(-3 ,1/2) , να λυθεί η εξίσωση :  22 7 ( ) 0x f x    

3. Αν χ<-3 , να απλοποιήσετε την παράσταση : Β=
2

(2 6) ( )

( 9)(1 2 )

x f x

x x



 
 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  4
Ο

 

 

Θέμα 1
Ο

  

Α) Να αποδείξετε ότι:                        Αν θ>0,             . 

Β) Να γράψετε τον τύπο της απόστασης δύο σημείων Α(χ1,ψ1)  και  Β(χ2,ψ2). 

Γ) Να σημειώσετε τη σωστή απάντηση σε καθεμία από τις παρακάτω ερωτήσεις: 

α ) Η εξίσωση   (λ
2
-9)χ=λ

2
+3λ  , λR   είναι αόριστη  όταν το λ είναι:  

      0     ,       -3       ,       3       ,       1 

β) Αν  χ<1    τότε :       -3χ+4<7,           -3χ+4>5 ,          -3χ+4>1,             -3χ+4<-1 

γ)  Το  3 10
 
 είναι ίσο με :    3 10 ,       3 10 ,           10 3 ,          3 10   

δ) Οι ευθείες   ψ=12χ+5  και   ψ=κχ+2009  είναι  παράλληλες  αν  

κ = 5,             κ = 2009,           κ = 2,            κ = 12 

ε) Η ευθεία ψ = (α
2
+1)χ-3    σχηματίζει με τον χ΄χ γωνία: 

       οξεία ,              αμβλεία ,            ορθή,             0
ο
 

                                                                                          Μον. 10+5+10  
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Θέμα 2
Ο

  

Έστω f  η συνάρτηση της οποίας η γραφική παράσταση φαίνεται στο σχήμα.  

 

Να βρείτε:  

α) το πεδίο ορισμού της f                                β) το σύνολο τιμών της f  

γ) τους αριθμούς (0), (8), (24)f f f             δ) το μήκος του τμήματος  ΑΒ 

ε) την τιμή του λ για την οποία το σημείο  Κ(16, λ -1) ανήκει στη γραφική παράσταση της 

f .                                                                                           Μον. 5+5+6+5+4 

 

Θέμα 3
Ο 

Δίνεται το τριώνυμο  2( ) 2 15f x x x   , x R .  

α) Να βρεθεί το πρόσημο του τριωνύμου.  

β) Να λυθεί η ανίσωση:     
2

2
0

2 15

x

x x




 
    

γ) Να λυθεί η εξίσωση:  2(2 1) 2 2 1 15 0x x     .                                     Μον. 8+9+8                                                                                                                 

 

Θέμα 4
Ο

  

Δίνεται η συνάρτηση  
2( ) 3 5 2f x x x   . 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f .                                             

β) Να αποδείξετε ότι : 
2( (5) ( 2))( 13 6) [ (3)]f f f    .      

γ) Να βρείτε την εξίσωση η οποία έχει ρίζες τους αριθμούς :   

 ρ1= 
1

(0) 1f 
   και      ρ2 = 1 (0)f .                                                           Μον. 8+8+9 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  5
Ο

 

ΘΕΜΑ 1ο  

Α. Να αποδείξετε ότι:  

Η απόλυτη  τιμή του γινομένου δύο αριθμών είναι ίση με το γινόμενο των απολύτων 

τιμών τους ,  δηλαδή          . 

Μονάδες 9  

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα 

σας τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε  

πρόταση.  

α.  Αν 1 1( , )x y  και 2 2( , )x y  δύο σημεία του καρτεσιανού επιπέδου , τότε η 

απόσταση τους  στο επίπεδο  δίνεται από τον τύπο 

2 2

2 1 2 1( ) ( ) ( )x x y y     .                                                

β.  Αν S  και   είναι αντίστοιχα το άθροισμα  και το γινόμενο  δύο αριθμών  1x  και 

2x  , τότε η  εξίσωση 
2 0x x S    έχει λύσεις τους αριθμούς 1x  και 2x . 

γ.  Αν  ,   πραγματικοί αριθμοί  με    , τότε    , :   x R x       . 

 

δ.  Αν  ,  , , R   με     και    , τότε         . 

Μονάδες 4χ4=16  

 

ΘΕΜΑ 2ο  

Δίνονται  οι ευθείες  1( )  και 2( )  με εξισώσεις   1 :  3 2 2y x      και  

 2

2 :  2 5y x      , R  . 

Α.   Να προσδιορίσετε  τις τιμές του   για τις οποίες  ισχύει  1 2//   .       Μονάδες 11  

Β.   Να αποδείξετε ότι για κάθε R  ,                .                       Μονάδες 6  

Γ.   Αν 1   , να προσδιορίσετε το σημείο όπου η 1( )  τέμνει  τον xx , και το   

 σημείο όπου  η 2( )  τέμνει  τον yy .                                                      Μονάδες 8  

 

 

2 // xx   
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ΘΕΜΑ 3
ο
 

Δίνεται η παράσταση 

2 9

3

x

x


 


 . 

Α.    Να βρείτε  για  ποιες  τιμές  του x  ορίζεται η  παράσταση   .      Μονάδες 8  

Β.    Να απλοποιήσετε  την  παράσταση   .                                           Μονάδες 8  

Γ.    Αν  3x   ,   να  λυθεί  η  ανίσωση  5                                Μονάδες 9  

 

ΘΕΜΑ 4ο  

Δίνεται η εξίσωση 
2 2 0x x      (1) , R  . 

Α.   Να αποδείξετε  ότι για κάθε τιμή του   η εξίσωση (1)  έχει δύο  πραγματικές  ρίζες  .  

Μονάδες 6  

Β.   Αν   1 , 2  οι ρίζες της  (1)  τότε : 

i.    Να αποδείξετε ότι 1 2 1      και  
2

1 2      .                     Μονάδες 6  

ii. Να  προσδιορίσετε  τις  τιμές  του   για τις οποίες  ισχύει 

 1 2 2 6        .                                                              Μονάδες 13  

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  6
Ο

 

ΘΕΜΑ 1
ο 
  

A.      Σε καρτεσιανό σύστημα συντεταγμένων δίνονται τα σημεία   

    1 1 2 2(x ,y )  και  (x ,y )   , ώστε η ΑΒ να μην είναι παράλληλη προς τους άξονες.   

Να αποδείξετε ότι η απόσταση  (ΑΒ)  των δύο σημείων ισούται με 

    2 2
2 1 2 1(AB) (x x ) (y y )                                ( Μονάδες  9) 

B.      Να γίνει η σωστή αντιστοίχιση στον παρακάτω πίνακα 

Η εξίσωση αx+β=0: 

1. Είναι Αόριστη (Α)  0a   

2. Είναι Αδύνατη στο R (Β)  0a   και 0   

3. Έχει μοναδική λύση (Γ)  0a    και 0   

( Μονάδες  6) 
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Γ.       Να γράψετε στην κόλλα σας τη σωστή απάντηση στα παρακάτω: 

1. Αν  χ<1    τότε 

     -3χ+4< 7           -3χ+4>5           -3χ+4>1           -3χ+4<-1 

2.  Το          είναι ίσο με:          α                   -α               

3.  Η   2(2 5)  είναι ίση με:      2 5            5 2               2 5  

4. Αν χ
3
= -5 τότε :         χ= 3 5              χ= 3 5            χ= 3 5                 χ= 3 5  

5.  Η ευθεία  (ε): ψ=3χ+1 είναι παράλληλη με την ευθεία :      

ψ= -3χ+1         ψ=3χ -7       ψ= -3χ                                                ( Μονάδες  10) 

 

ΘΕΜΑ 2
ο 
  

Δίνονται οι συναρτήσεις :  2 2f (x) 2x 5x 3  ,  g(x) x 9  ,  h(x) 4x 12        

Α. Να μετατρέψετε το τριώνυμο  2f (x) 2x 5x 3     σε γινόμενο παραγόντων 

( Μονάδες  5 ) 

Β. Να βρείτε για ποιες τιμές του  x  ορίζεται η συνάρτηση 

     
f (x) g(x)

K(x)
h(x)


                                                                                        ( Μονάδες  5 ) 

Γ. Να απλοποιήσετε την  Κ(x)                                                                            ( Μονάδες  5 ) 

Δ. Να λύσετε την εξίσωση  
3

K(x)
4

                                                             ( Μονάδες  5 ) 

Ε. Να λύσετε την ανίσωση  4 K(x) 5                                                            ( Μονάδες  5 ) 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
  

Έστω η ευθεία  1   με εξίσωση  2 4y ( )x 4     με  λ πραγματικό αριθμό  και η ευθεία  

2   με εξίσωση  y 20x    

Α. Να βρεθεί το λ  ώστε οι παραπάνω ευθείες να είναι παράλληλες μεταξύ τους. 

           ( Μονάδες  12 ) 

Β. Για  4     να δείξετε ότι  3 2 6
6

6 2
 



 
                ( Μονάδες  13 ) 
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ΘΕΜΑ 4
ο
  

Δίνεται η συνάρτηση 2( ) 2f x x x     

A. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της                                                      ( Μονάδες 10 ) 

Β. Αν 1x    

α.  να απλοποιήσετε την παράσταση  
2

( ) ( ) 3 2A x f x x x        ( Μονάδες  10 ) 

β.  να λύσετε την εξίσωση Α(x)=7-4x                                            ( Μονάδες  5 )                                                    

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  7
Ο

 

ΘΕΜΑ 1ο  

Α. Να αποδείξετε ότι:  

Αν  θ>0 τότε   x x      .                                            Μονάδες 10  

Β. Έστω α ,β πραγματικοί  αριθμοί . Κάτω από ποιες προϋποθέσεις μπορούμε να  

ισχυριστούμε  ότι :  «Αν     τότε 
2 2  » .                                Μονάδες 5  

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας 

τη λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.                          

Μονάδες 5x2=10  

     α.    Αν 0   και 0   τότε ισχύει         . 

β.  Η  ευθεία   2 1 3y x    σχηματίζει με τον χ΄χ οξεία γωνία .  

γ.  Ισχύει ότι  
2 2 5

105
  . 

δ.  Αν   1 1,x y  και  2 2,x y  δύο σημεία του  επιπέδου τότε η απόστασή τους  

δίνεται από τον τύπο      
2 2

1 1 2 2x y x y     . 

ε.  Το συμμετρικό  σημείο  του Μ(α, β) ως προς τον  άξονα  ψ΄ψ  είναι το 

 Μ΄(-α, β) . 
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ΘΕΜΑ 2ο  

Α. Να  μελετηθεί  το  πρόσημο  της    2 4f x x x    .           Μονάδες 10  

Β.  Να λυθεί  η ανίσωση  
2 4 2 2x x x                              Μονάδες 15  

 

ΘΕΜΑ 3ο  

Δίνονται τα σημεία  Κ(0,2) καιΛ(-1,3).  

Α.  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας ΚΛ .                              Μονάδες 9  

Β.  Αν η ευθεία ΚΛ έχει εξίσωση ψ=-χ+2 και τα σημεία Κ ,Λ  και   21 ,4 3    , 

R   είναι  συνευθειακά , τότε: 

α.  Να αποδείξετε ότι λ=2  .                                             Μονάδες 10  

β. Να υπολογίσετε  τη  γωνία  που σχηματίζει  η ευθεία  
3: 8 5y x x     με  τον  

άξονα χ΄χ .                                                        Μονάδες 6  

 

ΘΕΜΑ 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f με   
2

2

4

6

x
f x

x x




 
.  

Α.  Να προσδιορίσετε  το πεδίο  ορισμού  της  συνάρτησης f.         Μονάδες 6  

Β. Να αποδείξετε  ότι  
2

3

x
f x

x





   για  κάθε x στο  πεδίο  ορισμού  της . 

   Μονάδες 5  

Γ.  Να  λυθεί  η  εξίσωση     3 3f x x    .                                      Μονάδες 4  

Δ.  Να  λυθεί  η  ανίσωση   10 6f x x   .                                        Μονάδες 10  
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  8
Ο

 

ΘΕΜΑ 1
o
 

A. Να αποδείξετε ότι για δύο πραγματικούς αριθμούς α, β ισχύει:   a ×b = a ×b .                            

Μονάδες 10 

B.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη 

Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.       Μονάδες 10 

1. Η ισότητα x x= -  ισχύει όταν x 0£ . 

2. Ισχύει x y x y,  όπου x,y 0 + = + >  

3. Ισχύει πάντα: x y x y- = - . 

4. Η εξίσωση 2
x x 0      με α, γ ετερόσημα έχει πάντα δύο άνισες ρίζες. 

5. Αν α > β και γ > δ τότε ισχύει πάντα αγ > βδ. 

Γ. Πότε δύο διακεκριμένες ευθείες  1 1 1
:y x    και  2 2 2

:y x     είναι  

  παράλληλες ;                           Μονάδες 5 

 

ΘΕΜΑ 2
o
 

Α. Για την τιμή του λ που η εξίσωση 
2 2

( 4)x 3 2        είναι αόριστη, 

να λυθεί η ανίσωση d(x , λ) < 5.           Μονάδες 10 

Β. Αν a  είναι η μεγαλύτερη ρίζα της  εξίσωσης 
5

x 81x 0- = ,  

να αποδείξετε ότι:
1 1

1 1
+ = a

a + a -
.        Μονάδες 15 

 

ΘΕΜΑ 3
ο
 

Έστω το σημείο Μ(λ
2
-7λ+6,│λ-1│-3), όπου λR. 

Α)Ποιο το λR, ώστε το σημείο Μ να ανήκει στον θετικό ημιάξονα Οy.                                

Μονάδες 8 

Β)Ποιο το λR, ώστε το σημείο Μ να βρίσκεται στο 2
ο
 τεταρτημόριο.                               

Μονάδες 8 

Γ)Αν λ=2 να βρεθούν: 

1.Το συμμετρικό του Μ ως προς τον άξονα y'y . 

2.Το συμμετρικό του Μ ως προς την διχοτόμο 1
ης

-3
ης

 γωνίας 
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των αξόνων, δηλαδή την ευθεία ψ=χ. 

3.Η απόσταση του Μ από το σημείο Λ(8,-7).                               Μονάδες 33=9 

 

ΘΕΜΑ 4
ο
 

Δίνεται η συνάρτηση f(x)= (λ+2)x
2
 –5λx –2, με λ -2. 

Α)  Αν λ=1 τότε:  

1) Να λύσετε την ανισότητα f(x) 0                                                     Μονάδες 8 

2) Να βρείτε τα πρόσημα των 
2 5 1

f( 2),f ( ),f ( ),f ( )
3 2 2

                      Μονάδες 4 

B)Αν x1, x2 οι ρίζες της f(x)= 0 και S, P το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών της τότε  

1) Να δείξετε ότι (S-x1) (S-x2)=P                                                          Μονάδες 5 

2) Να βρεθούν οι τιμές του λ ώστε να ισχύει:  

(S-x1) (S-x2) S                                                                                      Μονάδες 8 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  9
Ο

 

ΘΕΜΑ 1
ο
   

Α. Να αποδείξετε ότι η απόλυτη τιμή του γινομένου δυο πραγματικών αριθμών ισούται με 

το γινόμενο των απολύτων τιμών τους:                                   Μονάδες 10 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την 

λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.              

i. Ο συντελεστής διεύθυνσης της ευθείας ψ=αχ+β   είναι το α=εφω. Αν α<0  τότε 

0 00 90   . 

ii. Η απόσταση των σημείων  1 1
,x y   ,  2 2

,x y  είναι : 

     
2 2

1 1 22x x y y      . 

iii. Αν Δ=0  το τριώνυμο   2 , 0f x x x         ,διατηρεί το ίδιο πρόσημο για 

κάθε x   . 

iv. Αν η εξίσωση αχ+β=0  αληθεύει για κάθε x   τότε :α=0  και β=0 . 
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v. Αν θ>0 τότε : x x x        . 

 

 

Γ. Πότε και πως παραγοντοποιείται το τριώνυμο   2 , 0f x x x        για τις 

διάφορες τιμές της διακρίνουσας  

Να αντιγράψετε στη κόλλα σας τον παρακάτω πίνακα σωστά συμπληρωμένο . 

ΤΡΙΩΝΥΜΟ ΔΙΑΚΡΙΝΟΥΣΑ ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ 

  2 , 0f x x x        

  

  

  

 

Μονάδες 5 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

i. Να λυθεί η ανίσωση    
2

1 2x   .                                          Μονάδες  12 

ii. Για  -1<χ<3  να απλοποιηθεί η παρακάτω παράσταση : 

 

2

2

12
2 2 1 3

2 4

x x x

x x

     

  
                                   Μονάδες  13 

 

ΘΕΜΑ 3
ο  

 Δίνεται η συνάρτηση  
22 7 6

2

x x
f x

x

  



 και το σημείο Α(3, -1). 

α.        Να βρεθεί το πεδίο ορισμού και να απλοποιηθεί ο τύπος της  f(x)    Μονάδες 10 

β. Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το A και είναι παράλληλη  

          στην ευθεία 2 3y x  .                                                                   Μονάδες 8 

γ. Nα βρείτε το   ώστε η συνάρτηση   
(0)

2007
(3) 4

f
g x x

f


     

να είναι  σταθερή συνάρτηση.                                            Μονάδες 7 
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ΘΕΜΑ 4
ο
 

Δίνεται η εξίσωση  2 2 3 1 0x x          (1)  

.Να βρείτε το λ ώστε: 

α. Η εξίσωση (1) να έχει 2 ρίζες ετερόσημες.                           Μονάδες 6 

β. Μια ρίζα της εξίσωσης (1) να είναι ο αριθμός -2 .                Μονάδες 9 

   γ.     Αν 
1 2

,x x  οι ρίζες της εξίσωσης (1) να ισχύει η ανίσωση : 

1 2

1 1
1

x x
      Μονάδες 10 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  10
Ο

 

ΘΕΜΑ 1
ο
   

Α.  Έστω x1 και x2  οι ρίζες της εξίσωσης 
2 0, 0x x        να δείξετε ότι: 

i. 
1 2

S x x



         ii.  

1 2
P x x




                                      Μονάδες 10 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την λέξη 

Σωστό ή Λάθος δίπλα στον αριθμό που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

1. Αν 0   το τριώνυμο   2 , 0f x x x         , διατηρεί το ίδιο πρόσημο 

για κάθε x   . 

2. Η απόσταση των αριθμών ,    είναι:  ,d      . 

3. Η εξίσωση 2 0 , 0x x        έχει δυο άνισες λύσεις όταν 0    . 

4. Το συμμετρικό του σημείου  ,    ως προς τον άξονα 'x x είναι το σημείο 

 ,   . 

5. Για την ορίζουσα 
 

 
 ισχύει 

 
   

 
    .          Μονάδες 10 

 

Γ. Πως ορίζεται η απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού   .               Μονάδες 5 
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ΘΕΜΑ 2
ο
 

Δίνονται οι παραστάσεις 
2 4 4 4x x     και 

1
2 2

2 1
x  


 

i. Να δείξετε ότι 2 4x    και 2 1x  .                      Μονάδες 8 

ii. α.  Να λύσετε την εξίσωση 3 .                            Μονάδες 8 

β. Να λύσετε την ανίσωση 1 0  .               Μονάδες 9 

 

ΘΕΜΑ 3
ο 
 

Δίνονται οι ευθείες  2

1
: 4 4y x     και  2

: 2y x     

α. Να βρείτε τις τιμές του λ για τις οποίες οι ευθείες είναι παράλληλες.      Μονάδες 8                             

β.Αν 1  να λύσετε το σύστημα των παραπάνω δυο εξισώσεων.             Μονάδες 8 

γ. Αν 
4 3

3
  να βρείτε την απόσταση των σημείων Α και Β στα οποία η ευθεία 

1
  

τέμνει τους άξονες 'x x  και 'y y  αντίστοιχα.                                             Μονάδες 9 

 

ΘΕΜΑ 4
ο
 

Δίνεται η συνάρτηση  
2

2

2 6

3 2

x x
f x

x x

  

  

 . 

i. Να βρείτε το Πεδίο Ορισμού της συνάρτησης.                             Μονάδες  8 

ii. Να απλοποιηθεί ο τύπος της.                                                          Μονάδες  8 

iii. Να λυθεί η ανίσωση   3f x  .                                                      Μονάδες 9 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  11 

ΘΕΜΑ 1
ο
  

Α. Έστω 0   .Να αποδείξετε ότι: x x        .                          Μονάδες 10 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στην κόλλα σας την 

λέξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

i. Η εξίσωση 0x    για 0   και 0   είναι ταυτότητα. 
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ii. Η εξίσωση x   με 0   και ν περιττό έχει ακριβώς μια λύση την    . 

iii. Έστω δυο σημεία  ,   και  ' ', '   του καρτεσιανού επιπέδου ,τότε αυτά 

είναι συμμετρικά ως προς την αρχή  των αξόνων, μόνο όταν έχουν  '   και '    . 

iv. Η γραφική παράσταση της συνάρτησης  f x x    με 0   σχηματίζει με τον 

άξονα 'x x  γωνία ω με 0 00 90   . 

v. Το τριώνυμο   2 , 0f x x x        γίνεται ετερόσημο του   , μόνον όταν είναι 

0  και για τις τιμές του x  που βρίσκονται εκτός των ριζών.                       Μονάδες 10 

Γ. Έστω ν θετικός ακέραιος. Τι ονομάζουμε ν-οστή ρίζα ενός μη αρνητικού αριθμού α και 

πως συμβολίζεται;                                                                                                 Μονάδες 5 

 

ΘΕΜΑ 2
ο
 

Α. Δίνεται η παράσταση   2 184 4 10 5x x x x       . 

Να αποδείξετε ότι   6 2 18x x                                                                     Μονάδες 8 

Β. i. Να λύσετε την εξίσωση Α(χ)=0 .                                                 Μονάδες 8 

ii. Να απλοποιηθεί η παράσταση Α(χ) (να γραφεί χωρίς την απόλυτη τιμή). 

Μονάδες 9 

ΘΕΜΑ 3
ο
 

Δίνεται η συνάρτηση   f(x)=αχ+β .   

Α)  Να βρείτε τα α ,β  έτσι ώστε η γραφική παράσταση της f να δ ιέρχεται από 

τα σηµεία   Α(-1 ,-5)  και Β(2,4) .  

Μονάδες 8 

 

Β)  Για α=3  και β= -2 

i . Nα προσδιορίσετε την τιµή του πραγµατικού αριθµού λ. έτσι ώστε η 

ευθεία 2( 1) 2009y x      να είναι παράλληλη  στην γραφική παράσταση της f.    

                                                                                                                          Μονάδες 8 

ii. Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της    
 

22 1x
g x

f x


  .                         Μονάδες 9 
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ΘΕΜΑ 4
ο
 

Δίνεται το τριώνυμο     22 2 1, 2f x x x        . 

α. Για 2   να απλοποιηθεί το κλάσμα 
 

216 8 1

f x

x x 
 .                                  Μονάδες 9 

β. Να βρείτε για ποιες τιμές του R  η εξίσωση   0f x   έχει δυο ρίζες πραγματικές και 

άνισες.                                                                                                             Μονάδες 8 

γ. Αν 1 2,x x  με 1 2x x  είναι οι ρίζες της εξίσωσης   0f x   ,να βρείτε το R  ώστε να 

ισχύει 1 2x x   .                                                                                              Μονάδες 8 

   

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  12
Ο

 

ΘΕΜΑ  1
ο
 

Α) Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ=0 , 0   να δείξετε ότι 

 
1 2S x x




    και 

1 2P x x



                   μον. 13 

Β)   Αν χ1 , χ2 ρίζες της εξίσωσης χ
2
-8χ+13=0 , να βρείτε την εξίσωση με ρίζες τους 

αριθμούς  ρ1=χ1-3 και    ρ2=χ2-3                  μον. 12 

 

ΘΕΜΑ  2
ο
                                                                    μον. 9+8+8 

Αν ε1: 2χ+ψ=1  και ε2: χ-ψ=-4 , να επιλέξετε τη σωστή απάντηση από τα παρακάτω  

1. Το σημείο τομής των   ε1 ,ε2 είναι το : Α(-1,4) , Β(1,3) , Γ(-1,3) , Δ(1.2) 

2. Η ευθεία ε1 είναι παράλληλη με την ευθεία  

   ε3: ψ=2χ+3               ε4: ψ=-2χ+3                   ε5: ψ=3χ-1 

3.  Η ευθεία ε1 είναι κάθετη με την ευθεία  ε6: ψ=1/2χ+3    ε7: ψ=-1/2χ-4     ε8: ψ=2χ+3 

 

ΘΕΜΑ  3
ο 

Δίνεται η εξίσωση χ
2
/4 +κχ+κ

2
=0 (1) 

1. Να βρείτε το κ ώστε η (1) να έχει ρίζα το -4. 

2. Ν.δ.ο. για την τιμή του κ που βρήκατε η ρίζα αυτή είναι διπλή.  
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ΘΕΜΑ  4
ο
 

Μία εταιρεία παραγωγής εμφιαλωμένου νερού χρησιμοποίησε για τη συσκευασία 1250 

λίτρων νερού , 400 δοχεία 2λιτρης ή 5λιτρης χωρητικότητας. Να βρείτε πόσα δοχεία από 

κάθε είδος χρησιμοποίησε η εταιρεία. 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   13
ο
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  14
Ο
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  15
Ο

 

Θέμα 1
ο
  

Α)Αν 0, 0,a    δείξτε ότι 
               (10 μονάδες) 

Β)Να δοθεί ο ορισμός της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού (5 μονάδες) 

Γ) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη λέξη  

      Σωστό ή λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση 

α)Είναι 
3 3 2 2( ) ( )a a a a           

β)Η εξίσωση  x   όπου 0   έχει μοναδική λύση 

γ)Αν , 0a    τότε  
        

δ)Αν χ1,χ2 λύσεις της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ=0 με 0  τότε χ1χ2=




 

ε)Αν f(x)= αχ
2
+βχ+γ   0   και Δ<0 τότε το  f(x)  δεν παραγοντοποιείται .(5χ2=10 μονάδες) 

 

Θέμα 2
ο
  

Δίνονται οι αριθμοί  5 3     και   5 3    

α)Να υπολογιστούν οι 
2  και 

2                                                    (8 μονάδες) 

β)Να απλοποιηθεί η παράσταση 14 6 5 14 6 5           (9 μονάδες) 

γ)Αν K



    να γραφεί το K σε ισοδύναμο με ρητό παρονομαστή.  (8 μονάδες) 

Θέμα 3
ο
  

Δίνεται το σύστημα      

2 3 7

5 1 3 5

  

  

     


     
 

α)Αν το σύστημα έχει λύση το ζεύγος (χ,ψ)=(1,2) , να βρεθούν οι τιμές των  

α και β                                                                                         (15 μονάδες) 

β) Αν α=3 και β=2 εξετάστε αν το σύστημα έχει μοναδική λύση ή όχι   (10 μονάδες) 
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Θέμα 4
ο
  

α) Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο  3χ
2
+χ-4        (6 μονάδες) 

β)Αν 

2

3

3 4 

 

 
 

   , απλοποιήστε το Α                    (9 μονάδες) 

γ)Βρείτε τις τιμές του χ αν 0      (10 μονάδες) 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  16
Ο

 

ΘΕΜΑ 1
Ο

 :  

Α)     α)Να αποδείξετε :Αν  x  , θ>0  τότε  x              (10 μονάδες) 

 β) Να  χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν ,γράφοντας  στην κόλλα 

σας τη  λέξη ¨Σωστό¨ αν  η πρόταση είναι σωστή  και ¨Λάθος¨ αν η πρόταση   είναι λάθος , 

δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α. 3 3x x    

β. 
2 22 2x x    . 

γ.   2 4 2 2a          

δ.  
2

2 5 2 5    

ε. 9 2 0y      τότε χ=9 και y=2                 (5 μονάδες)                                                     

                            

Β) α)Να λυθεί η εξίσωση : 2 4 8x                                          (5 μονάδες)    

     β)Να λυθεί η ανίσωση : 4 2 8x            (5 μονάδες)         

                                 

ΘΕΜΑ 2
Ο

 : 

Να  βρείτε την εξίσωση  της ευθείας   

α)  1  που διέρχεται από το σημείο Α(2,3) και σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ  γωνία 45
ο
 .       

                                          (9 μονάδες) 

β)  2  που διέρχεται από το σημείο Β(-1,2) και είναι παράλληλη  προς την ευθεία 

: 2 3x    .                                                              (9 μονάδες) 

 γ)  Να βρείτε το σημείο τομής των  1  , 2                                (7  μονάδες) 
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 ΘΕΜΑ 3
Ο

 : 

 Δίνεται  η εξίσωση :  χ
2
-λχ-λ

2
-5=0 ,R  

 α. Nα δείξετε ότι  για  κάθε R   η εξίσωση έχει δύο διαφορετικές  λύσεις  (10 μονάδες) 

 β. Να  υπολογιστεί το άθροισμα και το γινόμενο  των ριζών της παραπάνω  

        εξίσωσης   συναρτήσει  του  λ  .                                                               (7 μονάδες) 

    γ. Αν 
1x  , 

2x  είναι ρίζες της  εξίσωσης  να βρεθεί  το λ όταν    

       ισχύει:   1 21 1 4x x      .                                                                       (8 μονάδες) 

 

 ΘΕΜΑ 4
Ο

 : 

 Δίνονται  οι αλγεβρικές παραστάσεις : 

     Α(x)=3x
2
-5x+2           Β(x) =x

3
-3x

2
+x-3         

( ) ( 1)
( )

( )

A x x
x

B x

 
                                                      

  α.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Α(χ)  , xR   .                    (6 μονάδες)                                                                                        

  β.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Β(χ)  , xR  .                     (7 μονάδες) 

  γ .  Για  ποιες τιμές του x  έχει νόημα η  παράσταση Γ(χ)        (5 μονάδες) 

  δ.   Να λύσετε  την ανίσωση  ( ) 0x                                       (7 μονάδες) 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  17
Ο

 

 

ΘΕΜΑ 1
Ο

    

Α. Αν  η εξίσωση αx
2
+ x+ =0 , α 0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2   

     να αποδείξετε ότι :  Ρ =
1 2

γ
x x

α
                                                    (Μονάδες 12) 

Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε  να προκύψουν αληθείς 

προτάσεις .         

α. Η εξίσωση  αx + β = 0  για ….… έχει μοναδική λύση την x=………  

β. Το σύνολο   περιέχει τα ………. στοιχεία των συνόλων …και … 

      γ.   Για κάθε πραγματικό α ισχύει : α 2
 .............   

    δ. Ισχύει : α βν  = ……………….     όπου  α, β θετικοί  και  ν……… 

(Μονάδες 8) 
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Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετρά διό 

σας δ ίπλα στο  γράμμα  που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη  Σωστό  ή  

Λάθος 

 α. Αν α > 0 τότε ισχύει :  │α│
  
< 0  .                                                               

 β. Αν Δ = 0 τότε η εξίσωση αx
2
+βx +γ = 0,με α 0 έχει  δ ιπλή ρίζα την

β

2α


 .   

 γ. Αν α  0 , β   0 και ν,μ N   τότε ισχύει :   
μν  α  β     

 δ. Για τους πραγματικούς αριθμούς  α , β  ισχύει :| α + β |   | α | + | β | 

 ε. Η απόσταση (ΑΒ) δύο σημείων Α(x1,y1)  και  Β(x2,y2) ισούται με :     

     1 2 2 1( (x x y y       .           (Μονάδες 5)   

 

ΘΕΜΑ 2
Ο

     

Έστω  f (x) =x
2
 - x+  

     α.  Να βρεθεί το άθροισμα και το γινόμενο των ριζών της ;(χωρίς να 

βρεθούν οι ρίζες)                                                                          (Μονάδες 5) 

β. Να βρεθούν οι ρίζες της                                           (Μονάδες 5) 

γ. Να παραγοντοποιηθεί η  f (x)                                            (Μονάδες 5) 

δ. Να βρεθεί το πρόσημο της f(x) για κάθε τιμή του x   (Μονάδες 5) 

ε. Να λυθεί η ανίσωση f (x) > 0                                                     (Μονάδες 5)                            

 

ΘΕΜΑ 3
Ο

 

Δίνονται με περιγραφή τα σύνολα :  

   / | 1| 2x x       και    2/ ( 3) ( 2 8) 0x x x x        .  

Να βρείτε : 

α. Το σύνολο Α.          (Μονάδες 7) 

β. Το σύνολο Β.                   (Μονάδες 6) 

γ. Το σύνολο   .              (Μονάδες 6) 

δ. Το σύνολο   .             (Μονάδες 6) 
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  Θ Ε Μ Α   4
ο
 

Δίνεται το γραμμικό σύστημα : 
22

2 4

x y

x y

 



  


 
 

Α.  Να βρείτε την τιμή του R  ώστε το σύστημα να έχει άπειρες λύσεις. 

                                                            (Μονάδες  8) 

Β . Για 3    να λυθεί το σύστημα.           (Μονάδες  8) 

Γ.  Αν το ζεύγος (2, 3) είναι λύση του συστήματος να βρεθεί η τιμή του R . 

     (Μονάδες  9) 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  18
Ο

 

 

ΘΕΜΑ   1
ο
 

Α. Έστω 21 , xx  οι ρίζες τις εξίσωσης 02   xx    με 0 . 

    Να δείξετε ότι:          1 2x x



                                                   ( Μονάδες 15) 

 

        Β. Να ορίσετε την απόλυτη τιμή ενός αριθμού α                                                 ( Μονάδες 5)  

        Γ. Να χαρακτηρίσετε με Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις: 

1. Το γινόμενο των ριζών της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ = 0 ,α¹ 0 είναι  

-γ

α
. 

2. Αν  η εξίσωση  αχ
2
+βχ+γ = 0 , έχει α > 0 και γ < 0 , τότε έχει δύο 

ρίζες ετερόσημες. 

3. Το συμμετρικό του σημείου Μ(α , β) ως προς τον άξονα χ΄χ είναι το  

     Α(-α , -β) 

4.  Για κάθε α, β πραγματικούς αριθμούς ισχύει  |α + β| =|α| + |β|.             

5. Αν Α , Β δύο σύνολα τότε το σύνολο Α∩Β αποτελείται από τα κοινά  

     στοιχεία των συνόλων Α , Β                                                                    

(Μονάδες 5) 
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ΘΕΜΑ 2
Ο

  

Έστω οι συναρτήσεις  f(x) = - 2x
2
 + x + 1  και  g(x) = | 2x – 8 | 

Α) Να λυθεί η εξίσωση  f(x) = 0                         (Μονάδες 7) 

Β) Να λυθεί η ανίσωση  f(x) < 0                          (Μονάδες 6) 

Γ) Να λυθεί η εξίσωση  g(x) = 10                    (Μονάδες 6) 

Δ) Να λυθεί η ανίσωση  g(x) < 2                     (Μονάδες 6) 

 

ΘΕΜΑ 3
Ο

  

 Δίνονται οι ευθείες ε1 ,ε2    με αντίστοιχες εξισώσεις : 

 y = (λ
2
 +2)x +2006   και y = 3λx-7 . 

Να βρεθούν οι τιμές του  λ ώστε:  

α. η  ε2  να διέρχεται από το σημείο Α(1,2)                                               (Μονάδες 13) 

β. οι  ε1 ,ε2   να είναι παράλληλες                                                             (Μονάδες 12) 

 

ΘΕΜΑ 4
Ο

  

Έστω το γραμμικό σύστημα    (Σ)        α x – y  = - β 

 

                                                              4 x – y  = - 3 

α) Ποια τα α , β ώστε το σύστημα να έχει άπειρες λύσεις                  (8 Μονάδες) 

β) Προσδιορίστε τα α , β ώστε το σύστημα να είναι αδύνατο και να δικαιολογήσετε  

(8 Μονάδες) 

γ)  Να λυθεί το (Σ) για α = 3 και β = - 5                                        (9 Μονάδες) 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ  19
Ο

 

 

ΘΕΜΑ 1
Ο

    

Α. Αν  η εξίσωση αx
2

+βx+ =0 , α 0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2   

     να αποδείξετε ότι :  S =
1 2

β
x x

α
+                                               (Μονάδες 12) 

Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε  να προκύψουν αληθείς 

προτάσεις .         

  α. Η εξίσωση  αx + β = 0  είναι αδύνατη αν  ….…  και  ………  

β. Η απόσταση d(α, β) δύο πραγματικών αριθμών α, β ισούται με 

……………… 

      γ.   Αν α >0 , β > 0 και    τότε ισχύει : 
ν ν
α β   .............   

    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς τον άξονα x’x είναι το ………..  

           (Μονάδες 8) 

        Γ. Τι λέγεται απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού α;    (Μονάδες 5)

   

ΘΕΜΑ 2
Ο

     

Δίνεται η εξίσωση 2 ( 2) 7 0x x      , R .
 

   α. Να λυθεί η εξίσωση για  κ = 5                                                 (Μονάδες 8) 

   β. Για ποια τιμή του   η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                     (Μονάδες 8) 

   γ. Αν 21 , xx  οι ρίζες της εξίσωσης να αποδειχθεί ότι 2 2

1 2 1 2( ) 3 3x x x x                                                                          

                                                                                                              (Μονάδες 9)      

    ΘΕΜΑ 3
Ο

   

Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 

2

2

1
( )

4 3

x
f x

x x




 
 . 

 α.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                            (Μονάδες 8) 

β.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                               (Μονάδες 8) 

γ.  Να λύσετε την ανίσωση :  ( ) 0f x     .                                              (Μονάδες 9) 
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ΘΕΜΑ 4
Ο

   

Έστω οι ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις :  

2y = 4x –  12 και y = (λ
5
-30)x + 67      

     α. Να βρεθούν τα σημεία τομής της ε 1 με τους άξονες x΄x και y΄y 

                                                                                                            (Μονάδες 6) 

     β. Να βρεθεί το λ ώστε ε1 // ε2                                                                                   (Μονάδες 8) 

     γ. Να εξεταστεί αν η ε1 διέρχεται από το σημείο Μ(μ+3, 2μ)  

(Μονάδες 6) 

     δ. Αν μ = -2 να βρεθεί το συμμετρικό του Μ ως προς  τον άξονα y΄y  

         και ως προς την ευθεία y = x (δ ιχοτόμο 1
ης

-3
ης

 γωνίας αξόνων) 

(Μονάδες 5) 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   20
ο
   

 

ΘΕΜΑ 1
Ο

    

Α. Αν  η εξίσωση αx
2

+βx+ =0 , α 0  έχει  δύο άνισες   ρίζες  x1 , x2   

     να αποδείξετε ότι :  P=
1 2

γ
x x

α
                                             (Μονάδες 12) 

Β. Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε  να προκύψουν αληθείς 

προτάσεις .         

α. Η εξίσωση  αx + β = 0  είναι αόριστη αν  ….…  και  ………  

β. Η απόσταση d(α, β) δύο πραγματικών αριθμών α, β ισούται με 

……………… 

      γ.   Αν α >0 , β > 0 και    τότε ισχύει : 
ν ν
α   .............   

    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς τον άξονα y’y είναι το ………..  

           (Μονάδες 8) 

Γ. Τι λέγεται απόλυτη τιμή ενός πραγματικού αριθμού α;             (Μονάδες 5)
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ΘΕΜΑ 2
Ο

     

Δίνονται με περιγραφή τα σύνολα :  

   / | 2| 3x x       και    2 5/ ( 2) ( 4) 0x x x x       .  

Να βρείτε : 

α. Το σύνολο Α.       (Μονάδες 7) 

β. Το σύνολο Β.                (Μονάδες 6) 

γ. Το σύνολο   .           (Μονάδες 6) 

δ. Το σύνολο   .            (Μονάδες 6) 

 

ΘΕΜΑ 3
Ο

   

Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 



 

2

2

9
( )

4 3

x
f x

x x
.                                                                                                                                                                            

α.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                                  (Μονάδες 8) 

β.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                                 (Μονάδες 8) 

γ.  Να λύσετε την ανίσωση :  ( ) 0f x     .                                                (Μονάδες 9) 

 

       ΘΕΜΑ 4
Ο

   

   Δίνονται οι  ευθείες  ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : y= |κ-2|x+11,  

και y=3x-7 

   α. Να βρείτε το   , ώστε ε1 // ε2 .                                              (Μονάδες 8) 

   β. Αν  1   ,  να εξετάσετε αν  η ε1 διέρχεται από το σημείο Α( 3,2)   (Μονάδες 8) 

   γ. Αν  η   ε2 τέμνει τον άξονα y΄y στο σημείο Β(α,β) , να βρείτε την 

απόσταση των σημείων Α ( 3,2)   και   Β(α,β) .  (Μονάδες 9)  

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   21
ο
  

 

           ΘΕΜΑ 1
Ο

    

Α. Αν  η εξίσωση αx
2
+ x+ =0 , α 0  έχει  δύο άνισες  ρίζες  x1 , x2   

να αποδείξετε ότι :  P =
1 2

γ
x x

α
                                                 (Μονάδες 13) 
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Β.  Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς  

     προτάσεις .        

α. Αν θ>0 τότε οι λύσεις της εξίσωσης  |x| = θ είναι ….…………………….………  

β. Η απόσταση δύο σημείων Α(x1,y1) και Β(x2,y2) του καρτεσιανού επιπέδου  

    ισούται με  

……………………………………………………………………………….. 

      γ.  Η τομή δύο συνόλων Α και Β ,  λέγεται το σύνολο των στοιχείων που     

         ...………………………………. και συμβολίζεται με ..........................  

    δ. Το συμμετρικό του σημείου Α(α, β) ως προς την ευθεία y=x είναι το ………..  

                                     (Μονάδες 8) 

Γ.  Να χαρακτηρίσετε με Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) τις παρακάτω προτάσεις  

 α.Αν η εξίσωση αx
2

+β x+ ¹ 0 έχε ι δύο άνισες πραγματικές ρίζες x1,  

x2 

         τότε ισχύει αx
2
+  x+ =(  x-  x1)( x-  x2) . 

     β. -α| 

     γ. Αν  α < β  και  γ < 0  τότε ισχύει        

     δ. Αν  θ > 0 τότε ισχύει : |x| >θ    x >θ  και x          

                                                                          (Μονάδες 4) 

  

ΘΕΜΑ 2
Ο

  

  Δίνεται η συνάρτηση  f  με τύπο : 

2

3

3 5 2
( )

8

x x
f x

x

 



 . 

   α.  Να παραγοντοποιήσετε τις παραστάσεις  
23 5 2x x     και  

3 8x   . 

        (Μονάδες 9)                                                                                                                                                              

   β.  Να βρείτε το πεδίο ορισμού της συνάρτησης   f  .                                        (Μονάδες 8)                                                                      

   γ.  Να απλοποιήσετε τον τύπο της συνάρτησης   f  .                                        (Μονάδες 8) 

            

ΘΕΜΑ 3
Ο

   

    Δίνεται το τριώνυμο ( )f x   2 22( 1) 4 0x x        ,  ,που έχει  

     δύο ρίζες  x1 και x2 πραγματικές και άνισες .  

       β. Να βρείτε τις τιμές του   .                                        (Μονάδες 8) 
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       γ. Να βρείτε τα   1 2 1 2,x x x x                        (Μονάδες 8) 

          δ. Για 2   να λύσετε την ανίσωση  ( ) 0f x             (Μονάδες 9) 

 

ΘΕΜΑ 4
Ο

   

Δίνονται οι  ευθείες  ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : y= |κ-2|x+11,  και 

y=3x-7 

   α. Να βρείτε το   , ώστε ε1 // ε2 .      (Μονάδες 8) 

   β. Αν  1   ,  να εξετάσετε αν  η ε1 διέρχεται από το σημείο Α( 3,2)   (Μονάδες 8) 

   γ. Αν  η   ε2 τέμνει τον άξονα y΄y στο σημείο Β(α,β) , να βρείτε την 

απόσταση ων σημείων Α ( 3,2)   και   Β(α,β) .   (Μονάδες 9)       

                                                                             

 ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   22
ο
  

                                                                        

Θ Ε Μ Α   1
ο
 

 

Α. Έστω 21 , xx  οι ρίζες τις εξίσωσης 02   xx με 0 . Να δείξετε ότι: 

             



 21 xx          και               




 21 xx               ( ΜΟΝΑΔΕΣ 15) 

Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την 

ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

  α) Για κάθε  ,  μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς ισχύει     

                                                                                                             ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

 β) Το τριώνυμο  02   xx  όπου 0 , είναι αρνητικό για κάθε Rx  όταν Δ<0, όπου 

Δ η διακρίνουσά του.                                                               ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

  γ) Αν Δ>0 τότε το τριώνυμο 02   xx , 0  γράφεται στη μορφή       

))(( 21 xxxx   όπου 21 , xx  οι ρίζες του.                                         ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

  δ) Για κάθε  ,  πραγματικούς αριθμούς ισχύει   .   ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

  ε) Αν 0D και ( 0xD  ή 0yD ) τότε το σύστημα 








222

111





yx

yx
 είναι αδύνατο. 

                                                                                                          ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 
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Θ Ε Μ Α    2
ο
 

 Α. Αν ισχύει ότι 12  x , να υπολογισθεί η τιμή της παράστασης : 

                                      
2

)2(

1

12
22










x

x

x

xx
                             ( ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 

Β. α) Να λυθεί η εξίσωση 012 2  xx .                                   ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

     β) Να λυθεί η ανίσωση    012 2  xx .                                ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

Γ. α) Να λυθεί η εξίσωση  936  x .                                          ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

     β) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού x , για τις οποίες ισχύει 24  x .                                                                                  

( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

 

  Θ Ε Μ Α   3
ο
 

Α. Δίνεται η παράσταση 
43

4
2

2





xx

xx
 . 

    α) Να βρείτε τις τιμές του πραγματικού αριθμού x  για τις οποίες ορίζεται.  

                                                                                                     ( ΜΟΝΑΔΕΣ  3) 

    β) Να γραφτεί σε απλούστερη μορφή.                                  ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

Β. Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού x , για τις οποίες ισχύει 0
43

2
2






xx

x
.                                                                          

( ΜΟΝΑΔΕΣ  6) 

Γ. Δίνεται το σύστημα : 








1

1

yx

yx




  με R .                ( ΜΟΝΑΔΕΣ  12) 

Να βρεθεί η τιμή του πραγματικού αριθμού   για την οποία το σύστημα είναι αδύνατο. 

 

Θ Ε Μ Α   4
ο
 

Δίνεται η εξίσωση 01)1(2   xx , R . 

   α) Για ποια τιμή του   η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                      ( ΜΟΝΑΔΕΣ  6)  

   β) Για ποιες τιμές του   η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες. 

                                                                                                      ( ΜΟΝΑΔΕΣ  10) 

   γ) Αν 21 , xx  οι ρίζες της εξίσωσης να βρεθούν οι τιμές του  ώστε να ισχύει η σχέση 

       )(2 2121 xxxx  .                                                            ( ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   23
ο
  

 

ΘΕΜΑ 1
Ο

    

Α. Δίνονται οι διακεκριμένες ευθείες 
1 2,   με εξισώσεις 

1 1 1: y a x    και 

1 2 2: y a x   .  Να αποδείξετε ότι:   1 2 1 2                                     (Μονάδες 10) 

Β. Να δώσετε τον ορισμό της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού α.  (Μονάδες 5) 

Γ. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό 

σας δ ίπλα στο  γράμμα  που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση , τη λέξη  Σωστό  ή  

Λάθος 

 α. Για κάθε 0a   και μ, ν θετικούς ακεραίους ισχύει 
v

a a
  

  .                                                               

 β. Για τους πραγματικούς αριθμούς  α , β  ισχύει :| α + β |   | α | + | β | 

   γ. Αν  α < β  και  γ < 0  τότε ισχύει        

 δ. Αν  θ > 0 τότε ισχύει : |x|  < θ    x >θ  ή  x   

 ε. Η απόσταση (ΑΒ) δύο σημείων Α(x1,y1)  και  Β(x2,y2) ισούται με :     

     1 2 2 1( (x x y y       .                 (Μονάδες 10) 

 

ΘΕΜΑ 2
Ο

  

Δίνονται οι παραστάσεις  4A x   και 1B x   με x . 

α) Να λύσετε την εξίσωση 9A .                             (Μονάδες 8) 

β) Να λύσετε την ανίσωση 5B  .                                        (Μονάδες 8) 

γ) Αν 1 4x    να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης Α+Β.      (Μονάδες 9) 

 

              

ΘΕΜΑ 3
Ο

 

Δίνονται οι ευθείες 1 2,   με εξισώσεις:   2

1 : 5 8y x        2 : 4 6y x       

α) Να υπολογίσετε την τιμή του   αν είναι γνωστό ότι  1 2  .   (Μονάδες 12) 

β)  Αν 2    να υπολογίσετε το σημείο τομής των 1 2,  .                (Μονάδες 13) 
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Θ Ε Μ Α   4
ο
 

Δίνεται το τριώνυμο  2( ) 1 2f x x x      ,   . 

Α. Να βρεθεί το   έτσι ώστε:     

    α) Το τριώνυμο ( )f x  να έχει δύο ρίζες αντίθετες.                            (Μονάδες 5) 

    β) Το τριώνυμο ( )f x  να έχει μία διπλή ρίζα.                                   (Μονάδες 5) 

    γ) Να ισχύει 2 2

1 2 1 2 1 24 4x x x x x x    , όπου 1 2,x x  ρίζες του ( )f x .(Μονάδες 5) 

Β.  Αν 4   να λύσετε την ανίσωση ( ) 0f x  .                              (Μονάδες 10) 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   24
ο
  

ΘΕΜΑ 1
Ο

 :  

Α)α)Να αποδείξετε :Αν  x  , θ>0  τότε  x                            (10 μονάδες) 

β) Να  χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις που ακολουθούν ,γράφοντας  στην κόλλα 

σας τη  λέξη ¨Σωστό¨ αν  η πρόταση είναι σωστή  και ¨Λάθος¨ αν η πρόταση   είναι λάθος , 

δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α. 3 3x x       β. 
2 22 2x x    . 

γ.   2 4 2 2a          δ.  
2

2 5 2 5    

ε. 9 2 0y      τότε χ=9 και y=2                                  (5 μονάδες)                              

Β) α)Να λυθεί η εξίσωση : 2 4 8x                                          (5 μονάδες)    

     β)Να λυθεί η ανίσωση : 4 2 8x            (5 μονάδες)         

                                        

ΘΕΜΑ 2
Ο

 : 

Να  βρείτε την εξίσωση  της ευθείας   

α)  1  που διέρχεται από το σημείο Α(2,3) και σχηματίζει με τον άξονα χ΄χ  γωνία 45
ο
 .       

                                          (9 μονάδες) 

β)  2  που διέρχεται από το σημείο Β(-1,2) και είναι παράλληλη  προς την ευθεία 

: 2 3x    .                                                              (9 μονάδες)  
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γ)  Να βρείτε το σημείο τομής των  
1  , 

2                                (7  μονάδες) 

ΘΕΜΑ 3
Ο

 : 

 Δίνεται  η εξίσωση : 2 2 5 0x x      ,R  

    α. Nα δείξετε ότι  για  κάθε R   η εξίσωση έχει δύο διαφορετικές  λύσεις           

                 (10 μονάδες) 

    β. Να  υπολογιστεί το άθροισμα και το γινόμενο  των ριζών της παραπάνω  

        εξίσωσης   συναρτήσει  του  λ  .                                      (7 μονάδες) 

    γ. Αν 1x  , 2x  είναι ρίζες της  εξίσωσης  να βρεθεί  το λ όταν    

       ισχύει:   1 21 1 4x x      .                                          (8 μονάδες) 

 

         

   ΘΕΜΑ 4
Ο

 : 

 Δίνονται  οι αλγεβρικές παραστάσεις :   

  Α(x)=3x
2
-5x+2          Β(x) =x

3
-3x

2
+x-3                        

( ) ( 1)
( )

( )

A x x
x

B x

 
   

  α.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Α(χ)  , xR   .                    (6 μονάδες) 

  β.  Να  εξετάσετε το πρόσημο της Β(χ)  , xR  .                     (7 μονάδες) 

  γ .  Για  ποιες τιμές του x  έχει νόημα η πράσταση Γ(χ)              (5 μονάδες) 

  δ.   Να λύσετε  την ανίσωση  ( ) 0x                                      (7 μονάδες) 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   25
ο
  

 

Θέμα 1
ο
 Α)Αν 0, 0,a    δείξτε ότι 

              (10 μονάδες) 

Β)Να δοθεί ο ορισμός της απόλυτης τιμής ενός πραγματικού αριθμού   (5 μονάδες) 

Γ) Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη λέξη  

      Σωστό ή λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση 

α)Είναι 
3 3 2 2( ) ( )a a a a           

β)Η εξίσωση  x   όπου 0   έχει μοναδική λύση 

γ)Αν , 0a    τότε  
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δ)Αν χ1,χ2 λύσεις της εξίσωσης αχ
2
+βχ+γ=0 με 0  τότε χ1χ2=




 

ε)Αν f(x)= αχ
2
+βχ+γ   0   και Δ<0 τοτε το  f(x)  δεν παραγοντοποιείται . 

   (5χ2=10 μονάδες) 

 

Θέμα 2
ο
 Δίνονται οι αριθμοί 5 3     και  5 3    

α)Να υπολογιστούν οι 
2  και 

2                                                  (8 μονάδες) 

β)Να απλοποιηθεί η παράσταση 14 6 5 14 6 5          (9 μονάδες) 

γ)Αν K



    να γραφεί το K σε ισοδύναμο με ρητό παρονομαστή.(8 μονάδες) 

 

Θέμα 3
ο
  

Δίνεται το σύστημα

2 3 7

5 1 3 5

  

  

     


     
 

α)Αν το σύστημα έχει λύση το ζεύγος (χ,ψ)=(1,2) , να βρεθούν οι τιμές των  

α και β (15 μονάδες) 

β) Αν α=3 και β=2 εξετάστε αν το σύστημα έχει μοναδική λύση ή όχι(10 μονάδες) 

 

Θέμα 4
ο 

 α) Να παραγοντοποιηθεί το τριώνυμο  3χ
2
+χ-4                         (6 μονάδες) 

β)Αν 

2

3

3 4 

 

 
 

   , απλοποιήστε το Α                        (9 μονάδες) 

γ)Βρείτε τις τιμές του χ αν 0                         (10 μονάδες) 
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ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   26
ο
 (προτεινόμενα) 

 

Θ Ε Μ Α   1
ο
 

 

Α. Έστω 
21 , xx  οι ρίζες τις εξίσωσης 02   xx με 0 . Να δείξετε ότι: 

                



 21 xx                   και                       




 21 xx               ( ΜΟΝΑΔΕΣ 15) 

 
Β.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν, γράφοντας στο τετράδιό σας την 

ένδειξη Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

  α) Για κάθε  ,  μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς ισχύει     

                                                                                                                    ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

 β) Το τριώνυμο  02   xx  όπου 0 , είναι αρνητικό για κάθε Rx  όταν Δ<0, όπου 

Δ η διακρίνουσά του.                                                                          

( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

 γ) Αν Δ>0 τότε το τριώνυμο 02   xx , 0  γράφεται στη μορφή       ))(( 21 xxxx   

όπου 21 , xx  οι ρίζες του.                                                   

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

  δ) Για κάθε  ,  πραγματικούς αριθμούς ισχύει   .            

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 

  ε) Αν 0D και ( 0xD  ή 0yD ) τότε το σύστημα 








222

111





yx

yx
 είναι αδύνατο. 

                                                                                                                   ( ΜΟΝΑΔΕΣ  2) 
 

Θ Ε Μ Α    2
ο
 

 

 Α. Αν ισχύει ότι 12  x , να υπολογισθεί η τιμή της παράστασης : 

                                      
2

)2(

1

12
22










x

x

x

xx
                                      

( ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 

Β. α) Να λυθεί η εξίσωση 012 2  xx .                                               
( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

     β) Να λυθεί η ανίσωση    012 2  xx .                                            
( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

Γ. α) Να λυθεί η εξίσωση  936  x .                                                       

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

     β) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού x , για τις οποίες ισχύει 24  x . 

                                                                                                                 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 
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  Θ Ε Μ Α   3

ο
 

 

Α. Δίνεται η συνάρτηση  
43

4
)(

2

2






xx

xx
xf  . 

    α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της f . 

                                                                                                                 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  3) 

    β) Να γραφτεί σε απλούστερη μορφή ο τύπος της f .                         

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  4) 

    γ) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού x , για τις οποίες ισχύει 1)( xf . 

                                                                                                                 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  6) 

Β. Δίνεται το σύστημα : 








1

1

yx

yx




  με R .                                         

Να βρεθεί η τιμή του πραγματικού αριθμού   για την οποία το σύστημα είναι αδύνατο. 
( ΜΟΝΑΔΕΣ  12) 

 
Θ Ε Μ Α  4 

ο
 

 

Δίνονται οι ευθείες ε1, ε2 με εξισώσεις ε1: 5)13( 2  xy   και ε2: 92  xy  , R . 

    α) Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού   για τις οποίες οι ευθείες είναι 
παράλληλες.                                                                                                  

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 9) 
    β) Αν 2  να βρεθούν οι συντεταγμένες του σημείου Α στο οποίο τέμνονται οι δύο 

ευθείες.                                                                                                           
 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 9) 

    γ) Αν Β(-6,-14) ένα άλλο σημείο του επιπέδου να βρεθεί η απόσταση του σημείου Β από 
το σημείο Α, όπου Α είναι το σημείο του προηγούμενου ερωτήματος.          

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ 7) 
 

 
Θ Ε Μ Α   5

ο
 

 

Δίνεται η εξίσωση 01)1(2   xx , R . 

   α) Για ποια τιμή του   η εξίσωση έχει ρίζα το 2.                                 
 (ΜΟΝΑΔΕΣ  6)  

   β) Για ποιες τιμές του   η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες. 
                                                                                                                

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  10) 

   γ) Αν 21 , xx  οι ρίζες της εξίσωσης να βρεθούν οι τιμές του  ώστε να ισχύει η σχέση 

       3)(2
2121
 xxxx .                                                                    

 ( ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 
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Θ Ε Μ Α   6

ο
 

 

Δίνεται η συνάρτηση   xxxg 2)( , R  

 

α) Αν 0 ,για ποιες τιμές του κ η εξίσωση 0)( xg έχει μία διπλή ρίζα. 

                                                                                                                 (ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 

β) Να βρεθεί η τιμή του  R  ώστε η γραφική παράσταση της g  να διέρχεται από  το 

σημείο Μ(1,3).                                                                                        
  (ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 

γ) Για την τιμή κ=0 να λυθεί η  ανίσωση 
x

xg
100

)(  .                          

 (ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 
Θ Ε Μ Α   7

ο
 

 

Δίνεται η εξίσωση 024)1(   xx ,  R , 1 . 

α)  Για ποιες τιμές του   η εξίσωση έχει δύο ρίζες πραγματικές και άνισες. 

β)  Για ποιες τιμές του   η ανίσωση 024)1(   xx  αληθεύει για κάθε  

τιμή του x. 

γ)  Στην περίπτωση που η παραπάνω εξίσωση έχει 2 ρίζες να βρεθούν οι τιμές του   αν 
είναι γνωστό ότι οι ρίζες είναι ομόσημοι αριθμοί. 

 
 

Θ Ε Μ Α   8
ο
 

 

Δίνεται η συνάρτηση f , με τύπο ( ) 3 4f x x   . 

α) Να απλοποιηθεί ο τύπος της για τις διάφορες τιμές του x R . 
(ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 

β) Να λύσετε την εξίσωση ( ) 0f x  . 

(ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 

γ) Να λύσετε την ανίσωση ( ) 6f x  . 

(ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 

 
Θ Ε Μ Α   10

ο
 

 
Δίνονται οι ευθείες ε1, ε2 με εξισώσεις : 

 

ε1:  
2( 5) 10y x    

ε2:  4 6y x   

 

α)  Να βρείτε τις τιμές του R , αν είναι γνωστό ότι οι ευθείες είναι παράλληλες. 
β)  Για 3   : 
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     i)  Να βρείτε το σημείο τομής των ε1 και  ε2. 
(Μονάδες  10) 

    ii)  Να βρείτε τα σημεία στα οποία τέμνει τους άξονες η γραφική παράσταση της ε2 
(Μονάδες  15) 

 

Θ Ε Μ Α   11
ο
 

 

Δίνεται η συνάρτηση f  με τύπο  
2

2
( )

3 2

x
f x

x x




 
. 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της. 

(Μονάδες  10) 
β) Να βρείτε τα σημεία στα οποία τέμνει τον άξονα x’x η γραφική παράσταση της f . 

(Μονάδες  5) 

γ) Να λύσετε την ανίσωση ( ) 0f x  . 

(Μονάδες  10) 

 
Θ Ε Μ Α   12

ο
 

 

Δίνεται η συνάρτηση f  με τύπο  
22 5 3

( )
1

x x
f x

x

 



. 

α) Να βρείτε το πεδίο ορισμού της. 
(Μονάδες  5) 

β) Να απλοποιήσετε τον τύπο της f . 
(Μονάδες  10) 

γ)  Να βρεθούν οι τιμές του πραγματικού αριθμού xια τις οποίες ισχύει η σχέση ( ) 3f x  . 

(Μονάδες  10) 
 

Θ Ε Μ Α   13
ο
 

 

Δίνεται η συνάρτηση f , με τύπο ( ) 2 3 5f x x   . 

 

α) Να απλοποιηθεί ο τύπος της για τις διάφορες τιμές του x R . 
(ΜΟΝΑΔΕΣ  9) 

β) Να λύσετε την εξίσωση ( ) 0f x  . 

(ΜΟΝΑΔΕΣ  8) 

γ) Να λύσετε την ανίσωση ( ) 2f x   . 

 

 

ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ   27
ο
 (προτεινόμενα) 

1.    Να βρείτε τις τιμές του λ R , ώστε η εξίσωση x
2
-(2λ-2)x +(λ

2
-5)=0 να έχει :  

      α) δύο άνισες ρίζες       β) μία διπλή ρίζα   

      γ) δύο ρίζες αντίθετες   δ) δύο ρίζες αντίστροφες .  
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2. α) Αν η εξίσωση 2 2 3 0x x   έχει ρίζες x1 , x2 να υπολογίσετε την τιμή της 

   παράστασης  Α = x1
2 
· x2 + x1·x2

2
 χωρίς να βρεθούν οι ρίζες της εξίσωσης. 

     β) Να λυθεί η εξίσωση:  2 2 3 0x x    

     γ) Να λυθεί η ανίσωση: 0)3x2x()6x2( 2   

 

3. Έστω ότι η εξίσωση (α
2
 – 4)·x = 3·α – 6 είναι αόριστη . 

α) Να βρεθεί το πλήθος των λύσεων της εξίσωσης (α
2
 – 3·α + 2)·x = α + 7 

β) Να λυθεί η εξίσωση : |2x - 8| = α 

γ)  Να λυθεί η ανίσωση: |2x +4| < α 

 

4. Έστω η συνάρτηση  2( ) 7 10f x x x    

     α) Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της συνάρτησης ( ) ( )g x f x  

     β) Αν  ( ) 0f x   να απλοποιηθεί η παράσταση  Κ = |x - 2| + |x - 5|  

     γ) Να βρεθεί η απόσταση των σημείων  Α(1, f(1)) και Β(3, f(3)) 

 

5. Έστω οι ευθείες ε1 , ε2 με αντίστοιχες εξισώσεις : 2y = 4x – 12 και y = (λ
5
-30)x + 67 

     α) Να βρεθούν τα σημεία τομής της ε1 με τους άξονες x΄x και y΄y 

     β) Να βρεθεί το λ ώστε ε1 // ε2 

     γ) Να εξεταστεί αν η ε1 διέρχεται από το σημείο Μ(μ+3, 2μ) 

     δ) Αν μ = -2 να βρεθεί το συμμετρικό του Μ ως προς  τον y΄y και την ευθεία y = x  

 

6. Έστω τα σύνολα Α = {x / -x
2
 + 5x + 6 = 0} και Β = {x / xx-6(x

2
-1) = 0} 

α) Να γραφούν με αναγραφή τα σύνολα Α , Β 

β) Να βρεθεί η ένωση ΑΒ και η τομή τους ΑΒ 

γ) Να εξεταστεί αν το Β είναι υποσύνολο του Α 

 


