
ΜΗΚΟΣ ΚΥΚΛΟΥ – ΕΜΒΑΔΟΝ ΚΥΚΛΙΚΟΥ ΔΙΣΚΟΥ – ΘΕΩΡΙΑ 

A. ΟΡΙΣΜΟΙ 

1. Κύκλος µε κέντρο το σηµείο Κ και ακτίνα R είναι το επίπεδο σχήµα του οποίου όλα τα σηµεία απέχουν από το 
κέντρο του Κ απόσταση ίση µε R. Συµβολικά γράφουµε “ο κύκλος (Κ,R)” και διαβάζουµε ο κύκλος µε κέντρο 
το σηµείο Κ και ακτίνα ίση µε R. 

  

2. Χορδή κύκλου είναι ένα ευθύγραµµο τµήµα που ενώνει δύο σηµεία του κύκλου. 

  

3. ∆ιάµετρος κύκλου είναι η χορδή που περνά από το κέντρο. Η διάµετρος είναι 
διπλάσια από την ακτίνα. 

 

  

4. ∆ύο σηµεία Α και Β του κύκλου , χωρίζουν τον κύκλο σε δύο µέρη που το καθένα 
λέγεται τόξο του κύκλου µε άκρα τα σηµεία Α και Β. 

 

  

5. Κυκλικός δίσκος είναι το µέρος του επιπέδου που περικλείεται από ένα κύκλο. 

 

  

6. Κυκλικός τοµέας είναι το µέρος του κυκλικού δίσκου που περικλείεται από δύο 
ακτίνες. 

Β.ΤΥΠΟΙ ΚΥΚΛΟΥ 
 

1. Το µήκος κύκλου Γ δίνεται από τον τύπο :  
 

Γ = 2πR ,  π = 3,14  , R = ακτίνα  
  

2. Το µήκος τόξου γ που αντιστοιχεί σε επίκεντρη γωνία µ δίνεται από τον τύπο : 

     

Πιο απλά  υπολογίζουµε µήκη τόξων σαν υποδιαιρέσεις του κύκλου , πχ. , µήκος ηµικυκλίου = 2πR/2 = πR  ή  
µήκος τεταρτοκυκλίου = 2πR/4 = πR/2  κ.λ.π. 

  

 

3. Το Εµβαδόν κυκλικού δίσκου δίνεται από τον τύπο :  

 

  

 

 

 

 

 

 



4. Το εµβαδόν κυκλικού τοµέα , επίκεντρης γωνίας µ° δίνεται από τον τύπο : 

  

Πιο απλά  υπολογίζουµε εµβαδά κυκλικών τοµέων σαν υποδιαιρέσεις του κυκλικού δίσκου , πχ. , εµβαδόν 
ηµικυκλίου = πR

2
/2   ή   εµβαδόν  τεταρτοκυκλίου = πR

2
/4    κ.λ.π. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΜΗΚΟΣ  &  ΕΜΒΑΔΟΝ  ΚΥΚΛΟΥ – ΑΣΚΗΣΕΙΣ 

Α.   

 1. Να βρείτε το µήκος κύκλου ακτίνας 3 cm. 

   

 2. Να βρείτε το µήκος κύκλου µε διάµετρο 9 cm. 

   

 3. Να βρείτε το µήκος τόξου 40° σε κύκλο ακτίνας 9 cm. 

   

 4. Να βρείτε το µήκος ηµικυκλίου ακτίνας 8 cm. 

   

 5. Να βρείτε την περίµετρο κυκλικού τοµέα 60° σε κύκλο ακτίνας 6 cm. 

   

 6. Να βρείτε το εµβαδόν κύκλου ακτίνας 10 cm. 

   

 7. Να βρείτε το εµβαδόν κυκλικού τοµέα 60° σε κύκλο ακτίνας 6 cm. 

   

 8. Να βρείτε το εµβαδόν ηµικυκλίου ακτίνας 10 cm. 

   

 9. Να βρείτε το εµβαδόν τεταρτοκυκλίου σε κύκλο ακτίνας 8 cm. 

   

 10. Να βρείτε την ακτίνα κύκλου που έχει µήκος 31,4 cm. 

   

 11. Να βρείτε την ακτίνα κύκλου που έχει εµβαδόν 50,24 cm
2
 . 

   

 12. Να βρείτε το εµβαδόν κύκλου που έχει µήκος 18,84 cm. 

   

 13. Να βρείτε το µήκος κύκλου που έχει εµβαδόν 50,24 cm
2
 . 

   

 14. Το εµβαδόν κυκλικού τοµέα σε κύκλο ακτίνας 6 cm είναι 18,84 cm
2
 . Να βρείτε την επίκεντρη γωνία του 

κυκλικού τοµέα. 
   

 15. Το µήκος τόξου 120° είναι 12,56 cm. Να βρείτε το εµβαδόν του κύκλου. 
 
 

    

Β.
1. 

 
 

    

 2. 

 

 

    



 3. 

  

    

 4. 

 

 

    

 5. Κύκλος ακτίνας 5cm είναι εγγεγραµµένος σε τετράγωνο. Να βρείτε το εµβαδό του 
µέρους του τετραγώνου που είναι έξω από τον κύκλο. 

   

 6. 

∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  µε ΑΒ = 12 cm και ΒΓ = 15 cm. Με 
διάµετρο την ΑΒ γράφουµε ηµικύκλιο έξω από το τρίγωνο. Να βρείτε το εµβαδόν 
του σχήµατος που προκύπτει. 

    

 7. 

 

 

    

 8. 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΜΗΚΟΣ & ΕΜΒΑΔΟΝ ΚΥΚΛΟΥ – ΛΥΣΕΙΣ  ΑΣΚΗΣΕΩΝ 

Α. 

1. Να βρείτε το µήκος κύκλου ακτίνας 3 cm. 
R = 3cm  Γ = 2πR = 2 

.
 3,14 

.
 3 = 18,84 cm 

R = 3cm  Γ = 2πR = 2 
.
 3,14 

.
 3 = 18,84 cm 

  

2. Να βρείτε το µήκος κύκλου µε διάµετρο 9 cm. 

  

 

  

 

  

3. Να βρείτε το µήκος τόξου 40° σε κύκλο ακτίνας 9 cm. 

 

  

4. Να βρείτε το µήκος ηµικυκλίου ακτίνας 8 cm. 

 

  

5. 

 

Πκυκλ. τοµ.= 2R + γ = 2 
.
 6 + 6,28  

= 12 + 6,28 
= 18,28 cm  

 

  

6. Να βρείτε το εµβαδόν κύκλου ακτίνας 10 cm. 
A = πR

2
 = 3,14 · 10

2
 = 3,14 · 100 = 314 cm

2
 

. 
A = πR

2
 = 3,14 · 10

2
 = 3,14 · 100 = 314 cm

2
 

  

7. Να βρείτε το εµβαδόν κυκλικού τοµέα 60° σε κύκλο ακτίνας 6 cm. 

 

  

 

 

 

 

 

 



8. Να βρείτε το εµβαδόν ηµικυκλίου ακτίνας 10 cm. 

 

  

9. Να βρείτε το εµβαδόν τεταρτοκυκλίου σε κύκλο ακτίνας 8 cm. 

 

  

10. Να βρείτε την ακτίνα κύκλου που έχει µήκος 31,4 cm. 
Γ = 3 cm 2πR = 31,4 

2 · 3,14 · R = 31,4 
6,28 · R = 31,4 

 

  

11. Να βρείτε την ακτίνα κύκλου που έχει εµβαδόν 50,24 cm
2
 . 

E = 50,24 cm
2
   πR

2
 = 50,24 

3,14 · R
2
 = 50,24 

 

  

  

12. Να βρείτε το εµβαδόν κύκλου που έχει µήκος 18,84 cm. 
Γ = 18,84cm   2πR = 18,84 

2 
.
 3, 14 

.
 R = 18,84 

6, 28 R = 18,84 

 

E = πR
2 
= 3,14 · 3

2
 = 3,14 · 9 = 28,26 cm

2
 

  

13. Να βρείτε το µήκος κύκλου που έχει εµβαδόν 50,24 cm
2
 . 

. 
E = 50,24 cm

2
      πR

2
 = 50,24 

 

3,14R
2
 = 50,24 

 

 cm 

Γ = 2πR = 2 · 3,14 · 4 = 25,12 cm  

  

 

 

 

 

 

 



14. Το εµβαδόν κυκλικού τοµέα σε κύκλο ακτίνας 6 cm είναι 18,84cm
2
 . Να βρείτε την επίκεντρη 

γωνία του κυκλικού τοµέα. 

 

  

15. Το µήκος τόξου 120° είναι 12,56cm. Να βρείτε το εµβαδόν του κύκλου. 

. 

 

 

 

  

 

 

Β. 

1. 

 

 

 (α) Γ = 2πR = 2 · 3,14 · 5 = 31,4 cm
2
 

(β) E = p R
2
 = 3,14 · 5

 2
 = 3,14 · 25 = 78,5 cm

2
 

(γ) 

  

 



(δ) 

  

  

2. 

 

 

Λύση 

Εφαρµόζουµε το Πυθαγόρειο θεώρηµα στο ορθογώνιο τρίγωνο ΕΓΒ για να βρούµε το ύψος του 
τραπεζίου υ. 

(ΒΓ)
2
 = (ΒΕ)

2
 + (ΕΓ)

2
  

10
2
 = υ

2
 + 6

2
  

100 = υ
2
 + 36 

υ
2
 = 100-36 = 64 

 

 

Εγρ = Ετρ – Εηµ = 120 – 56,52 = 63,48 cm
2
 

 

  

3. 

 
 

Λύση 

E τετρ = α
2
   = (ΑΒ)

2
   = 10

2
   = 100 cm 

2
  

Eγρ. = Ετετρ. – Ε τεταρτ . = 100 - 78,50 =21,50 cm
2
  

  



4. 

 

 

Λύση 

Το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου µέρους είναι ίσο µε το εµβαδόν του ορθογωνίου πλην τα 
εµβαδά των δύο ηµικυκλίων. Τα δύο ηµικύκλια όµως έχουν ίσες ακτίνες, εποµένως είναι ίσα και 
σχηµατίζουν έτσι ένα κύκλο, άρα 

Εορθ = β 
.
 υ = (ΑΒ) 

.
 (ΒΓ) = 15 

.
 8 = 120 cm

2
 

Η ακτίνα των ηµικυκλίων και εποµένως και του κύκλου είναι  , έτσι είναι: 

Εκύκλου = πR
2
 = 3,14 · 4

2
 

= 3,14 · 16 

= 50,24 cm
2
 

E γρ = E ορθ - Eκύκλου = 120 - 50,24 
= 69,76 cm

2
 

  

  

5. Κύκλος ακτίνας 5cm είναι εγγεγραµµένος σε τετράγωνο. Να βρείτε το εµβαδό του µέρους 
του τετραγώνου που είναι έξω από τον κύκλο. 

 

 

Λύση 

Η πλευρά του τετραγώνου είναι: 

α = 2R = 2 
.
 5 = 10 cm 

Eτετρ = α 
2
 = 10 

2
 = 100 cm 

2
 

Eκύκλου = πR
2
 = 3,14 · 25 

 = 78,50 cm
2
 

Eγρ = Ετετρ - Εκυκλ 

 = 100 - 78,50 

 = 21,50 cm
2
 

  

  

 

 

 

 

 

 

 



 
 
6. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  µε ΑΒ = 12 cm και ΒΓ = 15 cm. Με διάµετρο 

την ΑΒ γράφουµε ηµικύκλιο έξω από το τρίγωνο. Να βρείτε το εµβαδόν του σχήµατος που 
προκύπτει. 

  

Λύση 

Το εµβαδόν του σχήµατος που προκύπτει είναι ίσο µε το άθροισµα των εµβαδών του 
ορθογωνίου τριγώνου και του ηµικυκλίου. 

Το ηµικύκλιο έχει ακτίνα  , άρα 

 

Για να βρούµε το εµβαδόν του ορθογωνίου τριγώνου πρέπει να βρούµε πρώτα την κάθετη του 
πλευρά ΑΓ. Με εφαρµογή του Πυθαγορείου θεωρήµατος παίρνουµε: 

 

 

Εσχ = Ετριγ. + Εηµ. = 54 + 56,52 
= 110,52 cm

2
 

  

  

7. 

 

 

Λύση 

Το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου τµήµατος είναι ίσο µε το εµβαδό του τριγώνου πλην το 
εµβαδόν του κυκλικού τµήµατος. 
Εφαρµόζουµε το Πυθαγόρειο θεώρηµα για να βρούµε την κάθετη πλευρά ΑΓ του ορθογωνίου 
τριγώνου. 

Εγρ. = Ετριγ. - Εκυκλ. τοµ.  



= 70,155 - 16,75 
= 53,405 cm

2
 

  

  

8. 

 

 

Λύση 

Το εµβαδόν του γραµµοσκιασµένου είναι ίσο µε το εµβαδόν του κύκλου πλην το εµβαδόν του 

ορθογωνίου. Η ακτίνα του κύκλου είναι  . Για να τη βρούµε θα εφαρµόσουµε πρώτα το 

Πυθαγόρειο θεώρηµα στο ορθογώνιο τρίγωνο ΒΓ∆  για να υπολογίσουµε τη Β∆. 

 

Εκυκλ = πR
2
 = 3,14 · 5

 2
   = 3,14 · 25 = 78,50 cm

2
 

Eορθ = β · υ = (Γ∆) · (ΒΓ) = 8 · 6 = 48 cm
2
 

Εγρ = Εκυκλ - Εορθ  
= 78,50 - 48 
= 30,50 cm

2
 

  

 


