
ΛΥΚΕΙΟ ΕΡΕΤΡΙΑΣ – ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ Α΄ ΤΕΤΡΑΜΗΝΟΥ ΣΤΗΝ ΑΛΓΕΒΡΑ Α΄ΛΥΚΕΙΟΥ

Ημερομηνία………………………………………………………Τμήμα…………1η ομάδα
Ονοματεπώνυμο…………………………………………………………………

ΘΕΜΑ Α

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας, δίπλα στο
γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος,
αν η πρόταση είναι λανθασμένη.
α) Ισχύει ότι x x       ,   με 0  Μονάδες 02

β) Αν α, β > 0 και α > β, με ν θετικό ακέραιο, τότε ισχύει:        .
Μονάδες 02

γ) Αν α < β και γ > 0 τότε α∙γ < β∙γ (α, β, γ  ℝ) Μονάδες 02
δ) Για κάθε πραγματικό αριθμό α, ισχύει 2a a Μονάδες 02
ε) Ισχύει a a  ≥ 0, για κάθε α  ℝ Μονάδες 02

Α2. Να αποδείξετε ότι για δύο οποιουσδήποτε μη αρνητικούς πραγματικούς αριθμούς α και β
ισχύει        Μονάδες 15

ΘΕΜΑ B

Για τους πραγματικούς αριθμούς x, y:
Β1. Να λυθούν οι ανισώσεις |x – 3| < 1 και |2y – 5| < 3
και να γράψετε τις λύσεις για τις μεταβλητές x και y σε μορφή διαστήματος.

Μονάδες 15
Β2. Αν 2 < x < 4 και 1 < y < 4, να βρείτε μεταξύ ποιων αριθμών βρίσκονται οι παραστάσεις:
i) 2x – 3y ii) x

y
Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Γ

Αν είναι Α = 3 – 10 και Β = 3 + 10
Γ1. Να αποδείξετε ότι Α∙Β = – 1 Μονάδες 8
Γ2. Να βρείτε τα αναπτύγματα των παραστάσεων Α2 και  Β2 Μονάδες 7
Γ3. Να αποδείξετε ότι 19 6 10 19 6 10 6     Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Δ

Δίνονται οι αριθμοί
3 5

A
5 3 5 3

 
 

και Β = 313 13 25 4  

Δ1. Να αποδείξετε ότι Α = 4  και Β = 3 Μονάδες 12

Δ2. Αν Γ =
2x

x
–

2 4 4 ,0 2
2

x x
x

x

 


  , να αποδείξετε ότι Γ = 2 Μονάδες 6

Δ3. Για τις παραπάνω τιμές των παραστάσεων Α, Β και Γ να λύσετε την παρακάτω ανίσωση:
 y Γ  y  Γ ΑΓ  <

Β Β
 

 


Μονάδες 7



ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΛΥΣΕΙΣ 1ηομάδα

ΘΕΜΑ Α
Α1. α) Σ, β) Λ, γ) Σ, δ) Λ, ε) Σ
Α2. Θεωρία

ΘΕΜΑ B
Β1.
|x – 3| < 1 –1 < x – 3 < 1 –1+3 < x – 3+3 < 1+3 2 < x < 4. Άρα x  (2, 4)

|2y – 5| < 3 –3 < 2y – 5< 3 –3 + 5< 2y – 5 + 5 < 3 + 5 2 < 2y < 8 1 < y < 4

Άρα y  (1, 4)

Β2. 2 < x < 4 (1)  4 < 2 x < 8 (3)

1 < y < 4 (2) –3 > –3y > – 12  – 12 < –3y < –3 (4)

Προσθέτω (3), (4) κατά μέλη
4 +(– 12) < 2 x +(–3y) < 8+(–3)  – 8< 2x – 3y < 5

1 < y < 4 1 > 1
y

> 1
4


1
4

< 1
y

< 1 (5)

Πολλαπλασιάζω (1), (5) κατά μέλη
2∙ 1

4
< x∙ 1

y
< 4∙1 1

2
< x

y
< 4

ΘΕΜΑ Γ
Α = 3 – 10 και     Β = 3 + 10
Γ1. Α∙Β = (3 – 10 )( 3 + 10 ) = 32 – 10 = – 1

Γ2. Α2 = (3 – 10 )2 = ………=19 6 10 και ομοίως Β2 = (3 + 10 )2 =.…=19 6 10

Γ3. 2 219 6 10 19 6 10 (3 – 10) (3 10) 3 – 10 3 10 3 10 (3 10) 6               

ΘΕΜΑ Δ

Δ1.
 

  
 

      2 2

3 53 5 15 5 15 8
A

5 3 5 3 2

5 3 5 3 3 4
5 3 5 3 5 3 5 3 5 3


  

  

    
   

   

Β =
3 3 313 13 25 4 13 13 25 2 13 13 27 13 13 3 13 16 13 4 9 3                  

Δ2. Αν 0 2x  , τότε Γ =
2x

x
–

2 4 4
2

x x

x

 


= x

x
–

2 2( 2) ( 2) 1 ( 1) 2
2 2 2

x xx x x

x x x x x

  
       

  

Δ3.
 y Γ  y  Γ ΑΓ  <

Β Β
 

 



 y  2  y  2 4    2  <

2 3 3
 

  ….. y  2 < 4

 –4 < y – 2 < 4 –2 < y < 6



ΛΥΚΕΙΟ ΕΡΕΤΡΙΑΣ – ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ Α΄ ΤΕΤΡΑΜΗΝΟΥ ΣΤΗΝ ΑΛΓΕΒΡΑ Α΄ΛΥΚΕΙΟΥ

Ημερομηνία………………………………………………………Τμήμα…………2η ομάδα

Ονοματεπώνυμο…………………………………………………………………

ΘΕΜΑ Α

Α1. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας δίπλα στο
γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση τη λέξη Σωστό, αν η πρόταση είναι σωστή, ή Λάθος,
αν η πρόταση είναι λανθασμένη.
α) Ισχύει ότι x x     ή ,x  με 0  Μονάδες 02

β) Αν α, β > 0, με ν θετικό ακέραιο, τότε ισχύει:        .
Μονάδες 02

γ) Αν α < β και γ < 0 τότε α∙γ < β∙γ (α, β, γ  ℝ) Μονάδες 02
δ) Για κάθε μη αρνητικό πραγματικό αριθμό α, ισχύει 2a a Μονάδες 02
ε) Δύο αντίθετοι αριθμοί έχουν ίση απόλυτη τιμή Μονάδες 02
Α2. Να αποδείξετε ότι για δύο οποιουσδήποτε πραγματικούς αριθμούς α και β ισχύει
      . Μονάδες 15

ΘΕΜΑ B

Για τους πραγματικούς αριθμούς x, y ισχύει ότι:
α) Να λυθούν οι ανισώσεις |x – 4| < 2 και |2y – 7| < 5
και να γράψετε τις λύσεις για το x και το y σε μορφή διαστήματος. Μονάδες 15
β) Αν 2 < x < 6 και 1 < y < 6, να βρείτε μεταξύ ποιων αριθμών βρίσκονται οι παραστάσεις
i) 3x – 2y ii) x

y
Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Γ

Αν είναι Α = 2 – 5 και Β = 2 + 5 .
Γ1. Να αποδείξετε ότι Α∙Β = –1. Μονάδες 8
Γ2. Να βρείτε τα αναπτύγματα των παραστάσεων Α2 και  Β2 Μονάδες 7
Γ3. Να αποδείξετε ότι 9 4 5 9 4 5 4     Μονάδες 10

ΘΕΜΑ Δ

Δίνονται οι αριθμοί
5 7

A
7 5 7 5

 
 

και     Β = 3 33 3 4 7 4 7   

Δ1. Να αποδείξετε ότι Α = 6 και Β = 3 Μονάδες 12

Δ2. Αν Γ =
2x

x
–

2 6 9 ,0 3
3

x x
x

x

 


  , να αποδείξετε ότι   Γ = 2 Μονάδες 6

Δ3. Για τις παραπάνω τιμές των παραστάσεων Α, Β και Γ να λύσετε την παρακάτω ανίσωση:
 y Γ  y  Γ ΑΒ  <

Β Β
 

 


Μονάδες 7



ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΕΣ ΛΥΣΕΙΣ 2η ομάδα

ΘΕΜΑ Α
Α1. α) Σ, β) Λ, γ) Λ, δ) Λ, ε) Σ
Α2. Θεωρία

ΘΕΜΑ B
Β1.
|x – 4| < 2  –2 < x – 4 < 2 –2 + 4 < x – 4 + 4 < 2 + 4 2 < x < 6. Άρα x  (2, 6)

|2y – 7| < 5  –5 < 2y – 7 < 5 –5 + 7 < 2y – 7 + 7 < 5 + 7 2 < 2y < 12 1 < y < 6

Άρα y  (1, 6)

Β2. 2 < x < 6 (1)  6 < 3 x < 18 (3)

1 < y < 6 (2) –2 > –2y > – 12  – 12 < –2y < –2 (4)

Προσθέτω (3), (4) κατά μέλη
6 +(– 12) < 3 x +(–2y) < 18+(–2)  – 6 < 3x – 2y < 16

1 < y < 6 1 > 1
y

> 1
6


1
6

< 1
y

< 1 (5)

Πολλαπλασιάζω (1), (5) κατά μέλη
2∙ 1

6
< x∙ 1

y
< 6∙1 1

3
< x

y
< 6

ΘΕΜΑ Γ
Α = 2 – 5 και     Β = 2 + 5
Γ1. Α∙Β = (2 – 5 )( 2 + 5 ) = 22 – 5 = – 1

Γ2. Α2 = (2 – 5 )2 = ………=9 4 5 και ομοίως Β2 = (2 + 5 )2 =.…=9 4 5

Γ3. 2 29 4 5 9 4 5 (2 – 5) (2 5) 2 – 5 2 5 2 5 (2 5) 4               

ΘΕΜΑ Δ
Δ1.

 
  

 
      2 2

5 75 7 35 7 35 12
A

7 5 7 5 2

7 5 7 5 5 6
7 5 7 5 7 5 7 5 7 5


  

  

    
   

   

Β = 2 23 33 3 33 3 33 4 7 4 7 3(4 7)(4 7) 3(4 ( 7) ) 3(16 7) 3 9 27 3              

Δ2. Αν 0 3x  , τότε Γ =
2x

x
–

2 6 9
3

x x

x

 


= x

x
–

2 3( 3) ( 3) 1 ( 1) 2
3 3 3

x xx x x

x x x x x

  
       

  

Δ3.
 y Γ  y  Γ ΑΒ  <

Β Β
 

 



 y  2  y  2 6    3  <

2 3 3
 

  ….. y  2 < 6

 –6 < y – 2 < 6 –4 < y < 8


